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| '_.ILL..U S'rms.smonw»no,.boM,A,',.OM.‘_;
GEORGIO MATHIE
IN SUPREMA TOLOSATUM CURIA
. SENATORI'INTEGERRIMO

2 “U'OND' mibi dudim in cvotis fuits ‘gau-

QWX 0 nuic evenie, 5 ENATOR IN:
NI T € GERR 1M £yt piblic\profiers pof’
" fim quantim Te colam , quantimgue Tibi ¢~
tlariffime Familie Tuiy pro fingulari illa gua me [em-
per complexi_eftis benevolentia obftrittns addictufque
Jim. oAtque ytinam iluftre dlignod v perpetiny’ ditd
i‘urum}b]%?f: relinquere obffervantiz mie, gratiqne ani
ini monumientum : Quod in me eft ynunc -cffero exignum
illud quidem ,quod tamen it [peronon mgm_mm erit. Ma-
thematicas dzfc;[;lma: 7oh [olim amied G wiagm faris vt
doiEi omnes, [erf apprim? callys;quod perpiict, Bantion
intis éxtelleres jam olim adolefcens acpend puer demon~
' a
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frafli, Nungquam excidet memoriaceleberrime illin dies,
" cium [petanse Senain Tolo[ano ceterifque ordinibus civi-

vatis, de unsver[a Mathefi 5 quod & nemine antea tenta-

tum fuerat 5 guarentibus difputantibifque cviris eru-

ditis sta refpondsfli, ust ommes in admirationem rapéren-
tur. Aclicet ad alia deinde fludia Te contuleris , natus
ad omnia s nullumque it feu jolt'tioria literatyre 5 [eu
doltrine recondite genus quod incredibili quadam inge-
i i 5 oy capfﬂﬂfm;mmtx) imtelligensia now compray
benderis . [epe tamen teflatus es inter omnes artes ac
difciphnas nulla Te magis gudm Geometria-debeltari'y
prefertim interiore itta ¢ [ubtiliors que difficillimam

chrviliveorum difpenflonem agoreditur: Now difplicebst
ergo libellus bic qus tots in ejufmmods argumento ver[a-
tur, 'itfque Tibi,) ¥ IR CLARIS S1 ME sedetiam
nomine acceptior effe debet  quod illius fcribendi anfam
mibi caufimaque sp aeg_fw{iﬂi, Cum ensms snter nos ali-
quandoy ut fapé ]{;imu& 2 8¢ [ublimibas Geomeirarum
snventss collogueremur 5 ac foreé de Conchoide fermo in-
cidiffet dixifis preclarwms quidem de illius quadraturs
extare Theorema apud Laloveram noflrum in dppendice

~ad libros de Cycloide > verimn -quod maximé dolendum

erat y demonfirationem omifiam 5 eimque & nemine haéte-
niss exhibitam fus(fe ,mec mirum  perdifficilem enim eam
wviders.Hine mihi primim Conchoidem examinands mens
snjeiin, Antiguam sllam dico de qua Nicomedes librum
fcripferat y qui temporis injuria periit, ¢ cujus defirsp-
tionem babemus apud Eutociwm ¢ Pappum. At ecce dum




Banc lineam propius diligentiufque intueorymocvus revum
mibi naftitur ordo, alie quippe innumere ac dicverfi
plané generis ¢ forme [efs obtulere Conchoides. Que-
madmodum enim slla & cireulo ortum habet , fic inselligs
potefi cuscunque figure fwam Conchosdem , nec unam fo-
lum [ed infinitas re[pondere. eAdryerts etiam quod mhi
jucwndiffimum fut, eadems propé modo ¢ Diocleam &
sirculo ¢ ab omnibus cujufcunque generis Figurss Cif~
Joides alias procrears s quare maximam effe Conchosdes
énter Ciffoide[que affinitatem ; qu.o(l quid_em baud ﬁio
an ullus antea obfervarit , neque dubitavi cum valdd
[imilss fit utrarvamque genefis , inde communimethoda sif>
démque feré principiis deduci poffe catera que circa Fi-
guras Geometre folent inqu{rere,ut Tangmte.r,(r Solids
airea bafin aut axem, Centragracvitatss, acdemum Qua-
dratyram ip[am.Ciim igitur ed curey amnes cogitationéf~
que concvertiffem, fcripff de bis libros quingue > quibus
non [qlim ea qua his Exercitationibus continentur , fed
multd” plura comprebenderam : nam aliis multis harum
Curvarum [peciebus infifiebam » earumque proprieta-
tes fusé perfequebar. edtque hac omnia cim dein-
de Tecum communicaffem 5 VIR CLARISSI-
ME y ac Tw pro fingulari bumanitate Tua exami-
naffes » exinde me ut ea pralo committerem hortari non
defisfli. N empe cim inter eas lineas quas veteres Geo-
metre contemplats funs 5 nobslifimum locum Conchoides
Ciffordéfque teneant, dicebas earum traGiasione,, ac no-
cvarum ejufdem generss acceffione Geometriam non pa-
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rumilluflratum iri: prefertim cum eam partem Recentioe
res nondum occuparint, nam de fola Nicomedea Lalove-
ra primum , deinde Barro-vius ypreclaré quidem fed bre-
Viter ¢ §trictim egerunt 5 de Dioclea V'V allifius o Con-
choides in unicver[um ¢ C{”bide.r attigit nemo. At ego
Licet obfequi cvoluntats tue maximé vellem  bafs tamen
aliquandsiuy qudd in animo effet huscce lucubrations Cur-
varum ipfarum dimenfionem adjungere 5 av [uperficie-
rum que ex its in orbem duttis efformantur 5 quod etiam
Jciebam Te valde defiderare. Verumre astentins perf-
pecta, cognovi longiorss id effe opere , ac tante difficul-
tatiss ut non meum [olim, quod [entio quam fit exi-
guum, [edetiam preflantiffimorum Geometrarum in ge-
nium ¢5* indufiriam exercere valeat. Si quid igitur hac
in parte occurrat dcincep:, quod Tibi placere poffe sutel-
ligam, SENAT OR,INTEG ERRIME, éjus
T¢ confeftim ut foleo participem faciam.Interim hac que
wunc offero bensgne accipe y & mos wt facis amare perge,
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SYNOPSIS

EORUM .Q‘UE IN HOC OPEKE
continentur.

EXERCITATIO PRIMA.
DE CONCHOIDIBUS.

/ : R;smsu generatione umvcrfah Conchoidum, ex
y qua fequitur upamquamque lincam five re&tam ﬁvc
curvam fuam Conchoidem habere,imo infinitas,Me-
thodos tradimus generales ad dimenfionem omnium
Conchoidum cujufcunque generis & nature fuerint. Atque
bas methodos deinde applicamus triplici Conchoidum fpecieis
nimirum Concheidi antiquz feu Nicomedez omnium nobi-
lifimz, Conchoidi Semicirculari & Conchoidi cuidam Hy-
perbolicz. Hoc eft in univerfum argumentum hujus prime
exercitationis, quam in quatuor partes diftribuimus . Prima
continet Methodos univerfales pro dimenfione Conchoidum-
Secunda eft de Conchoide Nicomedea, Tertia de Conchoir

_ de Semicirculari. Quartade Conchoide Hyperbolica.

PARS PRIMA.

CONTINENS METHODOS GENERALES
Ad dimenfionem Conchoidum omnium.

L Ethodus generalis ad inveniendam dimenfionem feu.
quadraturam Conchoidum. Propofit. 1. 2. 3.

L1. Methodus ad Dimenfioncm Rotundorum foliderum cx.
A




Contchoidibus genitorum circa bafinrevolatis. Prop. 4.5.
ITI. Mc:rhodus ad Dimenfionem Rotundorum ex Conchoi-
dibus circa axem revolutis, Prop. 6.
I'V. Mcthodus ad invenienda Cenchoidum centra gravitatis.
Prop. 7. 8,
V. Methodus generalis ad inveniendas Tangentes Con-
choidum. prop. 9.

PARS SECUNDA.
D.E CONCHOIDE NICOMEDE 4.

QUaecumquc pertinent ad Conchoidis hujus Quadratu-
cam,Rotunda,Centra gravit. & Tangentes accurat? trac-
tantur. Et quoniam de illa etiam nonnulla tradidere clariffimi
Geometrz Vvallifius , Fermatius, Lalovera, Barrovius ,€0=
tum inventa referuntur , atque ex noftris principiis demon-
ftrantar. '
De Quadratura Conchoidis Nicomedee. ,
I.  Oftenditur Conchoidis hujus quadraturam pendere
cx circuli & figure Sccantium quadratura.  prop. 10.
Il. - Adinveniendam dimenfionem figure Szcantium , pre-
mittitur methodus generalis comparandi figuras Cylin.
dricas {ive in fuperficie Cylindri factas,cum planis.prap.11.
ITI. Juxtd illam methodum figura Tangentium oftenditur
zqualis fegmento Hyperbolico. prop. 12. 13.
IV. Aliz quadam figure Cylindrice cum planis ,& folide
inter fe comparantur.  prop. 14. 15. 16. 17.
V. Figura Sccantium «qualis oftenditur fegmento Hyper-
bolico. prop. 18. 19. -
VI Se&or Conchoidis Nicomedex 2zqualis eft Triangulo t
fe&ori circalari t fegmento cuidi Hyperbolico. prop.2zo.
V1. Figura Conchoidica exhibetur zqualis figure Hyper-
bolico - circulari. prop. 21.
Ex his manifeftum eft Conchoidis Nicomed. Quadra-
turam haberi datd circuli & Hyperbola quadratura,
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VIIL Dimenfio® Conchoidis Nicomed. i Lalovera primd
~ inventa & fine demonftratione tradita ad finem libride
Cycloide , demonftratur. prop. 22.
IX. Inventa Clariflimi Viri 1faaci Barrovv de Dimenfio-
ne Conchoidis & figurarum ei connexarum referuntur
- atqlie ex noftris principiis demonfirantar. prop. 23. -
V. Do&iflimi Viri Vvallifii Theorema de fpatio Con-
choidis afymptotico infinito aliter demonftratur.prep.24.
X1 Circulus, Hyperbola, & Conchois Nicomedea figura
funt itd inter fe connexz , ut datd duarum fimul qua.
draturd, tertia quadretur & viciflim. prop. 25.

De “Rotundis f[olidis genitis ex Conchoide tam circa
bafin quam circk axem revoluta.

L Rotundum fa&tum ex fegmento Conchoidis Nico-
~ med.circa bafin feu Afymptotum revoluto reducitur
, ed {pheram, dati circuli quadratura, Prop.26. 27. .
IL  Rotundum ex fpatio afymptotico hujus Conchoidis
circa afymptotum revoluto finitum eft, cique affigna-

: ‘tur Sphzra.zqualis. prop. 28.
11I.  Rotundum fa&um ex quolibet Segmento Conchoidis
Nicomedez circa axem revoluto reducitur ad” Sphax-
ram, datd Hyperbole quadratura. prop.29.30.58.

De Centro gracvitatis ([onchoidis N icomedea.

L Datd circuli & Hyperbole quadraturd habewur -cene
trum gravitatis figure compofitz ex duobus Seg-
mentis Conchoidicis ®qualibus & fimilibus. prop.32.

11.  Analogia centri gravitatis Segmenti Conchoidici cum

: centro gravitatis Segmenti circularis. prop. 33. e

11l Demonfiratur infigne Theorema olim-d Lalowvera in-
ventum & fine demonftrationetraditum citcacentrum
gravit. Conchoidis. prop. 34.

IV.  Cojufliber Segrsenti. Conchoidis - Nxcm centrum
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gravit. habetur ex circuli & Hyperbole quadratura.
Prop. 35.

De Tangente Conchoidis XN scomedee.
O&o novz conftru@iones traduntur ad inveniendam Con-
choidis Nicom. Tangentem, quibus aliz tres adjumguntur.

Una Barrovii , altera Fermatii. Tertia Cartefii atque 3 nobis

aliter demonftrantur.
PARS TERTIA.
DE CONCHOIDE SEMICIRCVLARI.

¥ Nter Conchoides quz ex femicirculo generari poflunt , ii-
lam illuftrandam fufcipimus quz Polum habetin extremo.
diametri conftitutum , bafin autem ad diametrum perpendi-
cularem, Quzcunque igitur ad hujus Conchoidis quadratu-
tam, Rotunda , Centrum gravitatis & Tangentem pertinent
determinantur juxta methodos generales traditas in prima.
. parte. : "
L Sc&or hujus Conchoidis 2quatur Triangulo 1 Figu.-
re genitrici quz circularis eft T alteri feQori circnla-
5is prop. 37. ‘ : .
Vnde quadratare hujus Conchoidis pendes & fola circulis
quadratura.

11. Spatium Afymptoticum hujus Conchoidis finitum.eft &
habet ad circulum rationem notam. pryp. 38.39.

IIL Rotundum: tam ex Segmento quolibet hujus Con-
choidis quam ex fpatio afymptotico circa bafin revolu.-
to, reducitur ad Spheram datd circuli quadraturd. prep.

40, 4L

JV. Rotundum autem circa axem ex. fegmento quolibet
hujus Conchoidis reducitur ad Sphzram datd Hyper
bolz quadratura. prop. 46. ,

Atque ad hoc probandum , premittuntur propofitio-

0¢S-4. PLCCCdEntes 42. 43- 44+ 45+
' . . 4 V. Rotundum.
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V.. Rotundum ex fpatio afymptotico -hujus Conchoidis

circa axem revoluto,infinitum eft fea- majus quacum-
que data Sphara. prop. 47.

VI Centrum gravitatis figurz compofitz ex duobus feg-

mentis {imilibus & zqualibus hujus Conchoidis habetur

ex circuli quadratura. prop- 48.

VII. Sed ad centrum gravitatis fegmenti cujuflibet requiri-
- tur ctiam Hyperbola quadratura. prop.49. '
VIIL Dari poteft ablolut centram gravitatis duplicis fpatij
afymptotici hujus Conchoidis. prop. sa.

I X, Unum autem (pauum afymptoticum feorfim fumptum
centrum gravitatis habet infinité diffans ab axe , ac
proinde nullum habet. prop. s1. . '

X. Variz conftru&tiones ad inveniendam tangentem Con-

choidis femicircularis. prop. s2..
X 1. Ex iis quz di®ta funt de Conchoide femicirculari, de~

monftrantur infignia quataor Theoremata-quz Lalo-
vera invenit & f(ine demonftratione reliquit circa no-
vam quamdam ﬁguram prop. ss.

XI. Aliaduo Thcorcmata circa eamdem figuram, prop 54.55.

PARS QU A R TA.
De Conchoide Hyperlzolzca. '

-,

E Conchoidibus infinitis quz ex Hyperbolis oriri-poffunt ,.
aflump{imus unam prz cceteris infignem, quz gereratur
cx Hyperbola circulari, Polo in extrema axis tran(ver(i pofito.
Etilli applicamus methodos traditas in'prima parte ad dimen.-
fionem Conchoidum.

Igitur przmiflis nonnullis circuli & Hypcrbolz propnctan-
bus quz demonftrantur. Prop.sé. s7.

Oftenditur in hac:Conchoide Hypcrbohca data Hypcrbolz
quadraturi haberi fequentia.
L Ejus quadraturam. Prop. s8.
1I. Dimenfionem Rotundorum circa baf in, }'rap 59. 60.
B




6.
}1 1. Dimenfionem Rotundorum circa axem. Pnp é1.62.
1V. Ceotrum gravitatis. Prop. 63. -
V. Tangentem. Prop. 94
Dcinde Theoremata duo demonftrantur 3 Lalovera tradita cir-

ca figuram quamdam novam Conchoidi noftrz Hyper-

bolicz valde affinem. - »
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EXERCITATIO SECUNDA.

DE CISSOIDIBUS.

Oft traditam Ciffoidum generationem, ex qua fequitue

unamquamque lineam five re@am five curvam fuam ha-
bereCiffordem, imo infinitass dantur methodi generales ad in-
veniendam earum omnium quadraturam, dimenfiong Rotua-
dorum tam circa balin quam circa axem , Centrum denique
gravitatis & Tangentes, ut in Conchoidibus fa&tum eft, atque
cx iildem principiis. Atque h2 methodi applicantur Ciffoidi-
bus femicircularibus,Dioclez imprimis.Denique perpetua mi-
fabilique Analogia explicatur qux interConchoides Ciffoidef-
. queintercedit codem Polo eadémque bafi genitas quas ideo
Cognatas appclamus.Hog eftin universi hujusExercitationis
Argumentum. Series autem propofitionum eft hujufmodi.

De j]mtii.r Ciffosdum. :

l. Mecthodus generalis ad dimeafionem Ciffoidum. prep. 1.,

' Methodus precedens applicatur Cifloidibus Scmlcn'cula-
ribus. prop2-3. 4.
I1I. Atqucimprimis Dioclex.  prop.s. ejulque accurata di-
menfio traditur. Theorematibus feptem.
Theor. 1. Dimenfio fe@orum concavorum Dioclez.
T heor. 2. Dimenfio fegmentorum convexorum.
Theor. 3. Dimenfio fpatiiintegri Dioclez.
Theor. 4. Dimenfio feGorum convexorum.

Theor. s. Dimen(io figure. contentz Dioclez portione

& arcu circuli.
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Theor. 6. Qxadratnra abfoluta figurz contentz tribus
- arcubus circuli & curva Dioclez.

* Theer. 7. Quadratura abfolutatotius fpatii contenti ar-
cu femicirculi generatoris , curva infinita Dioclea
cjufque afymptoto.

1V. Dimenfio alterius fpecici Ciffoidis femicircularis, prop67
V. deratura abfoluta fpatii integri Ciffoidis femicircularis,
cujus alymptotus fecatin centro diametrum femicircuki

, genitoris. prop. 8.
. YI Analogia Conchoidum & Ciffoidum quoad fpatia,
Prop. 9. 10. : .

De Rotundss ex Ciffosdibus circa Bafin revolutis.

I.  Mecthodus generalis ad Dimenfionem Rotundorum ex
Cifloidibus circa bafin.  prop. 11.13,

IL  Methodus pracedens applicatur Dioclez. prop. 13. cjiifque
.Rotundorum dimenf{io circa bafin traditur. fcqucnu.
bus Theorematibus. -

Theor. 1. Dimen{io Rotundx ex fpatio i mtcgro D;odez
circa bafin feu afymptotum.

Theor. 2. Dimenfio Rotundi ex quocunque fcgmcnto
Dioclez circaafymptotum.

Aheor. 3. Reducitur abfolute ad Sphzram Rotundum
ex Dioclez fpatio inter quadrantem peripheriz , cur-
vam Cifloidis , & afymptotum contento & revoluto
circa afymptotum _

Theor. 4. Réducitur etiam ad Sphzram ahud Rotun-
dumex fpatio inter quadrantem circuli & Diocleam
contento, ac revoluto circa afymptotum.

II1. Analogia Conchoxdxs & Cifloidis quoad Rotunda ex,
fpatiis & fegmentis circa bafin, prop. 14.

1V. Analogia corumdem Rotundorum cum centro gtavm.
tis figurz genitricis. prop. 1. X




s
De Rotund:.r ex C:]bzdzbm cirea axem revolutis.

L. Methodus gcncrahs ad dimen(ionem Rotundorum ex Cif
foidibus circa axem. prop. 16.

II. Mcthodus pta:ccdcns applicatur Dioclez' & ofterditur
cjus Rotunda circa axem haberi datd Hyperbolz qua-

draturd prop. 17.
1IL Analogia Conchoidum & Ciffoidum quoad Rotunda

4 circa axem. prop.18.
IV. Przcedens propolfitio applicatur Dioclez & Conchoidi

femicirculari ipfi cognata. prop. 19.

" De Centro gravitatis Ciffoidum.
E  Methodusgeneralis ad inveniendum centrum gravitatis in-
Cnﬂ'mdxbus prop. 20,
IL A.pphcatur Dioclez methodus praecedcns& oftenditur
cjus fegmenti centrum gravitatis haberi datd citculi
: & Hyperbolz quadratura. prop. 21 ’
IIL Centrum. gravitatis {patii integri. Dioclez diffatab cjus
afymptoto fexta parte axis. prop. 22.
IV. Ahnalogia Conchoidis &Cifoidis quoad:centra gravuaus,

Propi 23.
‘ De Tangentxbu.r Ciffoidum.
}.  Methodus generalis ad inveniendam tangentem Ciffoi-
dum. prop. 24.
kY - Aliz conftru&tiones generales ad inveniendas tangentes.

Ciffoidum. prop. zs. 26. \
BIL Variz conftru@tiones & novz ad inveniendam tangen.

tem Dioclez. prop. 27.
Unde conftru&io traditad clanﬁimo vito Petro Ecr-

matio demonftratur,
Alia etiam A do&ifl. Barrovio tradita & dcmonﬁrata

nova demonftratione confirmatur.
V. Analogia Conchoidum & Cxﬂ'oxdum quoad Tangentes.

ﬂ’ 2.3a
¢ EXE R-
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EXERCITATIO TERTIA.

DE VARIARUM CONCHOIDUM
& Ciffoidum natura.

PRopoﬁtum nobis cft in hac Exercitatione examinare cojus
naturz fint Conchoides & Ciffoides nonnulle czteris no-
biliores , utpoté genitz ex lincis rectis vel fe&ionibus Conicis,
vel ipfis Conchoidibus ac Ciffoidibus , qudfque ided Triangu.
lares, Parabolicas, Hyperbolicas , Ellipticas , & Conchoidum
Conchoides Ciffoidimque Cifloides appellare poffumus.

De Conchoidibus ¢ Ciffosdibus Triangularibus.

I. Conchoides & Cifloides genitz ex lineis retis bafi paral-
lelis funt linez re@z. prop.1.2. _
I1. Conchoides & Ciffoides genitz ex lineis reis bafi non

parallelis funt Hyperbole. prop. 3. 4.

De Conchoidibus ¢ Cffoidibus Parabolicis .
I. Conchoides & Ciffoides geunz ex Parabola, Polo incurva
conftituto ,bafi autem affumpti parallela axi, funt aliz
Parabolz. prop. 5. 6.

II. Conchoides & Ciffoides genitz ¢x Parabola, Polo in ver-
tice conftituto , bafi autem paralleli axi, funt etiam alie
Parabolz. prop. 7. 8- '

I1]. Conchoides & Cifloides genitz ex Parabola , Polo
in vertice conftituto, bafi autem ordinatd ad axem
funt ( Conchoides quidem ,) curva quarum ordina-
te zquantur ordinatis Hyperbole fecundi generis ¢
ordinatis Parabolz fimilis genitrici. Ciffoides autem
funt curve , quarum ordinatx zquantur ordinatis
Hyperbolarum fecundi generis — ordinatis Parabo-
lx timilis genitrici. prop. 9. 11.

1V. Atqueidem convenit €onchoidibus & Cifioidibus genitis

. C




. NPTy

10
ex Parabolis fecundi generis cu;ufcunquc gradls fue-
riot. prop 10.13.

V “Conchoidcs & Cifloides genitz ex Parabolns fccundx gc~ ‘
-neris cujufcunque -gradus fuerint, Polo in vertice Pa-
rabolz conftituto, bafi autém axi parallclﬁ funt.(Con-
choides quidem ) curve quarum ordinatz zquantur
ordinatis lincz quz vel re@a eft vel Parabolica alicu-
jus gradus t ordinatis Parabole (imilis genitrici. Cif-
foides autem funt curvz quarum ordinatz @quantur
ordinatis linez que fimiliter re&a cft vel Parabolica

alicujus gradis — ordinatis Parabole (imilis genitri-
ci. - Scholio prop. 10. & prop. 12.

VL Conchondcs & Cifloides genitz ¢x Parabola Polo in axe
conftituto,, bafiautem parallcli axi, funt ( Conchoides
quldcm )curve quarum ordinatz zquantur ordinatis
in fegmento Hyperbolz communis 1 ordinatis Para-
bolz fimilis genitrici. “

Ciffoides autem funt curva quarum -ordinatx
.zquantur ordinatisin fegmento Hyperbolz commu-
nis — ordinatis Parabol fimilis genitrici. prop.13. 14

De Conchoidibus (9' leb:a’zlm: Hyperboliois.

1. Conchoides & Ciffoides genitz ex Hyperbol , Polo in
curva conftituto ,bafi autem uni ex afymptotis, funt
(Conchoides quidem') ali Hypcrbolx s Ciffoides au-
tem funt lincx re&z. prop. rs.16

1L Conchens genita ex Hyperbola, Polo incurva conftituto,
~ " bafi autem uni afymptoto paralleld, in uno cafu cft
linea re&ta, in aliis omnibus eft-Hyperbola. prop.17.

111 Conchoides & :Cifloides genitz-ex Hypetbola Polo in
centro conftituto , bafi autem paralleld uni afymptoto
funt, (‘Conchoides quidem ) , curve quarum ordinatz
zquantur ordinatis alrerius Hyperbolz fecundi gene-

- ris t ordinatis Hyperbolz fimilis genitrici. Cifloides
autem funt curva quarum ordinatz ®quantur ordi-
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natis Hyperbole alterius fecundi generis—— ordinatis
Hyperbolz Gimilis genitrici, prop. 18. 20.
1V. Atqueidem convenitConchoidibus & Ciffoidibus geni-
" tis ex Hyperbolis fecundi generis cujufcunque gradiis
fucrint.  prop.19. 21

De Conchoidibus ¢ Ciffoidibus ex figuris Homogeneis
' quibufcungue.

1. Homogearum Figurarum Analogia.prep. 22.

1I Conchoides genitz ex Figuris Homogencis funt etiam fi-
gurez Homogencz. prop. 23.

111. Ciffoides genitz ex Figuris Homogeneis funt etiam Ho-
mogenez. prap. 24.

De Conchoidibus g9 Ciffoidibus Elbpticis.

1. ConchoidesElliptice Polum habentes in centro, vel ia
‘extremo axis , bafin autem axi perpendicularem , Ho.
mogencz funt'Conchoidi Nicomedez & femicirculari.
prop.as. :

11. Ciffoides autem Ellipticz polum habentes in-centrovelin
extremo axis , bafin verd axi perpendicularem , Ho- -
mogenez funt Ciffoidibus ex femicirculo genitis co-
dem Polo , cadémque bafi. prep.26.

De Conchoidum Conchoidibus ¢5 C{”' oidum Ciﬁw‘a’:’bm.

1. Conchoides Conchoidum , codem Polo efdémque bafi
genitz ac prima ‘Conchois , funt Conchoides ipfius
figurz genitricis prime Conchoidis. prop. 8.

11. Ciffois Ciffoidis eft ipfamet linca genitrix primzCifloidis.

prop. 29.







DE CONCHOIDIBUS

EXERCITATIO GEOMETRICA.

DEFINITION.ES.

SO STO ( Fig. 1,) Angulus rcftus ADX, &
R quzcunque Figura A B K. Ex pun@to A ad fin-
Sy gula pun@a E lincz BK intelligantur duci re@te'
rayddy A E quz occurrant in F re&2 DX, & ultraDX.
producantur in G, ita utfingule F G finguliss AE fibi ref-
pondentibus fint zquales 5 {it etiam D C =qualis ipfi AB.
Linca CGG tranfiens pet omnia pun&a C, G hocnio-
do inventa vocetur Qoncboi: linez BK. Figura ctiam aut fpa-
tiung C D X G cft Comchois, cujus Polus A. Axis CD. Bafis-
D X. Figura gemitrix ABK.

Hine patet unamquamque lineany five reGam five curvam fuam ha-
bere Conchotdem,imo ex quacunque linea generari poffe infinitas Con<-
ehoides , varfando nimirum aut Polum aut Bafin quod infinitis mo-
dis fieri poteft _

Conér etfam unamquanrque lineam five reGtam five curvam Cen- -
chioidem effezlterius linez aut etfam infinitarum. fit v. g. éurva CGG,
extra quam fumpto ad libicum pun€o A , & inter A & C G du&i ut-

.cumque re@4 D X , fiintetligantur finguli radii A C, A G occurere -
inD, F, re§e D X;atque ex pun&lo A fumi A B, A E zquales ip-
’ gs—EDC » FG manifeftun eft curvam C G G fore Conchoidem linez -

EX. : ,

. D:




L - N

14
SR ERERNIEPIERN S (RN RS IERIACRNNEAN

PARS PRIMA.

METHODI GENERALES A D
Dimenfionem Conchoidum omnium , earum R otun-
da tam circa bafin quam circa axem , Centra gravi-
tatis 5 ¢ Tangentes.

PROPOSITIO L

E Sto (fig. 2.) fe@or circuli ABE & alter AFI in codem
angulo A. latelligatur fingulorum radiorum AB, AC,
AD, AE, fe&toris ABE quadrata applicari in pun&is refpon-
dentibus F, G, H,I ad accum FI extenfum in lincam re&am.
Dico fummam quadratorum AB, AC, AD, AE hoc mo-
do applicatorum ad arcum FI, 2quari folido refto cujus bafis
cft fe¢tor ABE, altitudo autem dupla AF radii fe@oris AFI.

DEMONSTRATIO.

Uoniam radii AB, AC, AD, AE, zquales funt, manifeftum eft

ex quadratis illorum applicatis ad arcum FI extenfum in lineam
reQam ( five ad re@am zqualem arcui FI1) gencrari Parallelepipedum
cujus altitndo eft ipfe arcus FI, bafis autem quadratum AB. Sive quod
idem eft, Parallelepipedum cujus altitudo AB, bafis autem Re&angu-
lum fub AB & arcu FI. Quoniam vero radii AB, AF funtinter fe ut
arcus fimiles BE, FI, Re&tangulum fub AB & arcu FI zquatur Re-
&angulo fub AF & arcu BE; Ergo folidum genitim ex quadratis AB,
AC, AD, AE applicatis ad arcwin FI zquatur Parallelepipedo cujus

‘ altitudo AB, bafis autem Re&angulum {ub AF & arcu BE. Sive, quod

idem ¢ft, Parallclepipedo cujus altitudo AF, bafis autem Re@angulum
fub AB, BE. Eft autem illi Parallelepipedo zquale folidum re&um cu-
jus altitudo dupla AF, bafis autem fetor ABE dimidium Re&anguli
fub AB & arcu BE. Ergo folidum genitum ex quadratis AB, AC,AD, .

* AE applicatis ad arcumn FI ( hoc eft fumma quadratorum illprum adil.

lum arcum applicatorum ) zquatur folido re@o cujus altitudo dupla
AF, bafis autem eft feor ABE. Quod erat demonftrandum, "
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Sive fittor ABE major fis fectore A F 1, five minor, fiveetiam ipfi
aqualic , persnde cff , argue demoftratio eft cadem. ,

PROPOSITIO 1L

ST O ( fig.3.) quacunque Figura ABE contenta duabus
reitis AB, AE & linea BE {ive rea five curva. Sit etiam
in codem angulo A feor circuli AFL.
Dico fummam quadratorum omnium AB, AC, AD, AE
radiorum Figurx ABE, applicatorum ad arcum FI in pun®&is
F, G, H, I refpondentibus , zquari folido re&o cujus bafis cft

ipfamet Figura ABE, altitudo autem dupla AF radii fe&toris
AFI.

DEMONSTRATIO.

Neelligatur arcus FI divifus in punétis F, G, H, in quotcumque

numero partes zquales : tum radiis AB, AC, AD du@lis per illa
punéta delcribancur feﬂores circulares ABL, ACL, ADL.

Summa quadratorun® radiorum uniufcujufque fectoris ABL, ACL,
ADL applicatorum ad arcus FG , GH, HI refpondernes , ®quatur {o-
lido recto cujus bafis eft unufquifque feor, altitudo dupla radii AF.
( prop. 1. ) Ergo omnes fummz quadratorum radiorum omnium feto-
rum fimul fumptz zquantur folido reGo , cujus bafis cft compofita ex
omnibus fedtoribus ABL, ACL , ADL fimul fumptis , altitudo autem
dupla AF. Atqui per indefinitam divifionem arcus Fl in partes zqua-
les radii omnes fe€torum fimul fumpti abeunt in radios omnes figurz
ABE, ac proinde fumma quadratorum radiorum feCtorum abeunt in
fummam quadratorum radiorum figurz ABE. Aliunde vero fumma fe-
CGtorum ABL, ACL, ADL definit etiam in figuram ABE. Ergo
fumma quadratorum radiorum figurz ABE applicatorum ad arcum FI
zquatur folido re€to cujus bafis eft ipfa figura ABE, altitudo autem
dupla AF. Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO IIL

Sto ( fig. 4. ) Conchois BE, cujus Polus A, Figura_ge-

nitrix ACD , Axis BF, Bafis FH qu# tecetin H, 4 radios
Conchoidis AE, Ae. Centro A ,radio-AF, defcribatur feGor
circuli AFI occurrensin 1,4, re@is AE , Ae. : .




-arcum FI zquatur folido re
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Ex ingulis pun&is D , d-curvaz CD ducantut reée DG , dg
perpendiculares ipfis AD, Ad, & occurrentes in G, g reQe
AB. Inteliigatur fingulas Hypotenufas AG, Ag erigi fuper ar-
cum Flin pun&is1, i refpondentibus. Ex illis ita ere&tis per-
pendiculariter ad planum AFI, gencrabitur figura quadam.:

- Cylindrtca cujus bafis erit arcus FI. Hoc pofito.

Dico fe@orem Conchoidicum ABE zquari Figurz genitrici
ACD f Triangulo AFH 1 Figurz Cylindricz przdittz geni-
tz cx hypotenufis AG, Ag , creitis fuper arcum FL

DEMONSTRATIO.

Olidum re®um cujus bafis fe@or Conchoidicus ABE , altitudo du--
Jpla AF, zquatur (prop. 2. ) fumma quadratorum AB, A¢, AE ra-
diorum Conchoidis applicatorumad arcum FI. hoc eft triplici fumme.
1. Quadratorum AF, Ah, AH. 2. Quadratorum FB, ke, HE five il-
lis zqualium ex natura Conchoidis AC, Ad, AD. 3. ReGtangulorum.
AFB, Abe, AHE ( five zqualium fub AF, AQB fub Ak, Ad; fub
AH, AD) bis fumptorum , applicando tam Qgadrata quam Re&an-
gula preditta ad enmdem arcum FI, -

Atqui Primafumma, O%dratomm AF, Ab, AH applicatorum ad:

o cujus bafis Triangulum AFH, altitudo -
dupla AF ( prop. 2.) Similiter fecunda fumma , Quadratorum AC, Ad, .
AD applicatorum ad arcum FI zquatur Solido re€to cujus bafis eft figu-
ra genitrix ACD, altitudo dupla AF. Tertra denique duplex fumma-
Re&aogulorum fub AF, AC;{ub Ak, Ad;fub AH, AD applicato-
rum ad arcum FI zquatur folido re€to cujus bafis eft Figura Cylindri- -
ca genitaex Hypotenufis AG , Ag eredlis fupra arcum FI ; altitudo. au-
tem dupla AF. utoftendetur Lemmate fequenti.

Ergo folidum reGtum cujus bafis feGor Codchoidicus ABE, altitudo
dupla AF, zquatur tribus folidis reis quorum bafes func 1. Triangu«
lum AFH. 2. Figura-genitrix. ACD. 3. Figura Cylindrica przdi&ta.
Altirudo autem eadem dupla AF. five unico folido re€to cujus bafis eft
Triangilum AFH { Figura genierix ACD . Figura Cylindrica pra-
dila, altitudo autem eadem dupla AF. o

Sottdaautem recta ejuldem alticudinis fune ut bafes. Erge fe€tor Cane
choidicus ABE aquatur Ftiangulo AFH 1 Figura genitrict ACD { Fi-
gura Cylindricx przdi€la genitz ex Hypotenufis AG , Ag erelis fu-
perarcum FL. Quod esat desaonfirandum, A ‘

LEMMA,
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 Eliquum eft ut oftendamus duplicem fummam Re&angulorum fub
RAF » AC;{ub Ab, Ad, fub AH, AD applicatorum ad arcum FI
zquari folido reGo cujus bafis zqualis eft Figurz pradiGtz C ylindricz
genitz cx Hypotenufis AG, Ag ere&tis fuper arcum FI , altitudo autem
dupla AF.

PI—Ioc autem fic demonftrabitur,

Intelligatur Figuram praditam Cylindricam genitam ex Hypotenu-
fis AG Ag;, AC erelis fuper arcum FI'expandi in figurant planam, ex-
tenfo nimirum}arcu F I in lineam re@am. Mamfeftum eft Hypo-
tenufas AG, Ag, AC perpendiculariter infiftentes arcui fore ordinatas
itlius figurz planz in punélis I, 5, F. refpondentibus, & folidum rec-
tum cujus bafis fis illa. figura plana, altitade AF, nihil effe aliud quam
fummam reGangulorum fub altitudine AF , & fingulis ordinatis AG,
Ag, AC. His pofitis,

Quoniam ( hyp. ) DG perpendicularis eft ad AD. Triangula Recs
tangula ADG , AFH funt fimilia, quare AG, AD:: AH, AF. ergo
Re&augulum fub AG, AF zquatur Re@angule fub AH , AD. Similis
ter oftendetur Re@angulum fub Ag, AF zquari reGtangulo fub Ab,
Ad. crgo fumma Re&angulorum {ub AF » AC; fub Ab, Ad; fub AH,
AD applicatorum ad arcum FLextenfum in lineam re@am , in punlis
F,s, I, zquatur fumme ReGangulorum fub AF, AC; fub AF, Ag;.
fub AF, AG applicatorum eidem arcui F1 in iifdem pun&is F, s, 1.

Oftenfum eft autem fummam Re&angulorum fub AF, A C, fub
AF,Ag; fub AF, AG, 2quari folido reQo cujus bafis cft fi-
gura plana zquatis Cylindricz genitz ex Hypotenufis AG , Ag, AC,

-altitudo autem AF. Ergo fumma Retangulorum fub AF, AC; fub
Ah, Ad;fub AH, AD applicatorum ad arcum Flin pun@is refpon-
dentibus F, 4, I zquatur eidem folido re€to, cujus bafis xqualis cft
figurz Cylindricz genitz ex Hypotenufis AG , Ag, AC,, altitudo ve-
mAF. ’

Ac proinde duplicando quantitates , duplex fumma Re@angulorum-
fub AF, AC;fubAb, Ad;fub AH, AD applicatorum ad arcum FI,
zquatur folido recto bis fumpto cujus bafis eft figura Cylindrica pradi- -
la, altitudo autem AF ; five unico folido re€to cujus bafis eft figura
dCyli'ndtica pradia, akitudo autem dupla AF. Quod erat oftenden-

um.

~
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Methodus generalis ad dimenfionem Rotundorum que
gignuntur ex Conchosdibus circa bafin revolutis.

PROPOSITIO 1V.

ESto (fig. s.) Conchois BE, cujus Polus A, Figura-geni--
trix ACD, Bafis FH , Axis BF. fuper BF defcripta fit figu-
ra FBN fimilis fimilitérque pofita genitrici ACD. B
" Si ex quocunque punéto E Conchoidis BE, ducatur ordina-
ta EM quez occurrat in N, lincz BN.

Dico AM cfile ad FM ut EM ad MN.

DEMONSTRATIO.

y Ungantur AE, FN, atque cx punéto E demittatue in FH perpendi-
Icularis EK, & cx D in AC perpendicularis DI, .

Quoniam EK , AB funt parallelz , angulus HEK zqualis eft angulo.
DAL eft autem ex natura Conchoidis HE zqualis' AD , ergo Triangula
retangula EHK, A DI in omnibus zqualia funt. Atque ita AL
zqualts eft EK. Eft autem EX zqualis FMin Re&angulo'EF, ergo Al,
FM zquales funt. Ciim ergo AC, FB fut zquales ex natura Conchoi-
dis, etiam CI, BM zquales funt. Jam vero quoniam figure ACD,
FBN zquales & fimiles funt fimilitérque pofitz ( hyp. ) eft autem CI,
zqualis BM , manifeftum eft ordinatas 1D , MN zquales effe. Cam
igitur Triangula re¢tangula A1D , FMN lateca AL, FM, & 1D , MN
inter {e zqualia habeant , angulos A , F ctiam zquales habent. Ergo AD
five AE parallela eftipfi FN. Atque itain Triangulis AME , FMN,AM.
eft ad FM ut EM ad MN. Quod erat demonftrandum. : ~

~ Corollarinm 1. C1, BM funt zquales ut conftat ex demonftrationis-
decurfu. .

Corollarinm 11. Quadrilaterum FNEH eft Parallelogrammum, of-
tenfum eft cnim FN , HE effe Parallelas; {unt autem & FH , NE etiam
parallelz. ergo, &c. ' : :

PROPOSITIO V. .
Ifdem pofitis. Ex Polo A (fig. 5.) dugatur AL paraliela
FH Bafi Conchoidis. _
‘Dico Rotundum genitum ex fegmento ‘Conchoidico BME
rotato circa Bafin FH, zquari Rotundo genito ex figura BMN
rotata circa re&tam AL.
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DEMONSTRATIO-

¥ propof. praced: AM , FM :: EM , MN eft autém AM ad FM ut
circiunf, radii AM-ad circtmf. radii FM. ergo circumf, radii AM eft
ad citcumf.radii FM ut EM ad MN. arque ita Re@tangulum fub circumf,
radii' AM & MN (hoc eft fuperficies cylindrica genita ex MN circa AL
rotata)zquatur Reftangulo fub-circumf. radii FM, & EM. ( hoc eft fu-
perficiei cylindricz genitz ex EM circa FN. ) Cim igitur hoc femper
eveniat quzcunque ordinata ducatur inter B, M , fequitur ex methodo
Indivifibilum , Rotundum ex figura BMN circa AL, zquari Rotundo
ex fegmento Conchoidico BME circa FH. *Quod erat' demonftrandum.
‘Corollariwm. Eodem modo oftendetur Rotundum ex figura aut {patio
Conchoidicd integro FBGK ( contento axe BF, Conchoide BE, & bafi
FX) circa bafin fuam FX rotato zquari Rotundo genito ex-figura FBNP
zquali & fimili genitrici ACL , circa AL revoluta.

Methodus generalis ad Dimenfionem R otundorum que
" gignuntur ex Conchoidibus circa axem revolutis.

PROPOSITIO VL

J 1fdem pofitis. (fig. s.) Intelligatur quadratum-uniufcujufque
l AE radii Conchoidis applicariad axem BF in pun&to M ref-
pondenti, '
Dico fi.cubetur fumma horum quadratorum fic ad axem ap-
plicatorum, reduci ad Sphzram Rotundum genitum ex feg-
mento Conchoidico BME circa axem BM rotato.

DEMONSTRATIO

Uadratum uniufcujufque AE zquatur Quad. AM { Quadr. ME,
ergo fumma Quadratorum AE applicatorum in M aquatur fum.
mz Quadr. AM.Tfummz%adr. ME applicatorum in M. Cim au-
tem reélz AM applicatz in M fint ordinatz Trianguli , umma Quadra-
torum earumdem réGarum AM cubatur.Subtra&ta ergo hac fummnd ex
fumma Quadr, AE quz cubatur etiam S by{.) cubabitur-reliqua fum--
ma,Quadratorum ME & confequenter ad fphzram reducetur fumma cir-
culorum ex radiis ME, hoc et Rotundum genitum ex fegmento BME -
citca BM. Quoad erat demonftrandum.
Corollariwm 1. Quoniam (ingula quadrata' AE , xqnantur Quadr.
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AH t quade. HE § Re&anf. AHE bis: Si cubetur triplex fum-
ma 1. Quade. AH. 2. Quadr. HE vel AD zqualium, 3+ Rec-
tang. AHE bis vel AH, AD zqualium , applicatis tam his Qua-
dratis quim Re&angulis in pun&is M , vel I (idem enim eft. cim BM,
CI zquales fint prop. 4, Corell. 1. ) Habebitur cubatura Rotundi ex
fegmento BME circa BM.

Corollarium 11.Si Rotundum ex figura genirrice CID circa CI re-
‘ducatur ad Spharam , cubabitur fumma quadratorum 1D, additique
fummai quadratorum Al applicatorum in I quz etiam cubatur , (cum
Al aplicatatz in 1 fint ordinatz Trianguli ) habebitur cubatura fumma.
quadratorum A D applicatorum in I. Quare fi habeantur hzc tria. 1. Si
Rotundum ex CID circa Clreducatur ad fphzram. 2- Si fumma
Quadratorum AH applicatorum in I cubetur. 3. Si fumma Re&angulo-
rum A H, A D applicatorum. etiam in [ cubetur, Habebitur Rotun-
dum cx fegmento Conchoidico BME circa axem BM- five hujufine:
di Rotundum reducetur ad {phzram.

Methodus genemli.r ad invenienda Conchoidwm Centra
g_m‘vitati:.

PROPOSITIO VIL

Ifdem pofitis (fig. 5. ) fit re&a XZ parallcla-Bafi FH, tranfiens
‘per centrumn gravitatis fegmenti Conchoidici BME; & TV
cidem FH parallcla tranfiens per centrum gravit, figure BMN
(imilis & zqualis genitrici CID. ,
Dico ut fegmentum BME eft ad figuram BMN ita eflc AT
ad FX. '
DEMONSTRATIO.

- Otundum ex BME circa FH zquatur Rotundo ex BMN circa AL,
1 ( prop-s. ) Eft autem Rotundo ex BME circa FH zquale folidum
reGum cujus bafis BME,altitudo circumferentia radii FX (Tacquez. lib.
5« Cylindric. & Annul.) & Rotundo ex BMN circa AL gquale eft fo-

. lidum re@um cujus bafis B M N, altitudo circumf. radii AT. ergo.

hujufmodi folida rea zquantur inter fe, ac proinde bafes habent altitu-
dinibus reciprocas. Quare BME eft ad BMN ut reciprocé circumferen-
tiaradii AT ad circumf, radii FX, five ut AT ad FX. Quod erat de-

moanftrandum. ,
Corollarsym.I. Hine datd quadratura figurarum BME , BMN autea-
rum
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romvinter fe ratione ;:datd infuper re@®4 TV que tranfeat per centrum
gravit. figurz BMN , habetur re6ta XZ parallela bafi FH , tranfiens per
centruny gravit. Segmenti Conchoidici BME , ac proinde diftantia illius
centri 3 bafi FH.

€orollarivm. 2. Sit exaltera parte fegmentum BMO zquale & fimi-
le fegmento Conchoidico BME. Manifeftum eft pun@um X in quo XZ
parallela: bifi FH & tranfiens per centrum gravit. fegmenti BME,
+ fecat BM, efle centrum gravitat, totius figure BOE. Quare i habe-
atur 1. Quadratura figurasum BME ,° BM N aut earum inter fe
ratioo 2. Re@a T V parallela FH tranfiens per centrum gravit. fi-
gurz BMN, habebitur etiam pun&um X centrum grav. figurz BOE.

Corollarium. 3. Similiter datd quadraturd tam Conchoidis inte-
gre BGKF quiam figurz BFP fimilis genitrici ACL, aurutrinfque
proportione , datd itein paralleld bafi FH qua tranfear per centrum gra-
vit, figurz BFP, habcbitur re&@a parallela bafi FK tranfiens per cen-
trum grav. totius Conchoidis. BGKF, 2. lifdem datis invenictur cen-
trum grav, figura {patiive BORKG.,

PROPOSITLIO. VIIL

Idem pofitis ( fz. 5. ) fi quadretur Segmentum BME , &

fimul reducatur ad fphzram Rotundum ex codem Segmen-
to BME circa BM. Dico haberi re@am S+s parallelam BM
qua tran(it percentrum gravitatis Segmenti BME. :

DEMONSTRATIO.

= ST O quodcunque Re@angulum 4 ¢b £, cujus-centrum grav,
E fic d, ex d'in a¢ perpendicularis d¢. Rotundum ex fegmento
BME circa BM eft ad Cylindrum ex Re&angulo s b circa 4 ¢ in ratio-
ne compofira BME ad Re@ang, 4 b & circumf, radii MS, ad circumf,
radii ¢ d. (Tasquet lib 5. Cylind.c& Annud.) Quoniam autem (byp.) redu.
citur ad fphzram Rotundum ex BME circa BM,ejus Rotundiad Cylin-
drum ex ¢ b circa ae ratio nota eff.. Ergo & ratio compofita Segmenti
BME ad Re&ang. # b, & circumf radii MSad circumf, radii ¢d. Cim
ergo {egmenti BME quod quadratur ( byp. ) ad reGangulum 4 b ratio
nota fit,etiam altera ratio nota eft nimicdm ciccumnferentiz radii- MS ad
eircumf. radii ¢ 4. five ratio MS ad ¢ 4. Eft autem ed nota. Ergo & MS,
ac proinde pun&tum$ , & S s parallela: BM, Quod erat demonfirandums
Corollarium. 1. Demonftratio allata perinde probat pro quacunque:
Figura, Atque ita notandum eft Theorema fequens, 5
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Theorema Univerfale pro Centro gravitatis cujuftun-
que Figure.

Dati figurz BME quzcumque fit quadraturd , dato item Rotundo
ex ea genito circa quamcunque re¢tam BM. Habetur reQa parallela
BM tranfiens per centrum gravitatis figurz BME.

Corollarium. 2. Converla quoque vera eft, atque flatui poteft als
terum Theorema.

Theorema Unsverfale pro Rotundis ex quacunque
Figura gensts.

Datd quadratura Figurz BM E quecunqueea fit, dati item re@i
S s ‘parallela B M qu tranfeat per centrum grav. Figurz B ME,
Rotundum ex eadem Figura BME ¢irca B M reducitur ad fphe-
ram, .

Dati enim quadratutd Figure BME habetur ejus ratio ad re@an-
gulum 4 b. Dard item re@id S s paralleld BM , habetur MS ; ergo & ra-
tio MS ad ¢ & notam. five circumferentiz fadii MS ad circumf. radii ¢ 4.
Ex his autem duabus rationibus componitur ratio Rotundi ex BME
circa BM ad Cylindrum ex.4 b circa a e, Ergo Rotundi ad Cylindrum
ac proinde ad Spharam ratio nota eft,

METHODUS GENERALIS D
inveniendas T angentes Conchoidum. S

PROPOSITIO. IX.

o Sto ( fig. 6. ) Conchois FM cujus Polus A, Figura ge-
’ nitrix ABC, Bafis DE, Axis DF, radius quicunque A1
occurrens in G, H, curva genitrici BC, & bafi DE. Ex pun-
&is G, 1 fint Tangentes GV, IE, occurrentesin V, E re@is
AC ., DE perpendicularibus ad AF,

Dico AV, HE :: AG, AL

DEMONSTRATIO.

SUmpto alio punto quocunqué Min Conchoide jungatur AM qua
occurrat in K, L curva genitrici BC & Bafi Conchoidis DE. Per 1,
M,& G » K ducantur fecantes IMP , GKO qua occurrant in P, O re. -




&is DE, AV. Praterea per pun&?L,. M ducantur LN, RS parallel2

A I &occurrentes in N, R re&z IR parallele DE, & inL, S ipfi

DE. Denique jungatur NM quz produ@la, occurrat D E in Q. His

pofitis

P I. Linex AD, LQ_funt zquales. Nam in Triangulis AGK,LNM

- duo latera AG, AK duobus LN ( five HI, ) LM funt zqualia cx na-
tura Conchoidis , &-anguli A, L illis comprehenfi @quales etiam funt
propter parallelas Al, LN ( hyp. ) ergo reliquus angulus AGK reli-
quo LNM =zqualis eft. Jam in Triangulis AGO, LNQ ciim latera AG,

LN fint zqualia & angulus G angulo N, & angulus GAO, angulo |
NLQ_propter parallelas AG, LN & AO, LQ. Sequitur bafin AO"
bafi LQ_&qualem effe.

II. JamRe®aLQ eft ad SQ ut LN ad SM five ut HI ad SM,
- five ut HP ad SP, Ergo permutando LC%e'ﬁ ad HP ut SQ_ad SP,
I11. Propter parallelas IR, SP, SQeft ad SP ut RN ad RI five
ut SL ad SH, five ut LM ad AM.
1V. Quoniam igitur LQ, HP : : 8Q_, SP (ue oftenfum cft
num, 2. ) & SQ, SP:: LM, AM (ut oftenfum eft num. 3.) fequitur

LQ,HP:: LM, AM. Eft autem LQ zqualis AO (ut oftenfum eft num,
1. ) & LM =zqualis cft AK ex natura Conchoidis. Ergo AO , HP::
AK, AM.

V. Cim igitur habeatur femper hzc Analogia AO, HP: : AK,
AM. quantumvis fumatur pun@um M in Conchoide proginquum
pundo I. Sequitur abeunte pun&o M in pun&tum I ; & confequenter
pun&o K in pun&tum G, cim fubfecans AO abeat in fubtangentem
AV ; & fubfecans HP in fubtangentem HE, & AKin AG, & deni.
que AMin Al, fequitur inquam exethodo definentivm AO, HE:
AG, AL Quodcrat demonftrandum. ’

Scholion.  Adverte propofitionem effé umverfatiter wveram, five
utraque linea, & genitrix BC & Conchois abea genita FM fit our-
va ut exprimitur in figura 5 five una illarum curva fit altera reflas
:'{IIud {Z,Ikrn notandum reftam lineam fus ipfius quafi Tangentem haben-

lam éfSe. ] .

Corallarium. Ex hac propofitione manifeftum eft fi habeatur tangens
linex genitricis, Haberi quoque tangentes omnium Conchoidum qua
ab ea efformari poffunt, ' o

Sitenim G V tangens genitricis BC in G, fi fiat ut AG ad Al
ixf‘;a AV Iad aliam HE , jungatGrque IE , tanget IE Conchoidem

w L
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PARS SECUNDA.

DE CONCHOIDE N ICOMEDEe.

Sto ( Fig. 4.) Conchois antiqua & Nicomedea BZ , cu-
jus Polus A, axis BE , Balis .five Regula FX Ejus pro-

‘prictas eft quod omues BF , b¢ , HE inter bafin & curvam in-

terceptz fint zqpales inter fe. »

Ac proinde fi. centro A, radio AC zquali ipfi FB defcri-
batur quadrans circuli ACK, ciim finguli radii 4 4,AD zqua-
les fint AC five FB, five b ¢, HE, erit Quadrans circuli ACK,

~ Figura genitrix Conchoidis BZ. .

Curvam BZ.(emper accedere ad fuam Bafin FX, hdncque:
illi effe afymptoton , notum eft Geometris , neque in co de-
monftrando neceflc eft immorari. :

Propofitum cft nobis Methodos antea traditas pro-univer(s.
€onchoidibus huic fpeciatim Conchoidi qua nobilifima eft
applicare , ejufque Dimenfionem, Rotunda tam circa bafin ,
quim circa axem, Centrum denique grayitatis , & Tangen-
tes inveftigare. Porro Conchoidis nomine femper in hac
fecunda parte intelligemus Conchoidem Nicomedeam.

De dmenfione Conchoidis.

PROPOSITIO X.

INtelligatnr ( Fig: 4.’) fingulas fecantes AF, A 4, AH eri-
gi in pun&is C,d, D, refpondentibus fupra arcum CD,.
perpendiculariter ad planum circuli-ACK. Ex illis ita ere&is

+ generabitur figura Cylindrica qua Yocesar figura Secantinm..

Dico fe@torem Conchoidicum ABE zqualem cfle Triangu-
le AFH t Se@ori. citculari ACD + Figurz Secantium pr.

LRk

,
DEMON:
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DEMONST RATIO.

Xingulis pun&is , D, & arclls CD' duz intelligantus DG , 4,

cir.cu%um tangentes , ac proinde ‘perpendiculares radiis AD , Ai
Occurrantque in G, g re@z AC. Et centro A radio AF defcribatur.
aleer arcus circuli Fl occurrensin I, § fecantibus AH, A b,

Oftenfum cft in prop. 3. ScGorem Conchoidicum ABE zquari Tri-
angulo AFH 1 Figurz genitrici ACD { Figurz Cylindrica genitz ex
Hypotenufis AG, Ag, AC ereis fupra arcum Fl in punis ref-

ndentibus I, s, F. Ut igitur oftendatur eumdem Se&torem Con..
- choidicum ABE zquari Triangulo AFH } Seori circulari ACD % Fi-
gur fecantium genitz exfecantibus AH, A b, AF ere&is fupra arcum.
€D, (upereft foldm probandum Figuram Cylindricam pradi@am ge-
nitam ex Hypotenufis zqualem effe Figurz pradiéta Secantium. Hoe
autem facile demonftrabimus in hunc modum.

1, Adverte quzcunque ducatur fecans A h inter, AC, AP, arcus
€D, FI fimiliter fecar1in 4, s
- 2. Triangula Adg, A b F ReQangulaatque angulum A communem:
habentia fimilia funt, quare A.g, Ab:: Ad, AF. Ut autem radius Ad
ad radium AF ita-arcus C D ad arcum FI, ergo A g eft ad Ab ut arcus
€D ad arcum FI. - : : '

3 Igitur ex methodo indivifibilium: Gimma Hypotenufarum Ag,.
AG, applicatarum ad arcum Fl aut quod idem eft ere@arum fupraar-
cum Fl, eft ad fummam Secantium A b, A H ere@arum fupra arcum
CD, in ratione compofita arcuum FI, CD ; & unius Hypotenufz AG;
ad unam Secantem A H. Atqui hz duz rationes componunt rationem
zqualitatis, cium fit: AG ad AH utarcus CD ad arcum F I ut oftenfuny
eft num.2.Ergo pradi@ta duz fumma Hypotenufarum & Secantium, five
quod idem eft Figura-pradi@aCylindrica-genita ex Hypotenufis,&Figu-
ra przdiGta Secantium, zquales {tint inter fe Qtiod erat demonfirandum.:

Corollarium. Hinc conflat ad quadraturam Concboidis: ABE, pratet
quadraturam Sefloris circulatis ACD , habendam effe quadraturam
Figure Secantium pradi&a. In hac igitur invenienda , quz non pariun.
difhicilis eft, fequentes novem p_rop_o(? i ‘

tiones impendemus.
PROPOSITIO XL
C Int( Fig;' 7.) tres Figurz ABC , ABE, ABF quarum pri-
 ma ABC (it femifegmentum circuli cojus centrum D. Alize

vero duz ABE , ABF fins tales ut qualibet ordinata BE , 4. fit.
. | . G coe ’
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- ad ordinatam fibi refpondentem BY, b, utBC, bc ordinatz
circuli ad radium €D, - -~ * .
Dico fummam omnium ordimatarum BE , be creGtarum in
punttis C,¢,refpondentibus,perpendiculariter ad planum ABC,
conftituere Figuram Cylindricam aqualem Figurz ABE.

DEMONSTRATIO.

S It AB divifa in pun&is b, in quotcunque partes zquales, atque ex
punétis C , ¢, ducantur tangentes CH, ¢ b quz occurrantin G, g
ordinatis bc , be & in H, bre@z AB produétz verlus A. Compleantur
etiam re@angula BI , bs circuml(cripta figurz ABF. '

- Quonjam angulus DCH fa@tus 2 tangente C H re&lus cft, Trian-
gula BCD, BCH re@angula imilia funt, quare, BH, CH = BC,CD.
Eft autem BH, CH :: Bb, CG propter parallelas BC, G. Et BC,
CD:: BE, BE. Ergo Bb, CG :: BE, BF, Ergo Reftangulum fub Bb,
BEF five Re&@ang. BI 2quatur Re&angulo fub BE ereéta 1n C & tangen-
te CG. Similiter oftendetur Re@angula bi, bs zquari ReGangulis fub
be, be crefisinc, ¢ , & tangentibus ¢g , cg refpondentibus. :

Atqui per divifionem continuam AB in plures partes, fumma Re-
&angulorum BI, bi definit in figuram ABF; & fumma tangentium
CG, ¢gin arcum AC, ( ut oftendit Fermatius in Differt, de Linearum
carvarum comparatione cum reilis ) ac proinde fumma Re&tanguloruim
fub BE , be & tangentibus CG , ¢g definit-quoque in figuram Cylindri-
cary genitam ex omnibus ordinatis BE , be ereis fupra arcum AC.

. Brgo ex methodo infcriptorum & circumfcriptorum Figura ABF
aqualis eft Figurz Cylindricz genitz ex ordinatis BE, be ereélis in C,
¢ fupra arcum AC. Quod erat demonftrandum. '

- .Scholion. Hac propofitio tradis pulcherrimam wtiliffimimque metho-
dum cuicungue figure plane-affignandi figuram Cylindricam equalem s &
Figure Cylindrice planam. : :

PROPOSITIO XIL

N Quadrante circuli ABC ( fig8.) fit duéta tangens BD ,
& fecantes Ad, AD qua occurrant arcui BCine, E, pun-
&is, ex quibus dudtz ¢ f, EF perpendiculares ad A B, pro- ‘
ducantur in 4, H, ita ut f4, FH (int 2quales fecantibus AZ,AD
refpondentibus, Producatur ctiam DBin G ita ut BG zqualis
fit AB." ; S : :




.
Dico omnia pun@a H, b efle ad eamdem Hyperbolam def-

ctiptam per pun&um G, afymptotis AB , A1 re&um angu-

lum continentibus. :

DEMONSTRATIO.

Riangula Re@®angula ABD , AFE funt fimilia ;ergo AB , AD::
TAF, AEvelAE, A B. Sed A B, ADfunt zquales BG, FH
(byp.) ergo BG, FH:: AF, AB.Quare punéum H eft ad Hyperbo-
1am defcriptam per G centro A , afymptotis AB, A1 per punétum G4
1dem oftendetur de pundtis b. ergo, &c. Quod -erat demonftrandum,

PROPOSITIO XIIL

'lldem pofiis ( fig. 8. ) Intelligantur omnes Tangentes BD,
" K Bderigi in pun@is E, e refpondentibus, perpendiculariter
adplanum ABC. Figura Cylindrica quam conftituent fupra
arcum BC vocetur Figura-Tangentium. P

Dico Figuram illam Tangentium zqualem effe Segmento
Hyperbolico BFH G.

DEMONSTRAT]O.

S Angentibts BD , B d fumantur in FH, £ b zquales FL , 71 ; Que-
Tniam BD, AD:: FE, AE, funtautem B 'Dz A D zqualesFL,
FH (kyp.) erunt FL, F H:: FE, A E. Similiter oftendetur cfle
_fls fh: fe, Aelgitur (propar) {smma ordinatarum F L, £ five

zqualium BD , bd ere@arum in- pun&tis E , ¢ conflituit figuram Cy.

lindricam zqualem Segmento Hyperbolico BEHG. Quod :erat de-
monftrandum. Sh e T

PROPOSITIO XIV.

-‘llfdcm pofitis ( fig.8. ) ex punétis E , ¢ demittantur in.XC ger-
Ppendiculares EM, em. Sitque curva A # N talis ut qugl
ordinatam # fit quarta proportionalis radio A B , - fecanti
A d, & tangegti B 4 refpondentibus. pundtis 5 6. .- o qa
~ Dico Figuram AMN zqualem cffc Scgmento Hypewbe-
Hico BFHG., . ek
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DEMONSTRATIO.

Uoniam AB, Ad ::Bd, mn;cltantem AB,Ad::em, Ax

propter fimilitudinem Trian%ulorum A Bd, Aem. Ergoqualis
bec cangens B deft ad ordinatam refpondentcin m # , ut ¢ m ordinata cir-
culiadradium A e, Quare ( prop.11. )Figura A M N zquatur Figure
Tangentium B 4, BD ere@arum fuper arcum BE ; eft autem hac figura
Tangentjum zqualis fcgmento Hyperbolico BEHG (Prop.13: ) ergo Fi-
gura AMN cidem fegmento Hyperb. BFHG aqualis cft. Qod erat de-
monftrandum.

PROPOSITIO XV.

1

llfdcm pofitis ( fig.8.) in B A produ&ta fumatur AO zqualis
“ AB; fitque curva O p.P talis ut cjus qualibet ordinata mp,
fit tertia proportionalis radio AB, & fecanti A d refpondenti.
« Dico Figuram AMPO zqpalem efie Figurz Secantium AB,
Ad, AD cre@arum fuper arcum B E in pun@is B, ¢, E tef-
pondentibus. ‘
DEMONSTRATIO.
Uoniam ( byp. ) AB radiuseft-ad quamlibet fecantem A & ( hoe
cft em adradium A ¢ ) ut fecans A d'ad ordinatam m p refpon-
dencem, Figura AMB prop.i1.) aqualis eft Figura fecantium AB, Ad,
AD, ereQarum fuper arcum BE in puu@isB,e,E. Quod: erat de-
monftrandums.
- PROPOSITIO- XVL
[dem pofitis ( fig. 8. ) Dico fummam Re&tangulorum Am p,
AMP , zquari.folida refo cujus altitudo AB, bafis autem.

Eigura. AMN.. n
" DEMONSTRATIO..

¢+ A Drhoe folam oRtendendum eft quodlibet Re@angulum Amp zquae
;A ti Retangulo fub AB , m #. Quod fic probabitur. Ex. natura cur-
vz An N ( prop.14.) habemus hanc Analogiam AB, Ad,:: B d,mn.
®.exnatura curve O pP ( prop. 15. ) habemus hanc aliam Amalogiam
AB,Ad::Ad;mp. etgoBd,mn::Ad, mp, &permutando Bd,.
‘Nd,aut Am, Ac, autAm, AB:: mn, m p. ac proinde Re@an-
'E:lum Amp zquatut ReQangulo fub AB,mn7 Quod erat demon-
Tandumy.
PR OQPO-
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: PROPOSITIO XVII
Ilfdem pofitis (fig. 8. ) Per pun&tum O , afymprotis CA, C¢
angulum. reGtum continentibus , defcripta fit Hyperbola
O R que fecet in 7, R re@as mp. M P, Sitque Cl diameter
circuli BC. :
Dico fummam Re&tangulorum IAO, Imp, IMP zquari
folido re@o cujus altitudo AB, bafis fegmentum Hyperboli-

eum AMRO.

DEMONSTRATIO. _
A Drhoc probandum eft folummedo quodcunque Re&angulum Imp
. X zquari Re@angulo fub AB, mr. Id autem fic oftendetur;. v

Ratio m»,mp componitur exduabus his, '

mr, AO; KO ,mp

Primaautemratiomr , A O eadem eft cum ratione AC, Cm ex
proprietate Hyperbolz O r R.

Secunda vero ratio AO, mp hoc eft AB ,m p cft eadem que quiadra-
torum AB. Ad, (cimtres AB, Ad, mpfint proportionales ex ge-
nerat, cutve O P prop.15. ) & quad, A B ad quadr. Ad eft ue quad,
¢ mad.quadr. A ¢_five ut Re&angolum I 7 C(zquale quadrato ¢ m )ad
quadratum AC. five in ratione compofital 7, AC,& mC, A C:Ergo
cum ratiomr , mp componatur ex duabus 1. mr, AO, 2. AO, m [
fubftituendo loco 1.mr A O -zqualem A C, Cm &loco 2. A O, m P
duas I'm. AC;m-C, A C.ratiom r,mp , compofita invenitur ex tribusi

LAC. Cm. ‘ : )

2. Im AC, .

3. mC. AC. :
Prima autem & tertia fe mutud elidune, quare ratio, mr, m p zqualis.
oftfecundz Lm. A C. Unde Re&angulum fub Im , mp zquatur Rec.-
tangulo fub AC aut AB & mr. Quod erat demonftrandum,.

PROPOSITIO XVIII

Elfdem pofitis ( fig. 8: ) fit A m zqualis BF.
Dico Figuram fecantium AB, Ad, AD erearum fupra:

arcum B E zquari {egmento Hyperbolico M R rm.

DEMONSTRAT 10.

Uoniam re@z A B, BG, B F zquales funt ( byp. Y re&is CA;.
AO, Am, manifeftum eft fegmentum Hyperbolicum BGHEF

2




. 10
fmile atque zquale effe egmento Hypetbolico A Or m. _

Pratcred cum Re@angulum fub IA , mp fic differentia Re@angulo-
rum ubIm ,mp & fub Am,m p manifeftum eft fummam Re@an-

ulorum fub 1A, m p clle differentiam fummz Re&angulorum L p,
& Redtangulorum A m p. '

Eft autem fumma ReQangulorum Im p zqualis ( prop. 17. ) folido
reQo cujus alticudo A B, bafis Segmentum Hyperbolicum A ORM.

Ec famma Re&angulorum A mp zquatur ( prop. 16.) folido re&o
cujus altitudo AB, bafis Figura A M N. Hoc eftipfi zquale ( prop.14.)
fegmentum Hyperb. B FHG, autfegmentum A O r m.

Ergo fumma Re@angulorum IA , m p five folidum reum cujus al-
titudo 1 A vel AB, bafis Figura A OP M eft differentia duorum foli-
dorum re@otum ,quorum altitudo A B, bales autem fegmenta Hy-
perbolica AORM, AOrm.

Atqui differentia horum Solidorum reGorum ejufdem altitudinis AB,
eft enam folidum re®um cujus altitudo cadem A B, bafis M Ry m
diffcrentia bafium AORM, AOrm. .

Ergo folidum re@um cujos altitudo A B , bafis Figura A O P M.

zquatur folido cujus eadem altitudo A B , bafis fegmentum Hyperboli-
cum MR rm.

Unde fequitur Figuram A O PM zquari fegmento Hyperbolicu
MR rm. :

Eft autem.( prop. 15.) figura A OPM =zqualis Figurz Secantium
‘AB,Ad, AD ereftarum fuper arcum BE. Ergo hzc Figura fecan-

tium zquatur Segmento Hyperbolico MR r m. Quod erat demonf-
grandum,

PROPOSITIO XIX.

Ifdem pofitis ( fig.8.) fumatur in AB re®ta AV, major aut

minor quim AB , & per V ducatur V X parallela tangenti
B D, occurrénfquein ¥, X fecantibus A 4, A D. Intelligatur
modo re@as omnes fecantes AV, A x, A X erigi fuper ar-
cum B E in pundtis, B, ¢, E refpondentibus, ex iis generabi-
tur figura nova fecantium major aut minor quam qu& €x rec- .
tis AB, Ad, AD genitactt.

Inre@i A O fumatur A Q zqualis AV , & per Q_centro’
C, afymptotis C I, C ¢ defcripta fit Hyperbola Qs S quz oc-
curratins,S, re&ism r , M R. : _

Dico novam hanc figuram fecantium genitam ex refis AV,
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A x, A Xereis fupraarcum B E zqualem eflc fegmento Hy-
perbolico M S s m. :

. DEMONSTRATIO.
QUoniam‘proptcr‘parallelas BD,VXre@z AV, Ax, AX propor«

tionales funt re@is AB, Ad , AD, manifeftum eft ex methodo indi-

vifibilium , Figuram genitam ex fecantibus AV , A x, AX ereis fupra
arcum BEinpun&is B, ¢, E , effc ad Figuram genitam ex fecantibus
AB, A-d, AD erelis {upracumdem arcum & in iifdem pundlis, ut
AV, cft ad AB, .

Pratercain HyperbolaQg§ ordinatz AQ, m s funt wt Cm, CA
fiveut AO, mr 1n Hyperbola OR , unde ordinatz utriufque Hyper-
bola funt inter e proportionales , ergo fegmentum Hyperbolicum

M S s m eft ad fegmentum Hyperbol,M R 7 m ut MS ad MR five ut A({_

;d A? vel AV ad AB ( cim AQ_ AV, & AOQ, AB fint zquales ex
yPp-

cantibus AV,Ax, AX ad figuram ex feeantibus, AB, A d, AD.
Figurz cx fecantibus funt inter fe ur fegmenta Hyperpolica przdi€ta;
eft autem Figura ex fecantibus AB, A d; A D zqualis fegmento Hy-
perbolico M R r m (prop. 18. ) ergo Figura ex fecantibus AV, A xy
AX eft ctiam zqualis fegmento E;

muuftrandum,

PROPOSITIO }XX;

Ilil’dcm pofitis (fig 8.) Efto Conchois TZ cujus Polus A,

axis BT, Bafis BD, figura genitrix fe&or circuli ABE.
Dico fe@orem Conchoidicum A TZ =zquari Triangulo
ABD tfe&oricirculari ABE t fegmento Hyperbolico MR 7.

 DEMONSTRATIO. ~ - . -

E&or Conchoidicus ATZ zquatur ( prop. 10, ) Triangulo 'ABD{
' Sfe&ori citculari A B B, t Figurz fecantium genitz ex AB, A4,
AD crelis fupra arcum BE. - Eft autem ( prop,18.) pszdita Fi
fecantium zqualis fegmento Hyperbolico MR r m. Ergo {e€lot: Cone
choidicus ATZ zquatur Triangulo ABD. 1 fe&ori circylarj ABE £ {2
acnto HyperbolicoM R 7 m. Quod erat demonftrandum. * | & "\
Corollarium I, Subtra@o commudi Triangulo ABDY ﬁgnr‘ac&;‘

L
. b

Cum igitur oftenfum fit etiam ut AV ad AB ,itacfle figuramex fe-

perbolico M S sam. Quod erat des
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eh-i B BTZD & wicur fe&lori circulari ABE 4 fegmento Hyperboli-
coM R m. '

Corsll wriam 11, Sit alia Conchois? z , cujus Pelus A, axis V ¢, Bafis
V X, Fignra genierix fetor circuk ABE. Oftendetur eodem modo.
fc&nrem Conchoidicum A ¢ L zqnai Tnangulo AVX {fe&ori circu-
1ari genitori. ABE , } (egmento Hypecbolico M S s m. Demonftratio eft
eadem nifi quod ex prop. 19, (upponitur fegmentum Hyperb. M.S sm
wquari Figare genitz cx fecantibus AV, Ax, AX erecbs fupra arcum
BE. Sublato item communi Triangulo A V X, Figura Conchoidica:
¥ ¢ T X oftendetur zquahs fe&ori circulaci A B E 1 fegmento Hyperbs
MS sm.
- Corsllarimm 111,Ex hac propofitione & Corollariis przeccdcmlbus
cotiftat Gonchoidis quadracuram pendere  circuli & H ypcrbola quadra-
tllra. Qdod emm ex fequcnu propofitione apparebit.

PROPOSITIO. XXI.

L Int( ﬁg 9.) duz Conchoides DC, DE quarum axis com.

munis DZ, Polus idem A Flgurz genitrices, duo fectores.
¢u‘cnh AEF, A.BG Bafes ZX ,ZY.

Shppoﬁus duobus arcubus zqualibus BF, BG,ex Polo A du.
eamtur £éGe AFC, A G E occurrentes Conchoidibus in C, E
pundis ,3 quibus dcnmtamur in XY perpendiculares CX, EY
& exF,GinHI perpcndncularcs EM, GN completis quadran-
tibus ABH, ABL. .,

Jam producatur BAveifiisI, ut fit AL zqualis AZ diftan.-
tiz Poli A 3bafi XY. Tumcentro I ;afymptotis1 H , 15 an-
gulum:re@um- contidentibus defcribatur per L Hypcrbolm
©OLP quz occurrat in © , P ,reétis FM, GN produ&is.

-+ Dico Figuram Conchoxdxcam XCDEY cententam fub per-
pcndlculanbus CX,EY, Conchoxdc CDE & bafi XY, ?equan
Figurz BFOPG oompof‘ te exfegmento circulari BEMNG,

. fcgmcnto Hyperbolico MOPN.

L DE&HONSTRATIO. :
X plm&o G ip AB dud perpendiculati'GK , ipfi'BK fiimatur in;
Al Zqualis AQ, & per Q ducafur ()i{ordmata Hyperbolz OP!

1 '(Ebm&m arcus BF , BG funt zquales ( hyp )&exg
PMH&GN ‘;crpcndlcularcs in HI, paterreQas. HM IN zquales ef{'c,

Bursts:

G demiffe: -

t

\

A
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Rurfus quoniam BK zqualis et AQ_ [ kyp. ) etiam AKX five GN.
zqualis et IQ. Sunt autem ex proprietate circulitres HN, NG, NI
ptoportionales , ergoillis quales IM, IQ, IN funt eciam proportions-
les , unde fegmenta Hyperbolica MORQ, QRPN funt zqualia ut de-
monftrat Gregor. 2 S, Vincentio prop. 109. de Hyperbola,

I1. Jam quoniam arcus BF, BG funt zquales, ac proinde fe&ores
circulares ABF, ABG ex quibus geniti funt feGores Conchoidici ADC,
ADE, manifeftum eft has Conchoides, DC, DE effe zquales & fimiles,
figuras item Conchoidicas DCXZ, DEYZ. Propter zqualitatem ctiarg
linearum AF, SC Triangula re@angula AFM, SCX funt zqualia, at-
que eodem modo Triangula AGN, TEY. His ita probatis,

III. Jam facilé¢ demonftrabitur propofitio. Nam ex Coroll. 1. pro-
pof. 2o. fi AB fic zqualis AZ, & cx Coroll, 2. fi AB fit minor vel major
quam AZ, Figura Conchoidica DETZ zguawr {c@ori circulari ABGt
fegmento Hyperbolico NPRQ, ergo addendo ex una parte Triangu-
lumETY, & ex altera Triangulum AGN =zquale, Figura Conchoi-
dica DEYZ zquatut fegmento circulari ABGN 1 fegmento Hyperbos
licoNPRQ:_

. Oftenfunveft auteny’( #um. 1. ) fegmentum Hyperbolicum MOPN

efle duplum fegmenti NPRQ, & manifeftum eft fegmentum circulare -

FM NG effc duplum fegmenti circularis A BG N, ergo tota Figura
FBGPO eft dupla Figurz Conchoidicz DEYZ , ac proinde zqualisFi-
gurz Conchoidicg C X Y E. Quod erat demonftrandum. ‘

[ -

PROPOSITIO XXIL -

Dimenfio Conchoidis tradita & P. Lalovera demon-

firatur. N
Il‘fdcm pofitis ( fig.9.) Efto DZ axis Conchoidis DE. Centro Z

radio DZ defcribatur quadrans circuli ZD & occurrens in £

" ordinatx Conchoidis E ¢4,& in axe ZD produéto fumatur D m
zqualis g 4.Ex pun&o D fit D dperpendicularis ad DZ & zqua-
lis AZ diftantiz Poli A 2 bale ZY. Centroque Z, afymptotis
ZD, ZX per pun&tum 4 defcribatur Hyperbolar e ad quam ex.
g, mflintordinatzgr,me . . : L

" Dico Segmentum Conchoidis' D 4 E 2quari Segmento Hy-.
perbolico m o7 ¢, au&to Segmento circulari D 4 g , & imminu-

to Re@angulo fub AZ, 4¢. ‘
L




Pulcherrimum boc Theorema tr adidit P. Lalovera in Appendice 3.4d-
jeftaad lib. de Cycloide num. 8. Qua antem vid slind demonfiraret now -
indicat, exiffimamus tamen ufum ws folcbar Libre Archimedes principiis.
Cium igitur illud sndemonfiratum reliquerit | nos sta_ facile ex preceden-
tibus demonfirabimus.

DEMONSTRATIO.

L Uoniam quadrans circuli ZD b zqualis eft Conchoidis genitori

ABI,atque ex Polo A du&a AGE, & ex G, E perpendicula- -
res GK , E'qadre@am AD, re@tz AK, Z ¢ funt zquales ( prop. 4.Co-
rvoll.1. ). ' ,

' Ct‘m)x igitur AQ_fic zqualis BK (kyp.)ac proinde IQ ipfi AK, erie
IQzqualis Z 9. Eft autem & IA zqualts ZD, & AM, ipfi AN five
- KG, fiveq g, five D m ( hyp.) ac proinde IA + AM hoc eft IM zqua-
tur Z D+t D mhoc eftipfi Z m. Denique AL , D d zquales eidem AZ
( byp. ) fune etiam zquales inter fe.

1L Confideremus modd duo Segmenta Hyperbolica M OR Q,
morq; quoniam ad zc{luales IA,ZD diftantias 3 centris I, Z, ordi-
natz AL, D dzqualesfunt ut modo probatum eft, etiam ad zquales
1Q,Z 9, & IM, Zm diftantias. ordinatz QR, 9 r, & MO, m 0 zquales
funt , & fegmentum MORQ fegmento m o ¢ zquale ac fimile eft, Br-
go clim fegmentum MORQ_fegmento NPRQ zquale fic ( uz offendi-
"ﬁ“ in priop.zl.nm.x. ) etiam fegmentum m o r g eidem fegmento NPRQ_
eft zquale.

Eft autem ( prop.20. Coroll.t. 2.) fegmentum Hyperb. N PR
fe&or citcularis ABG, zquale Figurz Conchoidicz DETZ. Ergo feg-
mentum MORQ five m o7 ¢ illi 2quale  feor circularis A B'G aue
ZDyg zqualis, zquantur Figurz Conchoidicz D ET Z.

I11LErgo (ubtraéto utrinque cdmuni fe@ore circulari ZDg, egmentum
Hyperb. morg, 2zquatur Figurz Conch,DEg 1 Parallelogrammo ETZg
( oftenfum eft enim in prop.4. coroll.2. quadrilatarum ETZ g effe paral. -
lelogrammnm ) Cum autem in eadem prop. 4. fit ofteafum effe A Z,
Zq::Eg,gq, Re@angulum fub AZ, g ¢ zquatur Retangulo fub
Z g, Eg five parallelogrammo ETZg. Ergo fegmentum Hyper. morg
2quatur Figure Conchoidicz D E ’[)Reétangulo fub AZ,g ¢9.& au.
ferendo wrinque Retangulum illud fub-AZ, g ¢, fegmentum Hyperb,
morq — ReGangulum fub AZ, g4 zquatur Figurz.Conchoidicz
DEg. Denique addendo utrinque (emifegmentum circulare ng.Seg-
mentum Hyperb, morq — Relang, fub AZ, g¢ 1 femifegmen-
tum circulare D g ¢ &quantur Figurz Conchoidice D E 4.Quod erat
demonftrandum, ‘ ‘
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PROPOSITIO. XXIII.

Inqua juxta noftra principia demonfirantur ea qu&‘ D. .
Barrovy tradidst circa dimenfionem Conchoidis ,
-¢g* Figuras ei connexas,

Tfaacus Barrovv fummi ingenii vir & de Geometria optimé meri-
D. tus in Le@tionibus Geometricis pag.t10. & fequentibus, Appendi«
cular. Figuras Tangentivm , & Secantium, de quibus in hac fecunda
parte nos egimus examinavit, quod quidem haud fcio an ant¢ illum ul<
lus feciffet., & Conchoidis dimerifionem ex iis etiam deduxit, quemads’
modiim nos. Sed diverfo plané modo diverfifque principiis. Juvat quz-
cunque ab eo inventa fubtiliffiméque demonftrata funthic referre ;8-
quam egregie cum noftris.cohzreant oftendere., ' -

Theor. 1.

Umma Secantium A D {( fig.8.) ad arcum B‘E’pertiﬁen.;;
tium & ad axem BF applicatarum , zquatur fegmento-

Hyperbolico BGHE. Barrovv. nam. 1.
. Hocfacileeft, & demonftratum 2 nobis prop. 12,
Theor. 11

DN . AN
Umma Tangentium BD ( Fig. 8, ) ‘ad arcum BE pertinene.
tium & applicatarum ad reGam zqualem arcui BE zqua.

tur fpatio Hyperbolico BGHE,  Barroyy. sum. 2.

- Demonfiratum eftanté prop. 13. ubi oftendimus Fignram Qyﬁndlt
cam Tangentium five genitam ex Tangentibys, BD fupra arcum ;BE
ere@is zquari fegmento Hyperbolico BGHF. Manifeftum €t enim-il="
lam Figuram Cylindricam, fi arcus B E extendatur in lineanrre@am,”
zqualem effe fumma Tangentium applicatarum ad re@am zqualem ary:
cw BE, imo eadem eft Figura modé convoluta , modd expanfa,. - i
' A R T b oxe)

Theor. TIL

.
R
s LGTLI

Umma fecantium’ AD arcéis. BE ad bafin AMaPPﬁ““J
rum , zquatur duplo feQozis ABE.  Barroyw. msm. 3: .
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Id quidem. non demonfiravimus , quoniam eo nihil nobis opus erat
ad dimenfionerh ‘Conchoidis quz nobis propofita erat , fed facilé de-
monftrari poteft ex univerfali principio traditoin prop. 11. Cum enim
ondinata circuli EM (it perpetud-ad radivm AE , ut radius AB ad fecan-
tem AD. Manifeftum eft ex prop. 1. Figuram Cylintricam genitam ex
radio AB {upra fingula arcs BE pun&ta ere@o, ( hoc cft duplum fe@o.
ris ABE )zquari figuree genitz ex fecantibus AD ad retam AM in pun-
&is M. refpondentibus E, applicatis.. '

s : " Theorema 1V.

Y Umma Tangentium BD-ad arcum BE pertinentium & ad.
balin. AM -applicatarum zquatur femiffi quadrati fubtenfe
BE. . Barrovv.pmum.4. o 4
Hoc etiam.cum non indigeremus non demonftravimus , demonftrari
vero poteft ex prop. t1. in hunc modum. Cum fic perpetud ordinata cir-
<uli EM ad radium AB:five AE,w AMad Tangentem. BD , patet ex
prop. 1. fummam Tangentium BD applicatarum. in M pun&is refpon-
dcmjbpp,gqtﬂri:ﬁigmg Cylindricz genitz ex omnibus A M five finubus
FE ere&ys in E fupra arcum BE. %\urﬁis ex eademn prop. 1. manifef~
tum eft Fguram finuum genitam ex ommibus finubus FE ere@is in E fu-
yaarcum BE zquari Summz radiorum AEapplicatorum ad re®am BF
(0 quod fit FE , ad radium AE ,ut FE ad radium AE. ) hoc eft Rec-
tangulo fub radio. AB & BF, five dimidiore&anguli {ub tota. diametro
BO & BF, five dimidio quadrati fubtenfz B E.
Ergo fumma Tangentium BD: applicatarumin M ‘ad ream AM.
ﬁbigfféiﬁfﬂ?fqiladhti fubtenfz BE:. Quod arat oftendendum.

Theorema V.

A CeeptyAY 2quali AM( Fig. 8.) S ex Y du@¥ad AY per-

" Npétidiculdri ¥ y qua occurrat in 3 Hyperbole RO def:
criptz centro C afymptotis €1, C ¢ angulum reGtum conti-
nentiluis per O , (pofitd AO zquali AB ) folidum re@um feu.
ut vocat Barrovius Cylindricum cujus altitudo radius AB, bafis.
fegmentum. Hypetbolicum M R »Y duplum eft fummz qua-
dratorum fecantium AD applicatorum ad bafin AM in punc-

tis M refpondentibus.  Barrovy. xsm. 5.
" Ydem pios fic demonfirabimus. Sit curva OP ur defcripta eft in prop,
. 85 wlis nimitum ut quehiber ordinata MP fit tertia proportionalis ad:
‘ fadinm.

B

#q

g




radium AB & fecantem AD refpondentem. Erit igitur fumma quadra-
torum fecantium AD applicatorum in M zqualis lgolidO re€lo cujusal-
titudo AB, bafis autem Figura AOPM, Sive illi zqualis ( prop.15.)
Figura fecantium AD ereCtarum fuper arcum BE, five Figurz illi fecan-
tium zquale (prop. 18.) fegmentum Hyperbolicum M R 7 m. Eft autem
fegmenti Hyperbolici M R 7 m duplum fegmentum Hyperb. MRy Y
ut oftenfum in propof. 21. num, 1. ergo folidum reGtum cujus altitudo
AB, bafis fegmentum Hyperbolicum M Ry Y eft duplum fumme
quadratorum {ecantium AD applicatorumad retam AM. Quod erat

oftendendum.
Theorema V I.

Patium Hyperbolicum MR yY (fig:8.) duplum eft figure
(ecantium AD ere@arum fuper arcum B E.Barroyy.num. 6.
Hoc ingeniose deduxit Barrovius ex precedenti , nos alia via pro-
geefli demonftesvimus. In propof. enim 18. Oftendimus Figuram fe-
eantium zquari fegmento feu fpatio Hyperbolico MR 7 m, & prop. 2I.
num. 1. Segmentum Hyperbolicum MRyY effe duplum fegment
M R 7 m. unde pater fegmemum M B Y duplum effe Figurz fecan-
wum fuper arcu BE erectarum,

Theorema ¥V I I.

Umma Quadratorum omnium fecantium AD applicata-

rum ad arcum BE in re&tam lineam extenfum zquatur Pa-
rallclepipedo cujus bafis Re&tangulum BAM, alitudo maxi-
ma fecans A D. Barrovy. num. 7. '

Hujus propofitionis demonftrationem omifit. Barrovius quam ha-
bebat quoniam inquit aliud [chema difecurfimque pre reliquis plerifgne
longtiufculum expofcit , neque rem tanss video. Nos eam breviter & facilé
boc modo demonftrabimus.

Summa quadratorum fecantium AD(quz radii funt Trianguli ABD)
applicatarum ad arcum BE , zquatur ( propof: 2. ) folido re&o cujus ba-
fis ipfum Triangulum ABD ;altitudo verod dupla ipfius AB. hoc eft Pa-.
rallelepipede cujus bafis eft reGangulum fub AB , BD, altitudo verd
AB. Reliquum eft igitur ut oftendamus tale parallelepip, zquari paral-
lelepipedo cujus bafis Re@angulum fub AB, AM, altitudo AD. five:
horum bafes eflc cum alticudinibus reciprocas 3 hoc autem manifeftum
eft. Nam Re@tangulum fub AB, BD eft ad Re®angulum fub AB.AM,.
utBD ad AM, hoceft ut AD ad AE ( in triangulis fimilibus ABD,, .
AEM ) hoceft ut AD ad AB..

K .
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Theorema VI1II.

Sto ( fig. 8.) curva B 4 talis ut fingulz ordinatz F b ad a-
xem AB (int 2quales Tangentibus B D refpondentibus.
accuridrquein b re&z FE, atque ex bin AC demittatur per-
pendicularis 4. Figura AB 6 4 cft dimidium fegmenti Hyper-

bolict M Ry Y. Barrovv.num. 8.

Hoe fic demonfirabimus cx noftris principiis.

I Sumpti A O zquali AB, Polo O, axc A B, bafi A 4, intelligatur
defcripta Conchois BK quz occurratin K re@tz FE. Jungatirque O K
qu crit parallela ipfi AE, (prop.4. ) & fecabit bafin in punélo 4, cum
propter fimilitudinem TriangulorumOA4, ABD, & latera OA, AB
zqualia,bafes A«, BD, five ( byp.) A «,F b, fint zquales.Parallelogram-
mum igitur A EK 4 Reftangulo A F b4 zquatur,, ciim fit utrinfque
eadem bafis A 4. '

IL. Rursiis quoniam ex proprictate Conchoidis, O A, AF:: EK,
FE; permutando OA, EK:: AF, FE:: A B, BD. unde cuim
O A; A B zquentur , etiam EK, B D zquales funt, ergo F b zqualis
BD, ( byp. ) zquatur etiam ipfi E K. Cum ergo hoc cveniat quazcunque
fit ordinata FE. Figura BFb zquatur Figurz B EK.

Eft autem. ut diximus ReQangulum AF b 4 ctiam zquale Parallelo-
grammo AEK4, ergo Figura BF6 { Re@angulum A F b« five tota Fi-
gura A B b 4 zquatur Fi&urz B E K t Parallelogrammo AEKa.

111, Demonftratum eft autem in prop. 22. num. 3. Figuram BEK ar-
¢u circuli & Conchoide ordinatdque comprchenfam , una cum Paralle-
logrammo AEKa4 zquari fegmento HyperbolicoMR 7 m , quod dimi-
dium eft fegmenti MR y Y ( utibidem oftenfum eft num. 2. ) ergo Fi-
gura A B ba fegmenti Hyperbolici M Ry Y, dimidium cft. Quod erat

oftendendum,
: Theorema 1X. -
llfdem pofitis , centro A , axe BO, defcribatur Hyperbola
zquilatera O 7, cujus afymptoti A 3, A 4, & quz occur-
rat in pun&o 7 re&tx b 4 produdtz. . :
. Dico Figuram ABba, five Figuram BF (quz fumma eft Tan-
gentium BD applicatarum ad BF ) t Rectang. A Féa duplam
offe fe@oris Hyperb, AO7, (jun&i re&td A 7) Barrovv. n. 10.
Pulcherrimum hoc Theorema ingeniofiffimé demonftravit Barrovius,

& quod magpi fieri debet independenter 3 Figuris Tangentium & fecan-
tium , unde novam invenit viam ad dimenfionem Conchoigis. Nelcio-
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an viderit illud fine novis principiis, cx pramiffis deduci poffe, Nos de:
monftrabimus fuppofitis Lemmatibus fequentibus ad hoc neceffariis.

LEMMeA I

Int (fig. 10.) duz Hyperbolz DE , OP defcriptz codem

centro A, iifdémque afymptotis AL, AM, Sintque ca-
rum {emiaxes AF, AG, in eadem re&a linea conflirutgi

Sint jam duz re&z CD, BE parallclz afymptoto AM, oc-
“currentes Hyperbolisin D, E, & O, P.

Dico fegmenta BCDE , BCOP eflc inter fe ut quadrata fe-
miaxium AF, AG. ' ’

DEMONSTRATIO.

X F, G verticibus Hyperholarum ducantur FH , GI parallela ei-
A_ dem afymproto AM, occurritque FH , Hyperbolz OP inK. Ma-
nifeftum eft fegmenta Hyperbolica BCDE , BCOP effeinter fc ut FH,
ad KH.Efteuim FH,CD:: AC, AH :: HK, CO. Ergo permutando
FH, HK : : CD, CO. & ita oftendetur ommes alias ordinatas BE , BP,
&c. Segmentorum BCDE, BCOP effe inter {e ut FH, HK unde ex me-
thodo indivifibilium fegmentum BCDE eft ad fegmentum B C O P ut
FH ad HK. o
Jam FH ad HK eft in ratione compofita FH , GI, ( hoc eft AH , Al
in Triangulo AFH ) & GI, HK ( hoc eft rurfum AH , Al ex proprie-
tate Hyperbolz ) ergo FH cft ad HK ut quadratum AH ad quadratum

Al five ut quadratum AF ad quadratum AG.
Ofteadimus autem fegmentum BCDE effe ad fegmentum BCOP

ut FH ad HK,, ergo fegmentum BCDE eft ad fegmentum BCOP u¢
~ quadratum AF ad quadratum  AG. Quod erat demonftrandum,

LEMMA 11

IIfdcm pofitis (fig- 10.) it alia Hyperbola zquilatera 0p , defc
cripta centro 4, afymptotis 4 s, 4 x, cujus femiaxis fita g,
fintquein afymptoto 4 s abfciffe 47,45 proportionales abiciffis
AB,;AC. & cxr, s, ducantur, r#, s parallelz afymptoto ax.
Dico fegmentum BCDE effe ad fegmentum r s # £ ut quadra-
tum femiaxis AFad quadratum femiaxis 4 g. '

/




40
DEMONSTRATIO. |

Umpt2 in AFreli AG zqualiag, per G, centro A, afymptotis

AL, AM Hyperbolz D E defcribatur Hyperbola O P. occurrens
CD, BEin O, P, & rcétis AB, AC fumantur in 4 s zquales 4 b, 4 c.
& ex pundlis b, ¢ ducantur ordinatz b p-, c 0.

Quoniam Hyperbolz O P , o p funt zquilaterz { hyp. ) & femiaxcs
AG ;4 g habent zquales , atque fumptz funcabfciffis AB, AC, zqua-
les abftillz 4 b , 4 ¢ , manifeflum eft fegmenta BCOP , b ¢ 0 p effe fimilia
& zqualia. Eft autem ex przced. Lemmate fegmentum BCDE ad feg-
mentum BCOP ut quadratum AF ad quadr. AG, ergo idem fegmen-
tum BCDE eftad fegmentumvb ¢ 0 puc quadr. AF ad quadr. AG Cum.
awem fit (byp.)abad acucBA A C five ar ad as, fegmentabcop,
rsu¢ funt zqualia ( Greg. 4 S. Vincent.dc Hyperbola prop.11-. ) ergo
fegmentum BCDE eft ad fegmentum r s u  ut quadr.AF ad quadr. AG,
five quoniam A G, ag f{ung zquales ( Hjyp. ) ut quadratum femi-
axis AF ad quadr.femiaxis ¢g. Quod erat demonftrandum.

Corollarium. 1dem probaretur tum 1 hoc Lemmate , tumiin primo,.
quamvis Hyperbol nen effent aquilaterz , duminodo anguli afympto.
sict A, 4, effent zquales,

His duobus Lemmatibus fuppofitis uchiamus modo ad demonftra-
tionem Theorematis 1 X anted propofiti. '

Demonfiratur Theorema 1 X. precedens.
Stendendum eft Figuram ABés cffe duplam Sc&oris Hy-
perbolici A O 7. (fg.8.) _

Ex punélis O, 7, ducadtur reéte O'3, 7.2 parallelz alymptoto A 4
& occurrentes alter1 afymptoto A 3in 3, 2. relaverd 72 vccurrat A O
in pun&o 5. Praetereld ex punéto 7, ducatur refta 4 g-parallela alympto-
to A 3& occurrens re&tz A O in 9. ducatur etiam in Hyperbola O7,

ordinata 7 8. His pofitis.
1. Sector Hyperbolicus: A O 7 zquatur fegmento Hyperbolico.
23 O 7. Namex proprietate Hyperbolz O 7abfciffz A 2, A3funtuc
reciprocéordinatz3 O, 2 7. Quare Triangulum A 3 O zquatur Trian-
gulo A 2 7. unde fublato communi Triangulo A 2'5 & addito Trilineo.
Os57, fegorHyperBolicus A O 7 zquatur fegmento 2 3 O 7. Hinc fe-
quitur oftendendum effc Figuram A B b # effe duplam fegmenti 22 O 7..
11, Figura ABb 4 dimidia eft fegmenti Hyperbolici M Ry Y ut
oftenfum eft Theor. VIII. przcedenti. Ef autem fegmentum MRy Y
duplum fegmenti MR 7 m ut ibidem dictum eft in demonftratione, ergo.
figura ABba eft zqualis fegmento M R » m. Oftendendum igitur ref-
gat fegmentum M Rz m cffe duplum fegmenti 23 O-7.. -
11L

#;
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. 11I. Quoniam (byp. ) AO eft zqualis AB five AC, in Triangulo
Re&angulo ACO, quadratum CO duplumeft quadrati AO. Eftau-
tem CO (byp. ) femiaxis Hyperbolz OR , & AO femiaxis Hyperbo-
l2 O 7. Quare fi oftenderimus abfciffas CM, C m eflc inter fe ut abf-
ciffas A 2, A3, cim fegmenta Hyperbolica hoc pofito fint ( Lemms. 2.
prec ) ut quadrata femiaxium CO, AO, fequetur fegmentum M R rm
duplum effe fegmenti 2 3 O 7. Quare fupereft tantum oftendendum
abfcifas CM, C m, eﬂ% ut abfciffas A2, A3. Hoc autem demon-
ftrabimus oftendendo tam CM, C m, quam A 2,A 3. efleut AO ad A g.
“1V. Acprimo oftendamus CM, Cmeflcut AOad A 9. Adverte
cim Hyperbola O 7 fit zquilatera ( byp. ) anguliifque 3 A 4 idcirco rec-
tus,ejus dimidium 3 A 9 five alternum 8 g 7 effe femire@um, ac proinde
in Triangulo re@angulo 7 8 9, latera 7 8, 8 g funt zqualia, Deinde
quoniam ( kyp.) A m fumpta eft zqualis BF , Cm zquatur A Ffive
ME, undeCMeftad C mut CMad ME,fiveut MEad ML [ fi CI
fic diameter circuli CB.] Sive ut MEad AC. 1 AM. Eft autem ME ad
ACfive AE,ut ABad ADfive O «afive 4 7 ( zqualem © 4 ex propric-
tate Hyperbolz zquilaterz O 7 ) five A 8. Et cadem ME eftad AM ut
ABad BD, five 87, five 89. CumergoME fitad AC ut ABadA 8,
& ME ad AM ut AB ad 89, fequitur ME effe ad AC + AM ( hoc eft
CM ad C m ut di@um cft) ficuc AB ad A8 189, hoc ¢ft AB five AQ
ad A g. . .
V. Oftendamus modo quod reliquum eft etiam abfciffas A 2, A jef-
feinter feut AO, A 9. Hoc autemeft facile. Nam ex J:roprictatc Hy«
perbolz O 7 cujus afymproti funt Az, A 4. A2eftad A3 utrecipro-
€¢€30 ad 2 7 five il zqualem A 4. Ut autem 30 ad A 4 ita AO ad
A g in Triangulis fimilibus A30, A49. Ergo A2, A3:: A0, Ag,

<

Qtod erat demonftrandum.

Theorema X.

F Igura BFb genita cx tangentibus BD applicatis ad BE 2qua-
tur Figure BEK contentz arcu circuli BE & Couchoide
BK defcriptz Polo O, ( fumptis A B, AO xqualibus ) bafi

- A a,axe AB.

Unde f(patiorum ejulmodi Conchoidalium dimenfiones.
invowefcunt.  Barrovw. num. 11. 12. :

‘Figuram BFb zquari Figurz BEK ant¢ oftendimus Theor. VIIL.
num, 2. eddemque via qua Barrovius qua flatim {efe offert , nempe quo-
niam fingulz ordinatz F &, EK cidem tangenti BD atque adeo inter fe
funt zquales. . :

‘ L
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erat demop randum,

2

Hinc autem fequi dimcnﬁonem4fpatiorum Conchoidalium man;fef.
tum eft ; Cin fic dewonftratum Fiouram BEb t ReQang. AFba effe di.
midium fegmenti Hyperbolici MRyY :( Theor. 8. ) aur etiam duplum
feGoris Hyperbolici AO 7.
- Ha@enis praclara Do@iffimi Barrovii inventa circa Conchoidum di-
menfionem , Figutdlque ei connexas Secantium ac Tangentium , atque
€2 cim noftra methodo egregi¢ cohzrere demonftravipys, Nunc ad

PROPOSITIO XXIV.
LOcus Conchoidicus infinjtys e, five fpatium fub Cop.
choide DE ( fg. 9.) ejufque afymptoto ZY in infinitum
produdtis majus cft quacunque figura data,

Yvallifius hoc sngeniose demonflravis M echan. part. 2. prop. 30. fed
Jacilins yem abfolvsfer, fi Jegmentorum ,Conchoidicorsum dimenfionem
notam habuifier, Ex multis asitiny modis qui [¢ offerunt ad hoc demornfy x.

m, fequensem eligimus ut breviorem. ,

DEWONSTRATIO.

Stenfum eff in Propof. ar. Figuram Conchoidicam CXYE zquari
Oﬂ:gmemocirculari BFMNG + fegmento Hyperbolico MOPN,
Per aceeflum autem continuum pun@orum F, G,ad H, I, Figura
Concheidica CXYE abie in fpatium contentum fub Conchoide duplici
DC, DE & bafi XY in infinitum produis.

Ex altera ayrer parte , fegmentum circulare BFMNG abit in femi-
circulum HBI, & fegmentum Hyperbolicum MOPN in locum Hy-
petbolicum comprehenfum ordinata Hb, abfciMa HI, afymptoto infi- -
nita I, & curya Hyperbolica 4 p pariter infinita verfus P,

Chm igitur locus jile Hyperbolicus infinjtus fit quoad are3 fey major
quacunque figura data , ut fajs Geometris notum cft, fequitur fpatium
Conchoidicum inter Conchoidemn duplicem & afymptotos contentum
€im zquetur (emicireulo & loco illi Hyperbolico, ~infinitum effe
quoad aream ergo& dimidium contentum fub D7 axe, & curva DE,
atque alymproto Z Y in infiniry g produélis, infinitum etiam cft. Quod

PROPOSITIO XXV.
Irculus, Hyperbola, & Conchois eam inter fe connexio-
4nem habent, ut fi earum una quadretur, aliz duz fimul
fumptz quadrentur & vicillim, .- :
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DEMONSTRATIO.

Oc ex przcedentibus fatis manifeftum eft, Pauld tamen aliter &
Hclariﬂimé id demonftremus, Ex punGo D ( fig.g. ) fit DV. tangens
Conchoidem DE in D, & occurrens radio Conchoidis AE in V.. =~

Figura Conchoidica ZDET zquatur ( prop. 20. Coroll. 1. 3.) SeQori
ciccult ABG t fegmento Hyperbolico NPRQ__ergo addendo utrinque
Figuram Conchoidicam DEV , trapezium DZTV zquatur feori cirq
culi ABG } fe‘gmcuto Hyperbolico 'NPRQ 1 Figurz Conchoidica
DEV. Quarefi trium harum figurarum quadreturuna, quadrabuntur
aliz duz fimul fumptz, & fi quadrentur duz quadrabitur tertia, Quod
crat demonftrandum. d

Dimenfio Solidorum R otundorum ex Conchoide gens-
torum circa Bafin.

PROPOSITIO. XXVL .

Lemma ad [equentem.

4

PRSALE. A

Sto (fig s.) quadrans circuli BFP, ejulque fegmentum
BMN , & radius BF produétus in A , denique per A, AL
parallela FP. ‘ -
‘Dico datd circuli quadratur haberi (cu reduci ad Spheram
Rotundum genitum ex fegmento BMN circa AL revoluto.

DEMONSTERAT 10.

EX N demittatur in FP perpendicularis NY. Ex Archim. redutitur’
ad fphzram tam Rotundum ex fegmento FBNY circa FY, quim’
Cylinder ex Re@angulo FN circaeamdem FY. Ergo. & Rotondum ex
fegmento BMN circa eamdem FY. Jam dati circuli quadraturd , quas
dratur fetor FBN, ergo & feginentum BMN. Quoniam igitur datd
circuli quadraturé reducitur ad {phzram Rotundum ex BMN circa FP,
& BMN fegmentumn quadratur , dacd eddem circuli quadratura habe-
turredta TV parallela FP five AL, tranfiens per centrum grav. feg-
menti BMN. ( prop.8. Coroll.1.) Rurfus quoniam habetur reGta TV
Farallela_ AL, tranficns per centrum grav, fegmenti BMN, & ipfius
egmenti quadratura , reducetur ad fphzram Rotundum ex codem fegs

mento BMN circa AL ( Props 8. Corall, 3, Quod erat demonftrandtms
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Corollarium. Sisniliter.datd circuli quadraturi oftendetur Rotundum
ex quadrante integro’ BFP circa AL reduci ad {phzram,

PROPOSITIO XXVII
Sto ( fig.s. ) fegmentum Conchoidis BME, cujus Polus A,
-»axis BF , bafis FK,
Dico data circuli quadraturi reduci ad {phzram Rotundum
ex BME circa bafin FK,

: "DEMONSTRATIO.

Eatro F, radio FB, defcriptus fit quadrans circuli FBP, qui fecet in

N re@am ME ordinatam Conchoidis.Rotundum ex BME circa FK
zquatur Rotundo ex BMN circa AL (prop 5. ) fed Rotundum ex BMN
circa AE reducitur ad Sphzram datd circuli quadraturd. ~ Ergo ¢idem
datd Rotundum ex BME reducitur ad {phzram. Quod erat demonttr,

PROPOSITIO XXVIIL

Idem pofitis, Dico Rotundum ex loco integro FBGK circa
afymptotum infinitam FK ctiam reduci ad fphzram dati
circuli quadratura.

"DEMONSTRATIO.

Adem eft. Oftendetur enim tale Rotundum zquari Rotundo ex qua-
dEdrant.c,BFP circa AL, & hoc reduci ad fphzram datd circuli qua-
. dratura, S '

Scholion, Spatium Conchoidicum FBGK infinitum ¢ft , ut offendimus
prop. 24. revolutum tamen civca afympsotum generas Solidum finitum.
Hoc miramtur qui Geometrie arcana ignorant , Geometre autem [ciunt
s'bdclqn sm-aliis ;:nﬁnitis locis afymptoricis reperiri, ac prefertim in Hyper«

0436 0. ’

Dimenfio Rotundorum ex Conchoide genitorum circa. .
' S edxem. .
"+ _PROPOSITIO XXIX.
_ Lemma ad [equentia.

| Otundum ex fegmento Hyperbolico citca afymptotum
tofatg reducitur ad fphxram. .
- DEMONS-







Quoniam AP zquatur GC ( prgp. 4. Coroll. 1. ) & AB (hyp. ) ipfi
BH, & GBipfi BE , reliqua AG reliquz EH zqualis cft. Deinde quo-
niam AD ( byp. ) zquatur CI, & MD ex natura Conchoidis ipfi GB,
aut BE , aut CL, reliqua AM reliquz LI zqualis eft. Cam igitur AG,
AM ipfis EH, LT zquales fint, erit AG, AM::EH, LL Sed AG,
AMi: AP, AQ:: AR, AN::GC,GB::FL, FE. ergoEH ,LI:: -
FL , FE. Quare pun@um I eft ad Hyperbolam HK.Idem oftendetur dg
pun&o é.ergo &c. Quod erat demondrandum,

PROPOSITIO XXXI.

Ilfdcm pofitis ( Fig. xz;) fi fegmentum Conchoidis BCD vol--
& yatur circa axem BC,

Dico Rotundum inde genirum reduciad fphzram datd Hy-
perbolz quadraturi.

DEMONSTRATIO.

X propof. 29. Rotundum ex fegmento Hyperbolico EHIL circa
Eafymptotum EF reducitur ad fphzram, ac proinde cubatur fumma
quadratorum IL, i /, HE. Cubatur autem & fumma quadratorum CL,
¢!, BE ordinatarum Re&@anguli BELC. Denique datd Hyperbolz
quadraturi quadratur fegmentum EHIL , ac proinde cubatur folidum
re@um cujus bafis EHIL, altitudo BE, five quod idem eft , Tubatur
fumma Re&engulorum ILC,3/¢, H E B. Ergo & eadem fumpra rec-
tangulorum bis fumpra, '

“Quoniam igitur cubatur 1. fumma quadr. IL,;/ HE; 2. Summa
quadrat. LC, /¢, EB. 3. fumma Re&tang. ILC, i /¢, HEB bis fump-
td ( datd Hyperb. quadraturi ) eidem data cubabitur fumma quadrato-
rum IC, i ¢, HB. five zqualium ( prop. 30.) AD, Ad, AB. applicato-
rum ad axem BC.

Ergo (prop.6. ) dati Hyperbolz quadraturd Rotundum ex fegmen-
to Canchoidis BCD , circa axem BC, reducitur ad {pheram. Quod
erat demonftranduni, ‘ '

DeCentro Gravitatis Conchoidss.

" PROPOSITIO XXXIL
ESto ( fig. 13.) circa cemmunem axem BG,duplex Conchois
zqualis & fimilis BC, BD, quarum Polus A, bafesER, EF.
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Dico data circuli & Hyperbolz quadra‘(:q;a ‘haberi centrum
gravitatis Figurz Conchoidicz B CD. o

DEMONSTRATIO.

At circuli & Hyperbolz quadraturd quadratur Jegmentum Con=.
Dchoidicum BGD (prep. 25. ) Deinde data folius circuli quadratu.
r4 reducitur ad fphzram Rotundum ex eodem fegmento BGD circa ba.
fin EE (prop.27.) |

Ergo dati circuli & Hyperbole quadraturé habetur re@a Xz paral«
lela EF, tranfiens per centrum gravit, fegmenti Conchoidici BGD,

(prap. 8. Coroll.1. ) atque ita habetur pun@um X in quo hujufmodi
reCta fecat axem BG.

Eft autem idem punctum X centrum ‘gravit. Figure BCD cbmpoﬁtaé
ex duabus Conchoidibus zqualibus & fimilibus BCG, BDG. Ergo

dati Circuli & Hyperb. quadraturd habetur X centrum gravic, BCD,
. ‘Quod.erat demonftrandum., *

PROPOSITIO. XXXIII.

I{dem pofitis (fig. 13. ) centro E defcribatur quadrans circuli
] EBF zqualis gencratori Conchoideos, & occurrat ordina.
t2 GDin H. Producatur etiam EB in O, ita ut BO ¢ 2qualis
GH , fititem Bl perpendicularis ad BE,& 2qualis AE diftantiz
Poli A a bafi Conchoidis EF. Pratered centro E, afymptotis
EO, ER per I defcripta fit Hyperbola quz occurrat inM, N
re&is GM , ON parallelis ER. Denique fupponamus re&am
VY parallelam EF & occurrentem axi BE in V,tranfire pes cen-
trum gravitatis fegmenti circularis BGH,
Dico AV eflcad EX ut fegmentum Hypetbolicum GMNO
1 fegmetum circulare BGH — Re&angulum fub AE , GH ad

4

fegmentum circulare BGH.

DEMONSTRATIO.

SEgmcntum Conchoidicum BGD eftad fegmentum circufarcfﬁgﬁ
ut AVad EX ( prop 7.) Eft autem fegmentum Conchioidicum BGD
( prop.22.) zquale fegmento Hypesb. GMNO + fogna Circul.BGH
— Redlang. fub AB, GH. Ergo ut AV ad EXita fegment. Hyperb,
GMNO { fegment. circul. BGH —— Reflang. fub Aé » GH ad feg-
mencum circulare BGH,  Quod erat demonfieanduty, )
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PROPOSITI 0 XXXIEV.
Demonﬂmtur Theorema quoa’ Doéf:]imus P. Lalovera

invenit (o indemonflratum reliqust circa. centrum.
gravstatis Conchosdis..

]Ifdcm pofitis ( fig.3. )intelligatur re&ta AB effe Libra Archis
medea (ufpenfa ex pun&o E, pendcdique libere ut jacet ex
brachio EB fegmentum circulare BGHsex pun&o autem A ex:
tremo brachii EA pendens figura L zquiponderet fegmenta

BGH. Sitque ut.ante-XZ tranfiens per centrum grav. fegmen-.

ti Conchoidici BGD.
Dico AE cffc ad EX ut fegmentum Hyperb. GMNO + feg-
ment. circul. BGH — Re&ang, fub AE, GH, ad fegmentum

Circul. BGH 1 Figuram L. :
Preclarum hoc Theotrera reférenr-inlib. de.Cycloide. Append.
2. whm. 8.

DEMONST RATIO:

Uoniam Figura L ('byp. ) zquiponderat fegmento circulari BGH,
Librd A B fufpensd ex E, tranfitque V'Y per centrum gravic.
fegmenti BGH, AEeft ad EV, ut reciprocé fegmentum Circuli BGH:
ad figuram L. Ergo AE ad'AE 1 EV five ad AV, ut fegmentum circuli
BGH ad idem fegmentum BGH t L.
~ Jam-fegmentum Conchoid. BGD eft ad fegmentum circulare BGH
+ figur. Lin ratione compofita ex:his duabus. : -
1; Segmenti Conchoid. BGD ad circulare BGH.
2.Segmeuti circul. BGH adidem BGH ¢ L. :
Eftautem prima ratio eadem quz AV,EX(prop.7. ) & 2. ratio eadem.
quz AE, AV ut modo oftendimus, rationes autem AE, AV; AV. EX
componunt rationem AE, EX, . .
Ergo AE eft adEX ut fegmentum Conchoid. BGD(hoc eft prop.22.

fegmentum Hyperb, GMNO 1 fegm. circul. BGH — Reftang, AE,

GH) eft ad fegmentum circul. BGH 1 L.. Quod erat demonfteandunx
PROPOSITIO XXXV
I:;I’ﬁlcmvppﬁtis ( fig 13. ) Dico dati circuli & Hyperbolz qua-

draturd non.folim habeti centrum gravit. totius Figure
Con-

\
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choidice BCD, ut dementtratum cft; prop. 32. fed ctiam cjus
dimidiz nempe fegmenti BGD.

DEMONSTRATIO.

Atd circuli & Hyperb. quadraturd , habetur re@a XZ parallela '

alymptoto EF, tranfiens per centrum gravit. fegmenti Conchoid,
BGD ut oftenfum eft przdicta propof: 32. in decurfu demonfirationis.
~ Deinde dath folius Hyperbolz quadraturé , reducitur ad fphzram
. Rotundum ex codem fegmento BGD circa azem BG ( propef: 32.) &,
datd quadratur circuli atque Hyperbolz idem fegmentuin BGD qua-
dratur ( prop. 25. ) arque ita dara circuli & Hyperb. quadraturd habetue
re@a SZ parallela axi BG., tranfiens per centrum gravit, ejufdem feg-
menti BGD ( prop. 8. Coroll. 1. ) .

Quoniam igitur dati circuli arque Hyperb.quadraturd habentur duz_
re@z XZ, SZ tranfeuntes per centrum gravitatis fegmenti BGD, iifdem-
datis habetur pun@um Z illius fegment: centrum gravitatis, Quod esat.
demonftrandums :

De Tangentibus Conchoidis.
PROPOSITIO XXXVIL

Plures moveque conftrufiiones traduntur ad. invenfey-
dam Conchoidis Fangentem , atque ab alsis trads-
te partim emendantur partim ex nofiris
. principiisdemonfivantur. i
ESto ( fig 14.) Conchois CD, cujus Polus A, Axis BC, -
_Bafis feu afymptetus BT , datum in Conchoide pun&um
D, ex.quo- oporicat Tangentem ducere. .

Prima.Conﬂruﬂio..

]Ungan:r AD', quz Bafin BT fecetin E , tum in AC fumptd
AF zquali axi BC, defcribator quadrans circuli AFG qui fe-
cotre@am ADinH, & ex'H ducatur circulum Tangens HL,
quz occurrat in L re@z AG. Denique fiatut AH ad AD,ita
AL ad quartam EX fumptam verfus T.. A

N




Jun@&a DX tanget Conchoidem in D.
Demonflratio patet cx prop. . ciim circuli quadrans AFG it ﬁgu.
ra genitrix Conchoidis CD.

Secunda Con_/lruﬁio. o

Ungawr AD quz occurrat afymptoto in E, fitque DQ pat-
pendicularis ad AD,quz occurrat in Q etz AG, parallcle
afymptoto BT , & re@te AQ_fumatur zqualis EX. -
- Jun&a DX tanget Conchoidem in D. ,

DEMONSTRATIO.
TRnangula Re&angula AHL, ADQ_cdim fimilia fine, AH, AD::

AL, AQ;fivccum AQ, EX zquentur (b {; )AH, AD::AL
EX. Ergo (prop. 9. ) DX tanget Conchoidem in PRt

. Tertia Conﬂruﬁ’w.

T Ungatur AD -& ex D ducatur DV pcrpcndxculms ad AC,
&fiatutDVad AD ita AD ad EX,
] un&a DX tanget Conchoidemin D.

DQMONSTRATIO

N Triangulis {' milibus AHL, ADV ( propter parallelas AQ, DV )
AH, A f :DV, AD:: AD,EX (hyp. ) & permutando AH,

AD:: AL;EX Ergo &e.

Quarta ([ onﬂruﬂw

Ungatur AD, quz occurrat afymptoto in E, fitque ut BE ad
AEita AD ad EX.
]un&a DX tanget Conchoidem in D.

DEMONSTRATIO

A‘ E, BE(byp.) :: EX, AD. Sed AE, BE:: AL, AH ( propter
Gmilitud. Tnang ABE AHL ) ergo EX AD': : AL, AH, &
igvertendo AH, AL:: AD, EX. & permutanda AH, AD 1AL, EX.:

ergo, &c.
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Luinta Confirnttio.

X punéto D fit DV perpendicularis ad axem AC, & DO"

perpendicularis ad AD, quz occurrat in Q afymptoto BT.

fidtqueut BV ad BA ita EQ ad OX,
Jun&a DX tanget Conchoidem in D.

DEMONSTRATIO.
Uoniam BV, BA (kbyp.): : EO, OX: : componendo AV. BV i

EX,EO:fedAV,BV:: AD, ED:: AQ, EO. Ergo EX, EQ'i =
Ah%EO. Quare EX zquatur AQ, Ergo { Coni#r.2.) DX tangic Con-
choat ' :

em in D.
‘ Sexta C onﬁru&fio.,

]‘U ngatur AD, ex D ducatur DV perpendicularisad AC, 8¢
DI perpendicularis ad BX. Tum fiat ut 1E ad DEéta AD
ad EX, , .

Jun&a DX tangit Conchoidem in D.

DEMONSTRATIO.

E,ED::DV,AD,d 1 E,ED:: A D,EX(byp. JergoD ¥,
AD:: AD, EX.Quare (3. Conffruét. ) DX tangit Conchoidem.

S eptima c onﬂruﬂio.

]’Un&ﬁ AD, quz occurrat BXin E. ducatur DV perpendi-

cularis ad AC, & exE,ES perpendicularis ad DV, jun-

gaturque AS, & angulo ASD fiat zqualis angulus ADX.
Jun&a DX tanget Conchoidem in D. -

DEMONSTRATIO.  °
QUoniam anguli ASD, ADX funt zquales( byif’. ) & alterni
i

SDA , DEX; Triangula ADS, DEX, funt fimdia , & DS, .
DA::DE, EX. Eft autem DS, zqualis EI, ergo EI, DA : : DE,
EX, & permutando EL, DE : : AD, EX, Ergo ( 6. confiralf, ) BX
tangit Conchoidem in D, TR
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Offarva Conflruiio.

Ingatur AD, quz occurra: in E afymptoto BX, & ducatus’
'DV perpendjcularis ad axem BC. Fidique ut quadratum
AV 1 ReGangulum DV, BE ad quadtatum DV ,ita BV ad
v~ Kc ’ ) . ’ . ’
Jun&a DK tanget Conchoidem in D

DEMONSTRATIO.

Uoniam KV, VB: : Quadr.DV, Quadr. AV t Re@ang. DV,
BE. Componendo KV, KB-: : Quadr. DV , Quadr. DV § Quadr~
AV t Re&ang. DV, BE. i ‘

_ Sit cx D re&a DX tangens Conchoidem & occurrens afymptoto BF

\g;dDV,AD: : AD, EX (3. conftr. Yergo DV , EX : : Quads, DV,
ade. AD. '
. Pratered DV , BE : : Quadr DV, ReQang. DV, BE. ErgoDV,
EX 1 BE five DV , BX :: Quadr. DV, Quadr. AD ¥ Re&ang, DV..
BE. Eff autem Quadr. AD zquale Quadr. DV 1 Quadr. AV. ergo-
DV, BX:: Quadr. DV, Quadr. AV  Re@ang. DV, BE.

Atqni anté fic oftendimns effe ctiam KV ad KB; ergo DV, BX i
KV, KB. Quare KBX eft Triangulum cujus hypotenufa. KDX. Tangie

autem DX ( hyp. ) ergo.& KD tangic Cotichoidem in. D. Quod esat
demonftrandums ' .

Nona Conftrultio et Barroviana.

Barrovius in Lectione Geometrica VI11.num. 13.T heorema quod:
dam._univerfale demonftrat ex: quo diducisar fequens
+ Conftruitio pro T angente Conchoidis.

,]'Ungatut AED, ex qua auferatur AH =zqualis ED,ex H
ducatur HM perpendicularis ad AH,& occurrens BT in M.
& ex Dre&ta DO parallela HM, occureens BT in O. Sirete
MO fumatur zqualis OX.. :

. Jun@a DX tanget Conchoidem inDx

¥ Hane canftru@ionem. ex nofiro principio univerfaliita facile demon~
DEMONS-
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DEMONSTRATIO.

. Uoniam angulus AHM re@us ¢t (byp.) HM tangit circulum
: Q FG , ergo MH , & HL etiam tangens conflituunt lineam retam.
Rurfus proprer HM, DO parallelas g:_yp.) anguli AHL ,EDO funt
zquales, funt autem latera AH, ED zqualia(hyp. )& anguli A, B
zquales propter parallelas AL, EO. Ergo Triangula AHL , DEO
zqualia funt 10 omnibus. Quare AL , EO zquales funt. Jam veré prop-
ter fimilitudinem Triangulorum EHM , EDO ob parallelas HM , DO.
HE, ED::ME ; EO. Ergo componendo HD, DE:: MO, EO,
funt autem MO, OX 2quales ( byp. ) ergo HD, ED:: OX, EO. fi-
ve HD, AH::0X, EO, & componcndo EX, EO, :: AD, AH.
Eft autem EO ut diximus zqualis AL. ergo EX, AL: : AD,AH. quare
(confir. 1. ) jnn@a DX tangit Conchoidem in' D

Decima Corzﬂruff:‘o eji Fermatiana.

Fermatins ( Oper. Vavior. pag. 47.) [eribens ad Robervallivm

banc ci confiructionem & Schedis s ait prepropere excerptans
wmitsit abfque demonfiratione.

]’Un&é AD, & demifsd perpendiculari DI, fit Re&angu.
J lum DIT zquale Re&tangulo DAE quadrato DI, & fiat
utBlad IT ita DI ad 1X. Jun&a DX tanget Conchoidem
in D, ‘

Ego cim hanc conftru@ionem demonfirare vellem , reperi errarum

quoddam in eam irrepfife, credo Typographi vitio y neque enim tantum

~ Virum fugere potuiffet , qui ctiam methodum optimam & univerfalem
tradidit pro tangentibus omnium curvarum, Igitur loco quadrati DI,
Iz%:ndum eft Re@angulum AV, DI, five ReQangulum AVB;, & fic

reftituenda Conftruétio. ) '

, ]'Un&ﬁ AD, & demifsi perpendiculari DI, fit Re@angulum
DIT zquale Reé@tangulo DAE t Re@angulo AV, Dlvel .
AVB, & fiatut Bl ad IT , ita Dlad IX. '
Jun&a DX tanget Conchoidem inD.

"DEMON.STRATIO.
: EX E fit ER perpendieularis ad AE, & occurrensin R reflz AL
Triangula AVD, AER Re@angula & habentia alternos an ulos
ADV, EAR zquales funt fimilia, g0 AD , VD:: AR, AE. &m
v O
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Refangulum AD , AE 2quatur Re@angulo VD, AR.

Rurfus cim HL tangat circulum atque ita angulus AHL re@us fic,
Triangula AHL, AVD fuat fimilia; quarc cam demifsd HN perpandi-
culariad AG, Triangula AHL, HNLfint fimilia, etiam Triangula
AVD, HNL fimilia funt; quare AV, VD:: NL, NH,atque ita
Re&angulum.AV, NH , five AV, DI, five AV, BV zquatur Re-
Qagulo VD, NL.

- Quomiam igitur ReGtangulum AD ; AE oftenfum eft zquale Re&an-
gulo-VD , AR ; & Re@angulum AV, BV ReQangulo VD , NL; duo -
Redtangulafimul AD, AE; AV, BV zquantur duobus fimul VD, AR;
VD,NL, five Re@angulo fubVD & AR+ NL,

Sunt autem ( ex byp. ) duo ReQang. fimul AD, AE; AV, BV 2qua-
lia Reftangulo DIT , five Reétangulo BIX ( quoniam kyp. BI, IT::
DI, IX) ergo Re@angulum fub.VD & AR 1 NL zquatur Re@angu-
lo BIX. atque .ita_ciyn latera- VD, Bl fint zqualia, ctiam AR 1 NL
gquabirur ipfi IX., ergo addendo utrinque reCtas zquales AN, EI; AR
t NLt AN, hoceft ARt AL zquabitur EI 1 IX hoc eft reétz EX.

A punélo D in AD fit perpendicularis DQgquz occurrat in O re&tx
BT, & in Qrefiz AR. Quoniam ER , DQ funt perpendiculares eidem-
AD, parallelz funt'inter fe, funt autem EO, RQ etiam parallelz , qua-
re.ip_parallelogtammo ERQQ , EO zquatur RQ,, eft autem EO zqua-
lis AL proprer fimilitudinem Triangulorum EDO , AHL & zqualita-
tem laterum AH , ED : ergo AL zquatur RQ, & ARt AL aquatur
AR { RQ five AQ Oftenfum eft autem AR t AL zquari EX, ergo
AQeidem EX zqualis eft. quare ( 2. conffruct. ) DX tangit Conchoi-
dem in D. Quod erar demonfirandum, - -

R ';'Z')nde‘ci‘nm» Confiruttio eft Cartefiana.

Cartefius lib. 2. Geomesrie hanctradit confirutionem ad inve-

niendam 1¢eiiam DY que [it perpendicularis ad curvam Con-
chéidem CDin punitoD, five ad tangentem DX.. .

Un&i AD, & demifsd DI perpendiculari ad BT, fumatur in
AD ipfi DI zqualis DZ ,exZ ducatur ZY parallcla DI five

AB, & zqualis AE. ‘ ' :
Jun@i DY ef®perpendiculatis ad tangentem DX s unde fi ip-

fi DY hoc thodo:inveniz.ducatur perpendicnlaris-DX; ctit DX

tangens Conchoidet in D. R S

~ Hoc autemfic ex przcedentibus demonftrabimus,
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DEMONSTRATIO.

I DX tangat Conchoiderh in D , & fit DZ zqualis DI, & ZY paral<
Slela DI zqualis AE. Oftendendumeeft junétam DY efle perpendis
cularem ad DX. - .

Quoniam ( 7. Conffruét.) pofitd DX tangente, ductique DV ordina:
t4 Conchoidis & ES perpendiculariad DV , jun@ique AS,angulus
ASD zquatur Angulo ADX, fubtradtis utrinque angulis reétis ESD
ADO, reliqui anguli ASE , ODX funt zquales, '

Confideremus jam Triangula AES , DZY. Latus DZ (' byp. ) zqua-
tur DI five lateri SE. Etlaws ZY ( byp. ) lateri AE, angulus etiam
DZY zqualis eft angulo AES , nam qut illis deinceps funt AZY, DES
aleerni zquales funt ob parallelas ( hyp. ) 2Y. DI vel ZY, ES. Cumigi-
tur Triangula DZY ; AES duo latera duobus lateribus 2qualia habeant,
anguléfque illis lateribus comprehepfos, etiam reliquos angulos ZDY,
'ASE zquales habent.

Eft autem probatum angulum ASE zquari angulo ODX. ergo angu-
lus ZDY angulo ODX zqualis eft. atque ita addito communi angule
YDO, totus angulus YDX, toti ADO zquatut. eft autem’ADO rec.
tus [ byp.) ergoangulus YDX reétus eft. Quod erar demonftrandum,

SCHOLIOX.
N'o” difficile eft multas alias ex pracedentibus confPru&liones elicere,
;.

Beque nos in omnibus sllis quas retulimus recenfendis ac demonfbran<

S tantum immorati ¢[Semus ryﬁ_‘ duplicem ex ev utilitatem capi pofie vi-
deremus, una eft quod snde sntelligs poteft quam refle convemiat methodus
noftra cum iis quibus celeberrims Geometra wfi funt , altera antem & -’;-u_..
cipua, guod ex multiplici c,on/im.thom ad inveniendas _tangentes , varia
earum etiam innote[cuns proprictates , quarum cognitio ad multa infig-
nia Theoremata, prefersim verd ad curvarum ip[ariim dimenfiotem usilifs

Simaeff,

B}
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DE CONCHOIDIBUS.
PARS TERTIA.

DE CONCHOIDE SEMICIRCULARL

ESto (fig. 15. ) Conchois FG, cujus axis DF. Bafis DS, Po-
lus A, Figura genitrix ACB femicirculus diametri AB.

Conchois FG vocatur Concbeis femicircularis.

Exipfa generatione manifeftum eft 1. curvam FG nunquam coinci-
dere cum bafe DS, cuin omnia pun&@a F, g , G fint ultra reGam DS.
2.Curva FG accedit femper ad bafin DS,Céin enim femicirculus ACB
fit illius figura genitrix,erit qulibet chordaAC du&a polo A in/femi-
circulo 2qualis refpondenti EG. Si ergo ex punélis C, G demittantur
in AI, DS parallelas perpendiculares CR, GS erunt illz zquales prop-
ter zqualitatem Triangulorum Re@angulorum ACR , EGS. Cim er-
o CR minuatur infrga quamcunque magpitudinem datam pun&lo C
§umpto propils indefinité ad pun@um A. etiam perpendicularis GS mi-
nuitur infra quamcunque magnitudinem datam , ac proinde DS reGta
gt:'glﬁnitum produ&a cft afymptotos curve F G in infinitum pro-
z. : o
. Hoc poﬁto,%z infecundi parte circa Conchoidem antiquam & Ni-
_gomedeam pr itimus, in hac tertia parte, circa novam hanc Conchoi-
dem facere 1n animo eft , atque illi applicare methodos generales initio
traditas pro omnibus Conchoidibus, ' -

Igitur 1. dabimus dimenfionem {egmentorum fpatiique integri Con-
choidis femicircularis. 2. Rotundacirca bafin ex ea genita ad fphzram
revocabimus. 3. Idem przftabimus circa Rotunda circa axem. 4. Cen-
erum gravitatis in hac Conchoide inveftigabimus. 5. Variis modis cjus
Tangentem determinabimus, -

Et Coronidis loco agemus dé alia quadam Figura huic Conchoidi val-
de affini, & quzcunque Do&iffimus P, Lalovera circa 'illam Figuram
invenit atque indemonttrata reliquit demonftrabimus. -

Hog cft hujus tertiz partis de Conchoidibus argumentum. ,
Dimenfie
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Dimenfio Conchoidis [emscircularis.

PROPOSITIO XXXVII

ESto (fig.15.) Conchois femicircularis FG, cujos Polus A,
femicirculus generator ACB , axis DF, bafis DE,

Inter AB, AD fit media proportionalis AM , & centro A
radio AM defcribatur quadrans circuli AMO fecans re@tam
ACGin N, atque omucs re&as A ¢ g, gne inter AF,AG du-

ci poffunt , in ».
Dico Se&orem Conchoidicum AFG xquari Triangulo ADE

t figurz genitrici ABC t duplo fe&oris AMN,

DEMONSTRAT1O.
RAdio AD defcribatur arcus circuli DH qui occurrat in H reQe

AG.

Quoniam ( byp.) AB, AM:: AM, AD::.Arcus MN, Arcus DH,
Re&angulum fub AB & arcu DH zquatur Re&tangulo fub AM & ar-
cu MN, five duplo feGtoris AMN. ,

Ex punélis C, ¢, mrclligantur ad lineas AC , A ¢ perpendiculares
quz omnes convenicnt in pun&o B, cim anguli ACB, A ¢ B in femi-
eirculo fint re&i. Hoc pofito. ,

Ex principio generali tradito in prop. 3. SeGtor Conchoidicus AFG
zquatur Triangulo ADE 1 figurz genitrici ABC . Figurz Cylindrica
quam generarent omnes re¢tz AB ere@a in omnibus pun@is arcils
DH , hoc eft Reétangulo fub AB & arcu DH five ut anté oftendimus.
duplo feGoris. AMN. Quod erat demonftrandum.

Corollarism 1, Auferendo utrinque commune Triangulum ADE, fu-
pereft Rigura Conthaidica DFGE zqualis- figurz genitrici ABC 1 du-
plo feQoris AMN. .-

Corollarsium 2. Cim datd- circuli: quadraturd, quadretur tam Figura
ABC quam duplum feoris ciggularis AMN, patct dati circuli quadra-
turd , quadrari fe€torem Concholdicum AFG-, ac proinde quodcunque:
fegmentum Conchoidis femicircularis.

~ PROPOSITIO XXXVIIL
_Ilfdcm pofitis. Dico totum fpatium Conchoidicum DFGS
contentum axe DF, curva FG & afymptoto DSin infinitum.
produdtis ®quari femicirculo ACB 1 duplo quadrantis AMOQ.
L T P

Q
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DEMONSTRATIO.
Umendo pun@um C quam proximé libuerit pun&to A, femper
figura Conchoidica DFGE zquatur figurz ABC t duplo feétoris
AMN, ergo quando punétum C convenit cum punéto A , cim etiam
pun&um N inveniatar in O-, & punétum Einfinie¢ diftera D, fequi.
tur totum fpatium Conchoidicum DFGS zquari femicirculo ACB ¢
duplo quadrantis AMO. Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO XXXIX.

Determinare rationem quam habet totum Spatium Con-
choidicum ad [ emicirculum genstorem.

ll(‘dcm pofitis ( fig.15.) fit AQ_quarta pars AB diametri fe-
micirculi genitoris.

Dico ut AD + AQ_ad AQita effe fpatium feu locum Con-
choidicum DFGS ad femicirculunf genitotem ACB.

DEMONSTRATIO.

SIt P centrum femicirculi ACB, ac proinde radius AP duplus reftz
AQ_quz quarta eft pars diametri AB. Quoniam ( hyp.) tres AB,
AM, AD funt proportionales, quadrans circuli AMO eft ad quadran.
tem ABIut AD ad AB.

" Deinde quoniam AB radius quadrantis ABI , eft diameter femicircu-
Ti ACB, quadrans ABI duplus eft femicirculi ACB, Eftigituf qua-
drans ABI ad femicirculum ACB ut ABad AP.

Cum igitur fit Quadrans AMO ad quadrantem ABIut AD ad AB,

& quadrans ABIad femicirculum ACB ut AB ad AP. Ex zquo qua- -

drans AMO eft ad femicirculum ACB ut AD ad AP. atque ita duplum

quadrantis AMO ecft ad femicircilum ACB ut AD ad AQ dimidiam

ipfius AP; & componende duplum quadrantis AMO 1 femicirc. ACB

five fpatium Conchoid. DFGS prop.prec. ) eft ad femicirculum ACB,
ut AD + AQad AQ_Quod erat demonftrandum.

Corollarium 1. Si AB, AD zquales fiot, fpatium DFGS quintu-
plum cft femicirculi ACB genitoris,, nam AD five AB 1 AQ_quarta
pars AB continet quinquies AQ,

Corollarsum 2. $1 habeatur in numeris ratio AD, AB , facile eft affig-
nare in numeris rationem fpatii Conchoidici ad femicirculum genitorem,

Ecce Canonem univerfalem. ;
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- Sit AD ad AB ut x ad wunitatem. Ut 3 x 1 1 ¢8 ad 1. s1a fpatism
Conchoid. DEGS ¢ff ad femicivculum ACB genitorem. =
Ita i AD cfteripla AB. x zquarur 3. ergout 13 ad 1. ita fpatium
DFGS cft ad femicirculum ACB. Etfic de cazteris,

Dimenfio [olidorum R otundorum ex Conchoide femicir-
culars circa Bafin revoluta, B

PROPOSITIO. XL.
Sto ( fig. 16.) Conchois femicircularis FG cujus Polus A,
femicicculus genitor ACB, Axis DF, bafis DS , ordinata
quzcunque GT. -
Dico daté circuli quadraturd haberi feu reduci ad fphzram
Rotundum ex fegmento Conchoidico FGT circa Bafin DS.

DEMONSTRATIO.

Tametro DF defecribatur femicirculus DVF, occurrens in V ordi-

natze GT. C&oniam ex natura Conchoidis, AB , DF zquales funt,
femicirculus DVF zqualis cft femicirculo genitori ACB, ex A du-
catur AO parallela aflymptoto DS,

Ex principio generali tradito in prop. 5. Rotundum ex fegmento Con-
choidico FGT circa bafin DS zquatur Rotundo §cnito ex fegmento
FVT circulari circa AO. Atqui (prop.26.)dati circuli quadratura-habe-
tur Rotundum ex fegmento circulari FVT circa AO,ergo Rotundum ex
fegmemo Coachoid, FGT circa Bafin DS, Quod erat demonfirandum,

PROPOSITIO XLI.
]Ifdcm pefitis ( fig. 16.) Dico Rotundum ex fpatio integro
Conchoidico DFGS circa afymptotum DS zquari femicy-
lindro cujus bafis et DVF 2qualis femicirculo genitori ACB,
altitudo autem eircumferentia radii Al intercepti inter Po-
- lum A & Icentrum femicirculi DVE

DEMONSTRATIO. :

X Coroll. prop. 5. Rotundum ex fpatio Conchoidico DFGS circa

afymptotum DS zquatur Rotundo ex femicirculo DVF circa AO.
Quoniam autem re@a Al cft diftantia reGz AD 3 centro gravitatis fcii-
circuli DVF , Rotundum ex DVF circa AO aquatur folido reflofive
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femicylindro cujus bafis femicirculus DVF, altitudo autem circumfe-
rentia radii AL ( Tacques lib. 5. Cylindr. & Annul. Yergo, &c. Quod
erat demonftrandum.

_ Corollavism, Hinc patet 1. Rotundum ex fpatio Conehoidico DFGS
circaalymptotum DS finitum effe. 2. Idem Rotundum haberi dati cir-
suli quadraturd , nam illd daei habetur re@a zqualis circumferentiz ra-
dii AT, ac proinde altitudo femicylindki illi Rotundo zqualis , cujus ba-
fis DVF femicirculus notus,

Dimenfto ﬁﬁiforum Rotundorum ex Conchosde [emicir-
culari circa axem revolutd. .

PROPOSITIO XLIIL

2 Sto ( fig. 17. Conchois femicircularis FG , cujus Polus A ,
B_sfemicirculus generaror ACB, Axis DF, Bafis DE , femi-
circulus DVE zqualis genitori ACB.

Ex pun&o F (it FR perpendicularis ad DF & 2qualis AD dif-
tantiz Poli A bafi, produ&dque ED verfus K, cenrro D, afym-
ptotis DF, DK defcripta intelligatur Hyperbola fecundi gene-
tis RSY in qua abfciffz (int ut reciprocté quadrata ordina-

tarum.

- ExPolo A ad Conchoidem FG ducatur quecunque re&ta
AG occurrens bali DEin E, & ex G ordincturin Conchoide,
6T ad axem DF, producaturque GT donec TS fitzqualis AE,

Dico pun&tum S cfle ad Hyperbolam RY. :

 DEMONSTRATIO.

Cecutrat GT circulo DVF in V, jungantirqie FV', DV,

Ex prop. 4. AT, DT :: GT, VT. Ergo AG, DV funt paral-
lelz, & angulus DAE zqualis angulo FDV. Eft autem & angulus
DVF in femicirculo 2qualisre@o ADE. Etgo Triangula ADE . DVF-
funt fimilia , & quadr, ‘AE, quadr. AD :: quad. DF,.quadr. DV: =
DF, DT. ( ex propriet. circuli) Eft autem ( byp. ) AE zqualis TS, &
AD, FR. Ergoquad, TS, quadr. FR:: DF, DT. quare pun@um S.
eftad Hyperbolam RY, Quod crat demonfirandum,

»

PROPOSITIO
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PROPOSITIO. XLIIL .
“$ifdem pofitis (fig-17-) fit in FR fumpta FO zqualis DF, &
*Xin TS , TQaqualis EG.

Dico punum Q_¢fle ad Parabolam DO, cujus vertexD,
axis DE. E
DEMONSTRATIO.

Uadrilaterum DV GE-eft parallclogrammum ( prop. 4. Coroll. 2.)

uare EG , DV funt :zquales. Sunt autem ex proprietate circuli

quadrata DF, DV,ut reGz DF.DT, argo quadrata FO, TQ_zqualium

ipfis DF, EG, five DF, DV funt inter fe, ut re€lz DF , DT. Quare

pun@um Qeft ad Parabolam -DO--gujus vertex Dy axis DF.  Quod
erat demonitranduin: o

PROPOSITIO XLIV.
]-}fdcm pofitis (fig.17.) it FM media proportionalis inter AD
DF, compleartirque Re@angulum EMHD, firque TN me-

dia proportionalisinter AE,EG.
Dico pun@tum N effe ad lineam re¢tam MH,

DEMONSTRAT I10:.
TRiangula ADE, DFV fimilia funt, & EG zqualis DV, ut often-
fum eft in duabus propof. przcedentibus ; igitur AE, AD::DF,

DV. ac proinde Re@angulum AE, DV aut Rectangulum AEG zqua-
tur Re&angulo AD, DF.Sunt autem ( byp.’) quadrata FM , TN zqua-
lia Re@angulis ADF, AEG ( cim FM fit media proportionalis inter
AD, DE, & TNinter AE , EG ) ergo quadrata: FM , TN zquantur -
inter fe , ac proinde & re@z FM, TN, unde pun@um N -eft;in recta
MH. Quod erat demonftrandum, - S

Corollarism. Ex tribus propofitionibus pracedentibus fequitur qua--
dratum AG quod zquatur quadrato AE § quadr: FG 1 duplo Rean-
guli AEG, =zquari etiany quadrato TS ordinatz in Hyperbola RY} -
gnadrato TQ ordinatz in Parabola DO 1 doplo quadrat TN ordinata -
in ReQangulo FDHM. : :

PROPOSITIO" XLV..

, D Ati Hyperbole quadraturi cubatur fumma quadrato-:
rum TS, ERordinatarum Hyperbole RS fecundi ge--

Q
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! DEMONSTRATIO.

CEmro D, afymptotis DF, DK., delctibatur per R. Hyperhola
\._J communis RX occurrens TS in X,
" -Ex natura Hyperbolicz ‘fecundi gemeris R'Y , quadraum FR, -
quadratum TS :: DT, DF :: FR, T X (propter Hyperbe-
lam communem FX )ifed a¢FR, TX ita fumprd altitudine communi
FR, quadratum FR. .ad Reétangulum FR TX;ergo quadratum FR,
quadratum TS :: quadratym FR, Re@angulum ER, TX.. quare qua--
dratum TS zquarur Re(tangulo fub.FR, TX. ergo fumma quadrato-
rym TS zquatur fymmz ReCtangulorum FR, TX. five folido reGo cu-
jus bafis fegmentum, ERXT hyperbolz communis , altitudo FR.  Dari
Autem Hyperbolz communis quadratusi cubatur folidum re@um cy-
jus illud fegmentum eft bafis , ergo datd-Hyperbolz communis quadra-
turd cubatur fumnya quadratorsar- TS ordinatarum fegmenti Hyperbo -
lici fecundi generis. Quod erat demonftrandum,

Corellarsum. Often{um eft fummam quadratorum T-§ ordinatarum
in fegmento Hyperb.<feeundi generis FRST,zquari folido redto cujus
altitudo FR , bafis autem ERXT{egmentum Hyperbolicum primi ge-
neris ; {imiliter oftendetur fummam quadratorum omnium TS ordipara.
rum totius fpatii FRYKD fecundi generis , zquari folido-re®o cujus
altitudo FR, bafis, autem .eft~fpatium Hyperbolicusn primi generis
FRXKD. Hoc aytem folidumn reGum eft infinitum, cum ejus bafig
fpatium nempe afymptoticum _Hyperbole communis infinitum fe
quoad aream., ut fatis Gepmetris fotym.cft. Quare fumma quadrata,
rum omuium TS ordinatarum in fpatio Hypetbolico fecundi generis
FRYKD, cft etiam folidum abfejusé infinitum.

PROPOSITEO XLVT.

Ifdem pofitis ( fig. 17.) Dico-data Hyperbole quadraturs, ha-
Jberi Rotundum genitum ex fegmento ETG Conghoidisfe-
micircularis rotato girca axem ET. '

‘DEMONSTRATIO.

Uadratum AG ( prpp. 44 Coroll. ) zquatur quadrato TS'} duplo
Qquadrati TNt quadrato TQ._ Datd autem byperbolz quadratusi
cubatur fumma quadratorum TS (-prop. 45. ) aliunde verd cubatur ab-
folut¢ fumma bis fumpta quadratorum TN, cimTN fint ordinatz.Rees
tanguli, Denique cubatur etiam fumma quadratorum TFQ, ciim enim
TQ_fint ordinatz ad Parabolam , portio Conoidis Parabolici geniti ex

e
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£0QT circa axem: FT reducitur ad fphzram (:eArchim.) Ergodat
Hyperbolz quadraturd’ {umma quadratorum omnium AG refponden-
tium fegmento FTG & applicatorum in T:cubatur, Cubath autem fum-
mi quadratorum AG applicatorum in T, habetur Rotundum ex FTG
circa FT ( prop. 6. ) ergo datd Hyperbole communis quadraturé habe-
tur five reducitur ad {phzram Rotundum ex fegmento FTG circa axem
FT rotate. Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO XLVIL
Ilfdcm pofitis. Rotundum circa axem ED (fig. 17.) ex tota
Conchoide femicirculari DEGL,, folidum eft abfolut¢ infini

tum five majus quicunque {phzra.
DEMONSTRAT IO

TAle Rotundum: nihil eft -aliud-quam fumma circulorum: quormn
radii funt omnes ordinatz GT 2 vertice F ad bafin.DL, Swmmam
autemn illam circulorum conftabic effe infinitam, fi fumma quadratorum
carumdem ordinatarnm GT ad F ufgue ad D conftituat {olidum infini-
tum. Hoc autem (ic oftendetur. Sunmma quadratorum GTab F ad
D zquatur fumme quadratorum AG relpendentium — fummz qua-
dracorum AT. Eft autem fumma quadratorum AG applicatorum ad
axem DF zqualis fummz quadratorum TS } duplo fumma quadra-
torum TN 1 fumme quadratorum TQT( prop. 44. Coroll. ) & fumma
quadratorum TS, ab Fufqucad D eft folidum abfoluté infinitum ( prep,
45+ Coroll. ) unde fumma.quadratorum AG applicatorum in"T fecuns
dum totum axema DF.eft ut ita dicam plulquam infinita, ergo fi ab ea
detrahatur fumma quadratorum AT ab F ufque.ad D quz finita et
;acixm AT applicatz in T ab.F ufguead.D generent Trapezium )manife-

um éft reliquam fumnmam nempe quadratorum GT ¢ ab F ufque ad
D ) forc abfoluté infinitam.  Quod erat demonfirandum, 4

De Centro gravitatis Conchoidis [emicircularis.

| PROPOSITIO XLVIId
ESto ( fig. 16.) Conchois femicircularis FG.,cujus Polus A;
X AxisDE, Bxfis DS , fegmentum Conchoidis FGT., & illi
fimile & zquale alterum FKT. ,
Dico dati circuli quadraturi -haberi centrum -gravitatis Fi- _
gurz FKG. :
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DEMONSTRATIO:

D Atd circuli. quadraturd,, quadratur fegmentum FGT ( prop7. s
roll, 2. )

Deinde reducitur-ad (phaeram R_otuqdun? ex eodem fegmento FGT
circa bafin DS ( prop. 40.) erlgo data circuli quadraturd habetur re@a
m# parallela bafi DS, wanficns per centrum gravit, fegmenti FGT

( prop. 8. Coroll. 1. )
Elt aurem punétum- m-in quo reGa m# fecat axem DF , centrum

gravitatis Figurz. FKG ccmpofitz ex duabus FKT, FGT zqualibus &

fimilibus. L
Ergo datd circuli-quadratur habetur pun&um z-centrum gravit, Fis.

gurz FKG. Quod erat demonftrandum., .

PROPOSITIO XLIX.
]-Ifdcm pofitis (fiz. 16.) Dico dati circuli & Hyperbolz quas:-
draturd haberi centrum gravit. fegmenti Conchoidis FGT. .

DEMONSTRATIO..

Atd citculi quadratur , quadratur fegmentum FGT (propof: 37.
D-:oroll. 2.) Deinde datd Hyperbolz quadracuri habetur ‘Rotun-

dum ex codem fegmento FGT circa axem FT ( prop. 46. )

Ergo ( prop.8.coroll. 1. ) dati circuli 8&:Hyperbola .quadratur} , ha:
betur re€ta parallela axi; tranfiens per centrum: gravic. fegmenti FGT:

Datd autem circuli quadraturs ; habeturalia re@a parallcla bafi DE.:
tranfiens per centrum gravit.zejufdem fegmenti FGT (prop-48 )

Ergo datd circuli & Hyperbole quadraturd, habentur duz re@a
tranfeuntes per centrum gravit. fegmenti Conchoidici FGT, ac proinde
concurfus illarum-re@arum , five centrum igravit.. cjuldem:fegmenti .

FGT. Quod erat demonftrandum,
PROPOSITIO L..

Ifdem pofitis ( fig. 16.) Dico dari -poffe’ abfoluté lineam Bafi -
paraliclam quz tranfit per centrum gravit.fpatii DFGS con-
tenti fub Conchoide femicirculari & afymptato in infinitum
produdtis.
Atqueiti dari pofie abfolutt centrum gravitatis fpatii con+
tenti {ub duplici Conchoide FK , FG & afymptotis. o
: DEMONSTRATIO..
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DEMONSTRATIO.

Kbetur ( prop.39.) proportio totius featii five loti-Conchoidici

fub FG, DS & axe DF contenti ad’Ciféulum genitotem ACB
aut illi zqualem DVF. Sit igitur fpatium illud Conchoidicum ad femi-
circulum DVF, ut AT (jungens polum A & centrum I ) ad. D x; Re&a
x'z parallela bafi DS tranfibit per centrum- gravit.’ fpatii Conchoid,

- DFGS contenti-fub DF, & FG.4 DS'~i11 infinitum produ@is ( prop. 7.

Coroll.3.
Habebitur ergo puntum x in quo x 3 fecat axem DF,'& cum

" Conchoides FK, FG fint ex hypoth. zquales & fimiles , manifeftum eft
pun@umr, x “cffe centrum fpatii Conchoidici utriufque fimul furhpti,
Quod erat demonftradum. . :

. PROPOSITIO. LT

I*Ifdcm pefitis ( fig. 16. ) Dico fpatium five locum Conchoidi-
cum DFGS contentum fub FG curva & afymptoto DS in

infinitum produdis ccntrum gravitatis habere infinit¢ diftans’ -

ab axe DF, ac proindé nullum habere. -

DEMONSTRATIO)
“Otundum ex Conchoide integra'DFGS circa axem DF abfoluté in-

\ finitum eft five majus quacunque fphzra, (prop.47.) . .
Eft autem tale Rotundum ( Tacq. lib. 5. Cyl.') zquale folido re&o
cujus bafis eft Conchots integra DFGS, altitudo auten circumferentia-
cujus radius eft diftantia illius centri gravit. ab axe DF.  ergo tale foli-
dum re@um infinitum eft. quare cum ejus bafis nempe Conchois
DFGS fit finita ( prop:38.) altitndo nempe cifcumferentia cujus radius -
eft diftantia centri gravit.ab axe DF eft infinita.Ergo diftantia illa infinita ™
eft, ac proinde centrum gravitatisnuHibi eft. Quoi erat-demonftrandunr, -

D¢ Tangentibus (Conchoidis (emicircularis. -

PROPOSITIO LIIL -
Xarie Conflructiones ad inveniendam- Tangentem Conchoidis
[fomicivewlaris..
P& Sto (fig.18.") Conchois femicircularis FG , cujus Polus A, »
JvsAxis DF, Bafis DX, femicirculus genitor ACB, datum in -

Conchoide pun&um G ex quooportcat Tangentem ducere. -
‘ R
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Prima Confiructio.

F Ungatur AG occurrens in C, femicirculo ‘genitori ACB,,

& in E Bafi DX, ex C fit tangens circuli CL quz occurrat

.in L re@z AM parallcle DX. Fiat ut-ACad AG ita AL ad
EX. Jun&a GX tanget.Conchoidem. in. G.

Demonfteagio patet ex ptincipio generali tradito & demonftrato in
propof. 8. ’ o
sSecunda Confiritiia, |
FUnai AG,angulo.GAM fiat zqualis.angulus AGM, &
o ré@e AM fumatur zqualis EX. :
Jun@a GX tanget Conchoidem in-G.

-Nam Tangentes cireuli AL ,-CLaquales funt , ergo anguli LAC,

~LCA =zquales funt, eft autem .angulus LAC angulo AGM zqualis

(byp.) ergo & angulus ACL angulo AGM zqualis eft. unde reGz
+CL, GM funt parallelz , & AC, AG:: AL, AM. fed AM, EX zqua-
les funt (byp.) ergo AC, AG:: AL, EX. quare junéta GX tane
git Conchoidem inG ( conffradt.1.)

Tertia Conflrultio.

F Un&d AG, ex‘G ordinetur ad Conchoidem reta GH , &
M fiat ut GH ad AG itadimidia AG ad EX,
Jun&a GX tanget Conchoidem.in.G.

Producatur LC tangens. gircalum ‘ACB , donec occurrat in1 reGe
: BK eumdem circulum tangenti in'B. Triangula CAL, CIK funt fimi-
lia, quare cim AL, CL fint zquales , etiam CI, IK zquales funt. At
_CI, BI tangentes funt zquales, ergo Bl , IK zquales funt, & BK
“dupla eft IK. T . :

Jam angulus ACB in femicirculo cm fit re€us, Triangulum BCK
fimile eft Triangulo ABK,ergo & Tridgulo AHG.ergo GH,AG :: CK,
BK, &fumptis. confequentjum dimidiis, GH, dimid. AG :: CK, IK;
eft autem CK, IK:: AC,:AL (ob fimilitudinem Triangulorum CIK,
CAL; ergo GH eftad dimidiam AG ut AC ad AL. Eft autem( byp.)

:GH  ad AG ut dimidia AG ad EX , & spermutando GH cft -ad dimi-
diam AG ut AG ad EX. ergoACeftad AL ut AG ad EX, & permute
tando AC,AG :: AL, EX; quare ( confiruét.1.) re@a GX tangie
Conchoidemin G. - Quod crat demonfirandum,

.
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Plures alias conffruttiones facsle effet adjicere atque ex precedentibus
erucre , verim be fufficiunt que breves faciléfque funt. :

PROPOSITIO LIIL
1In qua ex iis que demonfirata funt de Conchoide (emi-
civeulars , demonfirantur quecinque Doéliffimus P.
Lalovera invenerat “circa novam aliquam Figurans
quam proponst _ad:finem librs [ubtslsffims de Cyclos-

de , in Appendice 2. num. v. .

ESto (fig-19. ) Semicirculus BEC,cujus diameter BC produ-

caturin A ita ut AB , BC fint zquales : fitque curve CD
talis proprietas, ut quecunque illius ordinata -DE fit ad EF or-
dinatam femicirculi BFC ,»ut AB ad BE. Per B ducatur indefi-
‘nita reta XZ perpendicularis ad AB.

Circa Figuram BCDX "P.-Lalovera fequentia invenit Theoremata,
1. Curva CD accedit femper ac propidis quocunque intervallo dato

.ad re®am BX , nunquam &amen cum illa concurrit.
IL Si ex altera parte-defcribatur curva CG fimilis & zqualis CD,

Spatium contentum intet «curvam DCG & afymprotum XZ quadru-

plum eft circuli diametri BC,
111, Sit BI quarta pars ipfins BC. Dico pun&um I- effe centrum
-gravitatis fpatii DCGZX contenti inter-curvam DCG infinitam ex utra«

-que parte & alymptotum XZ,
1V..Dati quadratur-ﬁlcircu’li » habetur quadratura & centrum gravie

tatis cujufcunque fegmenti CDG.
Hze funt Theoremata quz P. Lalovera inveniffe fe ait ‘& indemon~

firata reliquit, nos demonftrabimus in hunc modum.

-~

| “Theoremn 1.
£\ Stendendum cft curvam CD in infinitut-accedere-adrec-
tamBX , nunquam tamen-cum-illa-coincidere.

1. Gurvam CD femper accedere ad redtam ‘B ‘manifeflum eft, qua:
‘Tibet enim perpendicularis ex D cadens in BX zquatur BE refpondenti ,
minuitur autem BE in infinicum , fumpto E propiits ad pun&um B. er-
go & perpendicularis , ex pun&o D in |BX minuitur etiam infra quams
ctinque magpitudinem datam. ' 3

A § .
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z- Carvam autem CD - non concurrere cum BX fic offen- -
detur. :

Ex hypothefi AB, BE : : DE , EF; & permotando AB, DE:: BE, .
EF. eft aucem ex proprietate circuli BE, EF: EF , EC. ergo AB,DE : ¢
EF, EC. Quoniam igitur ratio EF, EC evadit minor quacunque -
data, pun&to k& (umpto femper propids. ad pun&um B, fimiliter ratio
AB, DE evadit minor quacunque data, crgo ciim:AB fit cadem,rec-
ta DE evadit major quacunque data, quod falfum effet fi curva CD con--
vepiret in aliquo pun&e cum re@a BX. non igitur. curva CD.conve-:
nit.cum re@a BX. Quod erat oftendendum..

. Theorema . 11.. )

Iifdem pofitis oftendendum eft fpatium. DCGZX contentum
- %curva DCG utrinque infinita & afymptoto XZ efle quadzu-
plum circuli cujus diameter BC.. :

Sic ALB femicirculus diametri AB ;quoniam AB, BC funt zquales -
( byp.) femicirculi ALB, BFC funt etiam zquales. .

Intelligatur jam Conchois femicirculatis CH , cujus Polus A, afgm<
ptotus BZ ; axis BE, femicirculus genitor ALB', produ@tdque DF oc<
currat Conchoidi €H’in H.’

Ex proprietate Conchoidis CH' [ prop. 4. Ciroll,2.7 AE , BE::

‘EH, EF ,ergodividendo AB,BE*: FH, EF. Eftautem ex naturacur-
vz CD; AB, BE::DE, EF;ergoFH, EF: : DE,EF, quarc FH, DE
zquales funt, Clm igitur hoc eveniat quzcunque. DH ‘ducatur paral-
lela XZ , fequitur ex methédo indivifibilium fummam omnium DE hoc

~ eft fpatium BCDX zquari fumma omnium FH hoc eft {patio BFCHZ¢

- Quoniam autem Conchois CH talis eft ut ABqualis fit BC (byp.]

totum {patium Conchoidicum BCHZ quintuplum eft femicirculi gent=

toris  ALB vel illi zqualis BEC[ prop. 39. coroll. 1: Jac proinde fpatium

BFCHZ eft quadruplum femicitculi BEC, ergo fpatium BCDX quod

zquale eft. fpatio- BEGQHZ eft etiam quadruplum femicircul BFC, &
fumptis duplis terminorum, fpatium DCGZX contentum curva DCG

&-alymptotoXZeft quadruplum circuli diametri BC. Quod erat , &t

~ Theorema I11.
V] BI fit quarta pars diametri BC. Oftendendumreft pun&um
L effe centrum- gravitatis totius fpatii DCGZX contenti
eurva DCG.& afymptoto XZ. .

RQuoniam [ hyp. ] femper ¢k AB, BE: : DE , EFjaut AB, BE: : Df?
ST dapla
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dupla DE, EF bis , ex principiis Archimedis in libro'de Parabola, fe-
_quitur fi intelligatur libra AC fufpenfa ex B, fpatio DCGZX. ut jacet
pendenti ex brachio BC , zquiponderare femicirculum BFC bis fump-
" tum, five circulum diametri BC pendentem cx punéto A extremo bra-
chii’ AB. Quareex principiis cjufdem Archimedis, fpatium DCGZX eft
ad circulum diametri BC ut reciprocé AB ad Bl ( pofito quod I fit cen-
trum gravitatis fpatii DCGZX ) Eft'autem ex . Theoremate pracedenti
fpatium DCGZX quadruplum circuli diametri ABC, ergo AB feu
BCeft quadrupla reCtz Bl. Quod crat demonftrandum,

Theoremm. 1V .
Ati circuli quadraturd, oftendendum eft lifdem pofitis
. haberi quadraturam & centrum gravitatis, cujufcunque
fegmenti CDG. : :

1. Si quadretur circulus , quadrabitur & fegmentum Conchoidicum
CEH, quadrabitur enim feGor Conchoidicus ACH (prop.37.Coroll.2.)
ergo ablato Triangulo AEH , quadrabitur fegmentum CEH. Przterea
fi quadretur circulus , quadrabitur & fegmentum circulare CEF, quare
fi quadretur circulus quadrabitur & figura CFH, five illi- zqualis CED
( quoniam ut oftendimus in Theor. 2, re@z DE, FH funt femper 2qua-
les ) ergo fi quadretus circulus quadrabitur figura DCG.duplaipfius
CDE. Quod erat primum. ‘

2. Quoniam cft perpetud AB , BE:: DE, EF. Ex principiis Archi-
medis , Figure CDE utjacet pendenti ex CE , librd AC fufpenfa ex B,
zquipondcrabit fegmentum circulare CEF fufpenfum ex punéto A. Er-
go ficut dat circuli quadratura quadratur fegmentum CDE; arque ita
Pabetur illius ratio ad fegmentum circulare CEF, ita habebitur ratio
ABad BO ( pofito quod O fit punétum in quo reGta parallela BX &
tranficns per centrum gravit. figurz CDE fecat axem CE. ) Eftautem
idem pun@um O centrum gravitatis figure CDG ( cum duz CDE,
CGE fiat imiles & zquales ( hyp.) Ergo dati circuli- quadraturd ha-
betur centrum gravitatis Figurz CDG. Quod crat demonftrandum,

SCHOLIOXN,

Emonftravimus igiur Theoremataa P. Lalovera inventa circa fi-
guram CDE, vel CDG. Ex his autem deducitur, Rotundum

ex figura CDE vel etiam ex toto fpatio CDXB circa afymptotum BX
haberi dath circuli quadraturd. Veriim difficilius oft Rotundum circa
axem ex codem fegmento CDE. Hoc autem quod Lalovera non as-
tigit, atque in
Propofitionibus cxplicabimus,

S

de confequens centrum gravitatis fegmenti CDE, duabus.
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PROPOSITIO LIV.

Ifdem pofitis ( fig. 19.) Dico datd Hyperbolz quadraturd , re-
duci ad fphzram Rotundum ex fcgmento CDE citca axem
CE rotato. ‘
DEMONSTRATIO.

Ccurrat AH reétz BZin K. & jungatur BF, eft igitur quadrilate-

rum BFHK parallelogrammum ( prop. 4. Coroll. 2. ) & reQz FH
BK funt zquales ; eft autem EH zqualis DE , ut oftenfum eft in prop.
prac. Theor. 2. ergo BK eft zqualis DE, & quadratcum BK zquale qua-
drato DE.Eft autem quadratum BK zquale quadrato AK — quadrato
AB. ergo quadratum DE zquatur quad. AK __ quad. AB. Intelligan-
tur fingule AK applicari in punQis E refpondentibus & AB in C (fum-
ptis CM, EN zqualibus ipfis AB, AK ) curva MN erit Hyperbola (c.
cundi generis in qua abfciffz funt ut reciprocé quadrata ordinatarumn
( prop- 42.) & fumma quadratorum EN ordinatarum in fegmento
CM; NE cubatur datd Hyperbelz quadraturi (prop. 45.) ergo fumma
quadratorum AK applicatarum in E ( hoc eft fumma quadratorum AB
1 fumma quadratorum BK ) cubatur data Hyperbolz quadraturi.
Cubatur autem ut patet fumma quadratorum AB applicatarum in E,
hz enim generant re&angulum » ergo datj Hyperb. quadraturi fum«
ma quadratorum BK five DE zqualium cubatur. ergo & fumma cic-
culorum quorum radii DE reducitur ad Cylindrum aue Sphzram,
Eft autem {umma illorum circulorum Rotundum ex figura CDE cir-
ca axem AE, ergo data Hyperb. quadraturi habetur Rotundum ex
figura CDE, circa CE. Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO LV.

IIfdcm pofitis. Dico datd Circuli & Hyperbole quadraturi,
haberi centrum gravit. cujufcunque fegmenti CDE ( fig19.)

DEMONSTRATIO.

DA:& circuli quadraturd quadratur figura CDE ( prop.s3. Theor.3.)
Prztered datd Hyperbole quadraturd habetur Rotundum ex ea-~
dem figura CDE circaaxem CE ( prop. prec. ) ergo éprop. 8. Coroll. 1.)

datd circuli , & Hyperbola quadraturd habetur recta axi CE parallela
tranfiens per centrum gravit, zgurz CDE. :
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Datd autem circuli quadraturd habetur pun@um O centrum gravie:
figurz CDG ( prop. 53. Theor. 4 ) Si ducatur autem per O parallela XZ
illa tranfit per centrum gravitatis figurz CDE ut patet ‘cim duz figura
CDE , CGE fint zquales & fimiles , ergo datd circuli quadraturd ha<
betur re@a parallela XZ tranfiens per centrum grav. figurz CDE.

Ciim ergo dati circuli & hyperbolz quadratura habeantur duz reSte
tranfeuntes per centrum gravit. figurz CDE, habebitur etiam centrum
grav. cjufdem Figurz. Quod erat demonftrandum.

Corollarinm. Spatii verd integri CDXB centrum grav. infinitd diftare
ab axe CE ac proinde nullum efie oftendetur.;Nam fumma quadratorum
DE, ordinatarumin toto illo fpatio eft folidum infinicum ( prop. 45.Co-
voll, ) ergo Rotundum ex illo {patio circa axem BC eft infinitum, ergo
ciim fpatium ipfum finitum fit ( prop.s3. T heor. 2. ) diftantia centri grav.
illius fpatii abaxe BC et mfisicd. Quod oftendetur eodem medo que
prop. §1. precedens. ’ )
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DE CONCHOIDIBUS.
"PARS QUARTA.

"DE CONCHOIDE HYPERBOLIC A.

YSto (fig.20.) Hyperbola BC Circulgtis five cujus axes {ine
Ezqua{z‘g, fitque illiusm,'égrtcx B, tangens BE.
Producatur ABin Fitaut AB, BF {int quales , & per omnia
pun&a E intelligantur duci ex A re&z AEC occurrentes Hy-
perbolz in C, fintque fingule EG zquales refpondentibus AC
radiis Hyperbole.

Curva FGG vocabitur Conchois Hyperbalica cujus Polus A,
Bafis BE, Axis BF , Figura genitrix byperbolica ABC.

Placet huic Conchoidi-applicare methodos generales traditas in prima
parte pro Conchoidibus omnibus, quemadmodim praftitum eft circa
Conchoidem Nicomedeam & Conchoidem femicircularem. Jtaqueil-
lius Conchoidis exhibebimus. 1. Dimenfionem. 2. Rotunda.circa
Bafin, 3. Rotunda circaAxenr. 4. Centrum graviatis. 5. Tan-

entem. Poftremo demonftrabimus ea quz Lalovera inventa & inde-
- monftrata tradidit circa novam aliquam Figuram qua magnam cum hac
Conchoide Hyperbolica affinitatem habet.

PROQPOSITIO LVIL

“Proprietates quedam Circuli ¢ H _ypefbolx.,

I. 'Sto ( fig. 21.) Hyperbola circularis BF, cujus axes AB,

CD, centrum E. Diametro AB defcriptus fit femicircu-
lus ADB, & in quadrante BD fumpto pun&o G, exillo du-
catur tangens circulam GH, quz occurratin H, AB produétz,
atque ex H ordinetur in Hyperbela HE. _ '

Dico duas HG , HF zquales cfe.
DEMONSTRATIO.
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DEMONSTRATIO.

Uoniam ( Hyp- ) hyperbola BF circularis eft five axes AB, CD
Qhabcns zquales, Parametruin habet axi AB zqualem ( Coric.elem.)
utautem axis AB ad fuam Parametrum, ita Re@angulum AHB ad qua-
dratum ordinatz HF , crgo Re@angulum AHB gquatur quadrato HF.
Jam ex proprictate circuli idem Reétangulum AHB zquatur quadrato
Tangentis GH.  Ergo quadrata GH , HF zquantur, ac proinde re@z
GH, HF. Qod erat demonftrandum, '

2. Ilfdcm pofitis. Jungatur AE. Dico illam tranfire per
pun&tum G.. ‘

DEMONSTRATIO.
E,X G fitin AB perpendicularis GK. Quoniam GH tangit circulumn;
tres EH, EB, EK funt proportionales. Ergo EH 1 EB hoc cft AH
eft ad EB 1 EK hoc eft ad AK, ut EBad EK, hoceft ut EG ad EK,
hoc cft ut &H ad GK. ( propter fimilit. Triangulor. EGK, GHK. ) Eft
autem GH zqualis FH (7um. 1. ) ergo AH, AK : : FH ', GK. quare
re€ta AF tranfit per G. Quod erat demonftrandum, '

3 ] Ifdem pofitis. Ex pun&o B ducarar BL tangens circuli
ADB, & Hyperbolz BE, quz occurrat in Lradio EG pro-

dudto.
Dico EH, EL =zqualés efie.

DEMONSTRATIO..
Riangula EBL,EGH Re&angula & habentia communem angulum
E, & latera EB, EG zqualia zquantur in. omnibus , ergo re&z-
EH, EL funt zquales. . :

4 I Ifdem pofitis Fx-pun&to F fitad AF perpendicularis FI.
quz occurrat in [ re&t®: AB produétz. '
Dico re@as BH , Hl zquales efle.

DEMONSTRATIO.. _

 Uéniam angulus AFI re@us eft, & FH perpendicularis ad AT, .

ReQ@angulim AHI zquatur quadrato FH. Eft autem quadratums:

FH ( 7um. 1. in-demonft. ) zquale Re&angulo AHB, ergo Rcangula

AHI, AHB zquantur inter fe , ac proinde re@=BH , HI funcgqualess.
Quod erat demonftrandum,: ']}.
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5. Ilfdcm pofitis. Dico re@am Al effe duplam re@z EL.

DEMONSTRATIO.

Stenim AB dupla EB , & Bl dupla BH (mwm. 4.) ergo Al dupls

et EH, eft autem EH zqualis EL ( mum. 3. )ergo Al duplacht EL. -
Quod erat demonftrandum

6. J Idem pofitis. Centro A, radio AB defcribatur qua-
drans circuli ABM occurrensin O re&z AG.
Dico duosarcus BG , BO zquales effe,

. DEMONSTRATIO.

Uoniam AB radius circuli BM duplus cft AE radii circuli BD,
N Z manifeflum eft femiciccumferentiam ADB effe &qualem arcui BM.-
Eft autem arcus BG ad femicircumf, ADB ut angulus BAG ad angu-
lum reGum BAM , & utidem angulus BAG aut BAO eftad angulum
reGum BAM ita eft arcus BO ad arcum BM. ergo arcus BG &quatur ar-
cui BO. Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO LVIL

Ifdem pofitis (fig. 2¢.) Intelligantur fingule Al hypotenufe’
lTria'nguli Re&tanguli AFI(du&tis AF ad omaia punta cur-
ve BF, & FI ad illas perpendicularibus ) erigi in pun&is O
refpondentibus fupra arcum BO perpendiculariter ad planum
ABM. Ex omnibus Al ita erc&is generabitur Figura aliqua
Cylindrica cujus bafis arcus BO.

Dico hujufmodi figurz Cylindricz exhiberi pofle fegmen-
tum Hyperbolz zquale.

DEMONSTRATIO.

OMncs re@z EL ere@z in pun&lis G refpondentibus fupra arcum
BG generant figuram quam vocavimus Figuram fecantium,quam-

que propo/%e:& oftendimus 2quari fegmento Hyperbolz determinato. Eft
autem quelibet re@a A1 dupla EL fibi refpondentis [ prop.prec.num s.)
ergo fumma omnium Al ere&arum fupra arcum BG eft dupla fumme
~omnium EL ere®arum fupra eumdem arcum BG,, ac proinde dupla
fegmenti Hyperbolici determinati. Quoniam autem arcus BG,BO funt
aquales ( prop.56. mum. 6. ) fumma reQarum Al ere®tarum in G fupra
arcum BG zquatur fummz carumdem Al ere&arum in O fupra arcum
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BO ( method. Indivif. ) ergo fumma re@arum Al ereBariim in punSis
O refpondentibus fupra arcum BO dupla eft fegmenti Hyperbolici des
terminati.  Quod erat demonftrandum.

A

Dimenfio Conchosdis Hyperbolice.

PROPOSITIO LVIIL

Ifdem pofitis. Dico datd Hyperbole quadraturd quadrari
fe&orem Conchoidicum ARS.

DEMONSTRATIO.

EX propof. 3. SeQor Conchoidicus ARS zquatur Triangulo ABP ¢
Figurz Hypcrbolicz genitrici ABF 1 Figurz Cylindricz genitz ex
hypotenufis AT ere&is in punQis O refpondentibus , fupra arcum BO,
Eft autem (prop.prec. ) hac figura Cylindrica zqualis fegmento Hypera
bolico determinato. Ergo feCor Conchoidicus ARS zquatur Triangu<
lo-ABP tfigure Hyperbolicz ABF 1 akeri fegmento Hyperbolico de<
terminato. Dati autem quadraturd hyperbolz tam figura hyperboli-
ca ABF quam fegmentum hyperbolicum quadrantur  ergo data hypers
bolz quadraturi , qaadrarur fe&tor Conchoidicus ARS. Quod erat, &c,
Corollarium. Ex pun&o S ducatur ST ordinata Conchotdis Hyper-
bolicz RS. Quoniam dati byperbolz quadraturi quadratur feftor Con«
choidicus ARS, eddem data quadrabitur fegmentum Conchoidis Hy:
perbolicz RST. '

Dimenfio ‘R otundorum ex Conchoide Hyperbolica cir-
¢4 Bafin, '

PROPOSITIO LIX.:'

Lemmata ad propof. [equent.
LEMMA 1L

'Sto ( fig. 22.) Hyperbola circularis AQ_ cujus axis tranf-
d_sverfusBA , centrum C, per C, re&ta CK perpendicularis
ad BA. . Ordinata TQ. Dico Rotundum cx fegmento ATQ,

citca CK reduci ad fphzram. "

A
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"DEMONSTRATIO.

COmpleatur Reangulum CDQT , & fit angulus DCE femiree-.
tus , compleatur etizm Reflangulum ACDF. Quoniam angulus.
DCE cft femire@us Triangulum DCE Re&angulum eft Ifofceles , 8
latera CD , DE zqualia. Et quoniam HyvperEola AQ_cft circularis.
ReQangnlum BT A zquatur quadrato ordinate TQ ut oftenfum eft in:
"’F ’6- num, lv) » i
Jam quadratum CT zquatur ReGtangulo BTA t quadr.CA (2. Elem,.
Eucl.prop. 6.) ex;go quadratum DQ; ( zquale qnad. CT ) zquatur Re--
&angulo BTA, five quadrato TQ, aut CD, aut DE} quadr. CA aut
DE. Similiter oftendetur quzcunque alia ordinetur DQ_in fegmento
Hypetbolico ACDQ¢jus quadratum efie 2quale quadrato DE ordina-
tee in Triangulo CDE 1 quadrato DF. Ergo ( Meth. Indivif. ) fumina.
ratorum DQ zquatur fummz quadratorum DE, 1 {umma qua-
dratorum DF. Cubatur autem utraque fummatam qudratorum DE,.
quim quadraterum DF. ergo & cubatur fumma quadratorun DQ or-
dinatarumr fegmenti Hyperbelici ACDQ:Ergo fumma circulorum quo-
rem radii funt DQ five Rotundum ex fegmento ACD®Q circa CD re-
ducicur ad fphzram. Eft autem Cylinder ex Re&angulo CTQD circa-
€D zquale Rotundo ex fegmento CAQD citca CD 1 Rotundo ex
ATQgirca eamdem CD: ergo Rotundumex ATQcirca CD reduci-
tue ad fphziam. Quod erat demonfirandum;

LEMMA II.

{dém pofitis fit-alia qpéecunquc re&a HI perpendicularisad:

XAB.
Dico datd Hyperbolz quadraturd.Rotundum ex fegmens
to ATQ circa HI reduci ad fphzram.

DEMONSTRAT 10:

N Uoniam Rotundum ex fegmento ATQ cirea CD reducitur ad*

{pharam ( Lemm. 1. prec. ) Dati fegmenti ‘quadraturd habetur

ea.HI, ergo datd Hyperbolz quadraturi habetur Rotundum ex{egmen-
so ATQrirca HI, Quod erat demonflrandum.

PROPOSIT]IO.

(prop.8. Coroll. 1. ) reQa parallela CD ac proinde & HI tranfiens peril--
bius centrum gravitacis. Datd:autenr hic re@4 & quadratur fegmenti .
ATQ_ habetur ( prop. 8. Coroll. 2. ) Rotundum ex codem fegmento cir--

3!
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PROPOSITIO. LX.

Efumatur Figura 21. in quaRS eft Conchois Hyperbolica
cujus Polus A, axis BR , bafis BV, figura genitrix fe@or
Hyperbolicus ABF.
Dico dat Hyperbolz quadraturd haberi Rotundum ex feg-
mento Conchoidico RST circabafin BV.

 DEMONSTTRATIO.
INtelligatur defcripta Hyperbola RQ__fimilis & zqualis Hyperbalz
BF, occurrens in Qordinatz TS. Ex methodo generali tradita in

prop- 5.) Rowundum cx fegmento Hyperbolico RTS eirca bafin BV
zquatur Rotundo ex fegmento Hyperbolico RTQ_circa "AM: ergo
(Lemm. 2. prec. ) dasd Hyperb. quadraturd hibetur Rotundum- ex feg-
mento Conchoidico RST circa bafin BV. Quicd erat demonftranduimn.

Dimenfo ‘R otundorum ex Conchoide Hyperbolica cir-
' ca axem... '

PROPOSITIO LXI.
Lemma.ad prop. [equent. .
ESto (fig. 23.) Hyperbola BF circularis' cujus axis tranfver-
fus AB, ordinata FH ,ex B.tangens BV. ex A ad curva.
BF omnia pun@aF, £ intelligantur du&z re®z AE; A f qua

occurrant BVin P, p. , '
Dico dati Hyperbolz quadsaturi cubari fummam quadra-

torum BP, Bp applicatorum ad axem BH in punilis refpon-

~ dentibusH , 4.

Sive quod idem eft. Si ex- pun&tis H, # rez BH , ordinen-
tur HG, bg zquales tangentibus BP, Bp, refpondentibus.
Dico datd . Hyperbolz quadraturd cubari fummam- quadrato-

rum ordinatarum. HG, A z.-

1 E X proprietate Hyperbol# circularis BF quadratum ordinatz HF
zquatur Re@angulo AHB , ergo BH;, HF : : HF, AH.ac proin-

de quadr, HF , quadr. AH:: BH, AH. Eftamem quadr. HF, quadr.:
AH:: quadr. BP, quadr. AB; ergo quadr. BP, quadr, AB :: BH..
KHM,-Similiter-oftendetus quade, B p, quade. AB::Bb, Ab, & in-.-
) V..
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_vertendo quadr.AB, quadr.B p:: A b, Bh. Igitur ratio quadratorusm
BP, Bp quz componitur ex duabus 1.quadc.BP,quad:AB,2.quadr.AB,
quadr. Bp. componitur etiam ex duabus zqualibus 1. BH, AH,
2..Ah;Bbh, Sive quod idem eft ex duabus BH, Bb; A b, AH. .
L. Expun&lo A fit AX perpendicularis ad AB, & centro A, afymg-
totis AX , AH defcripta fit Hyperbola quzcunque KI cujus ordinatz in
B, h,Hfint BK, bi, Hl. Ex proprietate hujus Hyperbolz A b, AH : :
HI, hi, crgo fubflitutd rationgHI , bs loco rationis zqualis A b, AH.
Ratio quadratorum BP, B p qu componitur ex duabus BH, Bh ; A b,
AH , componetur etiam ex duabus BH, B byHI , b i. Quadratum igitue
BP, eft ad quadr. B p ut Re@tang.; BHI ad Refhng. Bh s, Atque ita
fumma quadratorum BP, Bpfive zqualium HG , b g eft ad fuhmam
Re&angulorum . BHI,, B4 i ue quadratum BP aut HG ad Re@angu--
lum BHI;quare {i cubetur fumma Rq&an%ulorum BHI, B ki cubabi-
tur fumnma quadsatorum BP , B paut zqualium HG , b g.
I Data autem Hyperbolz quadraturd cubatur fumma Retangu-
Jdorum BHI,Bhs.
Nam 1. Summa Reétangalorum AHI, A b cubatur cim illaRec-
“tangula ¢x proprictate Hyperbolz KI fint zqualia.
2. Datd hyperbolz quadraturd atque ided fegmenti BHIK cubatur
folidum re@um cujus bafis eft idem fegmentum BHIK altitudo AB, hoc
- autem folidum reGum uihileft aliud ut pater quam fumma Re&tangu-
lorum AB ,:HI; AB ;b33 AB, BK; ergo datd l;yperbolz quadraturd
cubatur fumma Reéangulorum BHI, Bbi qua differentia cft fummg
Re&tang. AHI, A bs. &lummz ReQang. AB , HI ; AB, b, “Quod
.erat demonftrandum. ‘ o
"PROPOSITIO LXIL
At Hyperbolz quadraturi ( fig. 21. ) habetur Ratundum
./ cx fegmento Coricholdico RST circa axem RT. a

DEMONSTRATIQ.

D hoc oftendendum , probanddim cft cantim ('prop. 6. ) datd Hy-

A perbole quadratur cubari fummam quadratorum ommium AS

Conchoidis radiorum applicatorum in pun&is T refpondentibus ad axem
RT. N

Cubabitor autem e fiithima . i cubéntut tres umma , qua fimul

fumptz illi fiint zquales. 1. ‘Quadratortm AP. v %Ruadratorum PS.

2. ReQangulorum APS bis. applicatis . omnibug his tam quadra-

. tis quain Reflangulis ad axem RT in punélis T refpondentibus.. Cu-

banc:lur autem bz tes flimmz datd hyperbole quadraturd , guod fic -of-

tendetur. :
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I. Summa quadratorum AP applicatorum in T quatur fumma eo- -
rumdem quadrac. A P. applicatorum in H, cium re@tz BH , RT 2quales
finc ( prop. 4. Coroll, ) & fumma-quadr. AP applicatorum in punQlis H
zquatur fummz quadr, AB 1 fummz quadr. BP applicatorum in H.
Atqui fumma quadr. AB applicatorum in. H cubatur ut ‘patet, Summa
etiam quadratorum BP applicatorum in H tubatur ( prop, prac, ) dadk
Hyperbolz quadraturd, ergo eidem datd hyperb. quadracurd fumma
quadratorum AP applicatorum irH cubatut, | E

. IL. Summa quadracorum PS applicatorum in T, aur quod idem eft
fumma quadratorum AF applicatorum in‘H abfolut® cubatur. Cum
énim quodlibet quadratum AF zquetur quad. AH { quadr. HF. Sum.
ma quadratorum A szqﬁamr fumgnc quadratomm AH t fummz quad:
ﬁF._ Summa autem quadrat. AH cubatur (cdm AH applicatz in H
ad BR fint ordinatz Trapezii ) fumma etiam quadracorum HF cuba-
tur, quoniam fumma circulorum radiorum -HF reducitur ad {pheram
¢lim aihil fic aliud quam Conois Hypetbolica genita ex BHF circa axem

]

“ITI. Summa ReQangwlorum APS.aut AF , AP applicatorum in T aue
quod idem cft in H cubatur.abfoluté, Nam in Triangulis ABP, APT
reQangulis & fimilibus, AT, AF :: AP, AB, -E;gj ReQangulum
Al, ABzquatur ReQangulo AF, AP & fummaRe&tangulorum A,
AB zquatur fumma Retangulorum AF, AP. Cnbaturautem (umnn
ReQangulorum AT, ABapplicatorum m H. Cumemim‘BH , HI fint
zquales ( prop.56. num. 4. ) Al zquatur AB'4 2. BH. Jam re@z AB
applicatz4n H, confticuunt ReGangalom , & BHapplicez in H erian-
gulum, unde BI zqualesduplo BH conflituunt etiam Terangalym, qua
re reGz Al applicatzin H couﬁltuunt_ﬁguram re@ilineam com pofitam
ex ReQangulo& triangule. Summa igitur- Re@angulosum AB, Al ap-
plicatorum in H eft fohidum re€tum cujus altitudo AB , bafis autem fi-

uta veltilineatnota .. ‘tuare ftmma Re&angutorvm AB , AT vel illi

qualium AF, ‘AP applicatorum ad H cubator ,'8& #lus fimma du-
plum Jergo, &c.  Quod, erat demonfteapdum, -

 Decentro gm?vi'mti.r Z'p.néhoz’ﬂix EEIypcibdﬁm. .
PROPOSITIO LXIIIL
: 1Sto.f{:\fg. 21.) alterum fegmentum Conchoidis ‘Hyperbo-
Jice RTZ zquale & fimilefegmento RTS,&habens cum-

demaxemRT.
Dicodatd Hyperbolz quadraturd habericentrum gravita.




go.
tis figurz RST. Haberi ctiam (egmenti RST.

DEMONSTRATIO..

Atd Hyperbolz quadraturd, quadratur fegmentum Conchoidicum
D RST . (prop. §8. coroll.) Habetur autemn etiam datd hyperbolz
quadraturd., Rotundum ex codem fegmento RST circa BV bafin
gprop. 60. ) ergo ( prop. 8. Coroll. 1. ) data-Hypetbolz. ‘guadr'atura ha-

ctur re&la parallela BV, tranfiens per centrum  gravie. fegmenti RST.
Manifeftum cft autem pun@um in quo- talis re@a fecat axem BRT effe
centrum graxit. figurz RST, ergo datd hyperb. quadraturd- habetur
centrum gravitatis figure RST. Quod erat primum,

Praterea datd Hyperb. quadraturd habetur Rotundum ex fegmento
RST circaaxem RT (prop, 62. ) ergo habetur ( prop. 8. coroll.1.) reGta
azi RT parallela tranfiens per centrum gravit. fegmenti RST. Habetur
autem & alia (ut probatum eft in prima parte hujus propof. ) parallela
BV & tranfiens per idem centrum gravic, fegmenti RST.Ergo datd Hy-
perbolz quadeaturd habetur centrum gravit, fegmenti RST, Quod erac
demonftrandum.

De Tangente Conchoidis Hyperbolice.
PROPOSITIO LXIV..
Nveniri- potelt Tangens Conchoidis Hyperbolicz imr dato
illiuspuno.. , v
|  DEMONSTERATIO!
<y Aberur tangens curvz genitricis BE quz eft hic Hyperbola, ergo
(prop- 9. ) habetut tangens. Conchoidis Hyperbolice RS. Qupd
erat demonftrandum. . B -
Plures dare poffemus conftru@iones ad inuenicndam hujus Conchoi-

'dis tangentem , quemadmodum fecimus pro Conchoide femicirculari,
Sed non arbitramur-operz pretium effe hic. immorari, .

PROPO.
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PROPOSITIO LXV.

In qua demonflrantur ea que Doﬂi/]imu.r P. Lalovera
fine demonfiratsone tradidit circa novam quam-
dam figuram que maximam cum Conchoide
Hyperbolica affinitatem babet.

Sto ( fig. 21.) Curva RN ralis paturz ut quzlibet ejus or-
~ dinara TN fit ad TQ,ordinatam Hyperbole RQ ut BK
diameter Hyperbolz ad BT-
Ait P. Lalovera (de Cycloid: Appendice 2, num.s.)duo hzc
fe inveniffe dati Hyperbolz quadraturd.”

1. Quadraturam Figurz RTN.
2. Centrum gravitatis figure RNX compofitz ex duabus

RTN , RTXzqualibus & fimilibus.
Hzc duo fic demonfirabimus.

I, @aa’mmm‘ Figure RTN.

Slt AB zqualis BR & Hyperbola BF zqualis & fimilis Hyperbolz -
RQ, & Conchois Hyperbolica RS genita ex Hyperbola :BF, Pelo-
A ,axe BR, bafi BV..

Quoniam [ byp. ) BR, BT : : TN, TQ_& ABzqualis eft BR ; AB,
BT:: TN,TQ.Atqui ex proprietate Conchoidis RS,[ prop. 4.coroll. 1. )
AB,BT::QS, QT. ergoTN , TQ:: QS, QT ac proinde TN, QS
funt zquales. Ciim ergo hoc femper eveniat qugcunque TS parallela -
ducatur , fequitur figuram RTN zquari figurz RQS. Atqui datd Hy-
perbolz quadraturd ; quadratur _fegmentum  Conchoidicum RTS -
(prop. s8. Coroll. ) & fegmentum Hyperbolicum: RTQ ac proinde co-
rum differentia RQS , ergo dati Hyperbolz quadraturd quadrasur fr<

gura RTN. Quod erat oftendendum. -

\

I1. Centrum gravftati: frgure RNX. -

bram ; cujus centrum B, fegmentum hyperbolicum RTQ_fuf-
penfum ex A extremo brachii BA zquiponderabit figurz RTN ut jacet -
pendenti ex brachio. BE ¢ princip, Archimed, in lib, de Parabola.) ;
‘ ’ X

U(miamAB , BT:: TN, TQ_ Si fupponamus re&tam AT effe li- -
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Supponatur re@tam parallelam TQ & tranfcunterm per centrum grav.fi-
gurz RTN. fecare axem RT in pun&q Y. eric AB ad BY ute reciprocé
figura RTN ad fegmentumn hyperbolicum RTQ pendens ex A. Dard
autem hyperb. quadraturi., quadratur ﬁgura RTN(1. part.praf. prop:)
arque ita habetur illius ratio ad fegmentum hyperbolicum RTQ, quod
etiam datd Hyperb. quadratur quadratur ut patet. Ergo dari hyperb.
quadr.habetur ratio AB,BY. ac proinde pun&ii Y.Eft autem Y centrum
gravitatis figure RNX compofitz ex duabus RTN , RTX fimilibus &
zqualibus , ergo dati hyperb. quadraturd habctur centrum gravit. -
gurz RNX. Quod erat demonftrandum,
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in czteris earum proprietatibus mira conformitas exiftit, quam in hoe-

tra&atu-explicare aggredimur. ) )
L. Igitur quemadmodum circa Conchoides fecimus , atque exiifdem

feré principiis , hic Methodos generales.trademus ad invenienda in Cif.
foidibus hzc quinque. 1, Earum dimenfionem. 2. Rotunda circa ba-
fin. 3. Rotunda circa axem. 4. Centra gravitatis, 5. Tangentes.

II. Metbodos illas applicabimus uni fpeciatim Ciffoidi quz ex fe-
micirculo generatur Polo in extremitate diametri conflituto, Hanc
autem. prz aliis .illuftrandam fele{Fimus s qQuoniam inde dabitur occafio
fufids agendi de nobiliffima Ciffoide quz Dioclea appellatur,& una eft

ex Ciffoidibus femicircularibus.
II1. Perpetuam admirabilémque inter Conchoides & Ciffoides qua

ex eadem figura, eodem polo, eadémque bafi generantur affinitatem & .
Analogiam demonftrabimus, circa Aream, Rotunda, Centra gravitatis,

Tangentes. ‘ :
PROPOSITIO I
Methodus generalis ad dimenfionem Ciffoidum..

’E‘_Sto (fig. 2.) Ciflois CZ’, cujus. Polus A, Axis CD'; Ba-
fis DX, Figura genitrix ABK, ex Polo A du&a quzcunque
AF quz occurratin E curve genisrici BK ,in G.Ciffoidi CG, in
F bafi DX, ‘ X

Ex omnibus pun&is E curvz BE intelligantur re@z EI per-
pendicularesad AE & occurrentes axi ABin L, ( ad Yitandam
linearum confafionem unam folsm Eln figura exprefsimusque
cajeras amnes reprafentabis.) Centro A radio AP defcribatut
arcus circularis. DL occurrens in L re&tz AF. ' .

Jam intelligatur fingulas Al Hypotenufas angulorum sec-
torum AEI erigiin pun&is L refpondentihus fupra arcum DL
& conftituere figuram aliquam Cylindricam, '

Dico fe&orem Ciffoidicum ACG =quari Triangulo "ADF
— figur. genitric. ABE & differentia inter preditam figuram
Cylindricam & duplum figurz genitriis.

DEMONSTRATIO.
1. Qonllibet quadratii AF zquatur ex elementis quadr. AE Taua_dr.‘

EF t Reclang. AEE bis, five Re@ang. AF, AE bis =— quad.
! . ‘ AEbis .

N

.. f'\ -
) ‘
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AE bis, — Ergo fumma quadr. AF applicatorum ad arcum DL ex-
teafum in lincam re@am zquatur fummz quade, AE + fumma quadr,
EF 1 lummz Re@ang. AF, AE, bis, -- fummz quadrator. AE bis, ap-
plicando omnia ad arcum BL.
I1.Siima autem quadr. AF appli. ad arcum DL zquatur folido re@o cu-
jus bafis Triangulum ADF, altitudodupla AD ( de Conchoid. prop. 2. )

Similiter fuinma quadr. AE applic.ad arcum DL zquatur folido reéto
cujus bafis figura ABE altitudo dupla AD:

Et fumma quadrat. EF five AG ( cim enim ex natura Ciffoidis
AE , GF zquentur , additd aut ablatd communi EG duz AG , EF
aquantur)fumma inquam quadr. EF vel AG zquatur folido re&o cu-
jus bafis figura ACG , altitudo dupla AD.

Summa vero bis fumpta Re&tangulorum AF , AE applic. ad arcum
DL,zquatur ( Lemm. prop. 3.de Conchoid. ) folido re@o cujus bafis figu-
ra Cylindrica genita ex hypotenufis Al ere@is in L fupra arcum DL,
altitudo autan dupla AD. - _

Denique fumma quad. AE bis fumpta applic.ad DL,zquatur folido re- -
&o cujus bafis figura ABE bis,altieudo dupla AD.(prop 2 de Conchoid.)

IIL Ergo folidum re@um cujos bafis Triang. ADF altitudo dupla
'AD , zquatur folido re€o cujus bafis figura ABE, aliit. dupla AD
 folido re@o cujus bafis figura ACG alutudo eadem. t folido re@o
cujus bafis figura cylindrica ex hypotenufis Al, altitudo cadem — foli.
‘do cujus bafis duplum figurz ABE altitudo cadem. Hoc eft cum eorum
folidorum fit eadem altitudo, Solidum reGtum cujus bafis Triang. ADF
altitudo dupla ADzquatur folido reGo cujus altitudo.eadem,bafis aurem
eft ABE'+ ACG 1 Figura Cylindr.predi@ta — duplii ABE.Ergo.ciim
folida re¢ta cjufdem altitudinis fint inter fe ut bafes, Triangulum ADF
xzquacur fig. ABE Eﬁg. ACG f{ Figurz Cylindr, przciGtz — duplo
figurz ABE. hoc eft Triang. ADF zquatur figurz ABE t fig, ACG #-
differentiz intet Figuram Cylindr, praditam & duplum figurz ABE.

IV, Er ofigura ACG Ciffoidica quatur Triangulo. ADF — fi-
gurz genitrict ABE & differentiz inter Figuram Cylindricam ex hy-
potenufis Al & duplum figurz genitricis ABE. Quod erat demon-

ftaandum,
PROPOSITIO 1l
Methodus precedens applimtur Ciffoids femicireulars,

ESto (fig 3.) Ciflois CGZ .cujus Polus A, axis CD, bafis
A DX, figura genitrix femicirculus AEB. & re@a quzcun-
que AEF.occurrens Ciffoidiin G, bafiin F,

\ Y.AL
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:Inter’AB, AD (it media proportionalis AH , & radio AH
-delcribatur quadrans circuli AHM occurrens in I re¢tz AF.
Dico fe@orem Cifloidicum ACG =®quari Triangulo ADF
imminuto figura genitrice ABE & duplo figurz BHIE duobus
arcubus BE , Hl & re@is BH, El comprehenfz.

DEMONSTRATIO.

1 X fingulis pun&isE curva genitricis BE intelligantur perpendicu-
Elares ad reQas AE , illz perpendiculares coibuntcum AB in pun&e
B, quoniam anguli AEBin emicirculo reci funt.-Hypotenufz ergo
angulorum re@orum AEB funt femper zquales reGz AB.

Centro A radio AD defcribatur arcus circuli DL occurrens reGzAF
in L. Quoniam ( hyp. ) tres AB, AH, AD funt proportionales, arcus
HI eft ad arcum DL ut AH ad AD five AB ad AH,quare Re&tangulum
fub AB & arcu DL ( hoc cft figura Cylindrica genita ex hypotenufis
AB fupra arcum DL ) zquatur ReGtangulo fub AH & arcu HI hoc eft
duplo fe€toris AHIL.

ft autem figura BHIE bis fumpta , differentia inter fe@orem AHI
bis fumptam & figuram genitricem ABE bis fumptam, ergo eadem fi-
gura BHIE bis fumpra cft differentia intee figuram Cylindricam geni.
tam ex Hypotenufis AB ere@is fupra arcum DL, & duplum figure
genitricis ABE, .

Atqui cx propof. prazcedenti feGor Ciffoidicus ACG zquatur Tri-
angulo ADF — figurz genitrici ABE & differentiz inter figuram Cy-
lindricam ex hypotenufis AB , & duplum figurz genitricis ABE.

Ergoidem fe&or Ciffoidicus ACG zquatur Triangulo ADF immi-
:&uto figura genitrice ABE & duplo figurz BHIE. '‘Quod ¢rat demon-

randum.

Corollarium. Addendo uerinque duplum figurz BHIE, fe€or Cif-
foidicus"ACG t duplum ﬁ&urz BH IE zquatur Triangulo ADF — fi-
gurz genitrici ABE , hoc eft figurz BDFE. _

- PROPOSITIO 11l

Ilfdcm pofitis (fig.3.) Dico- figaram Ciffoidicam CDFG
zquari figurz genitrici ABE 1 duplo figurz BHIE.
Et totum fpatium Ciffoidicum CDXZ 2quari femicirculo ge-
~ ‘nitori AEB tduplo figure BHMAE,
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DEMONSTRATIO.

g\ Uoniam ( Coroll. propaf. prec.) ACG 1 duplum figurz FHIB
'quuamr figurz BDFE, addendo utrinque figuram ABE, ACG't
BHIE bist ABE zquatur BDFE { 'ABE five Triangulo ADF; ergo
tollendo utrinque ACG, BHIE bis .t ABE zquatur CDYG. Quod
erat primum. -

-Deinde cim CDFG femper zquetur ABE + BHIE bis, qualifcun.
que fic angulus DAF, fequitur quando angulus DAF re€us eft , punc-
to F infinité diftante 3 D, totum fpatiom Ciffoidicum CDXZ zquari
femicirculo AEB 1 duplo figurz BHM'AE. -Quod erat fecundo loco

demonftrandum.

PROPOSITIO 1V.

Determinare rationem /}mtii [_'zﬂ'aidici CDXZ ad [ems-
circulum genitorem AEB.

It AN ( fig.'3.) -quarta pars AB diametri femicirculi gcrii-
toris AEB, & -Q centrum ejufdem femicirculi.
Dico femicitculum genitorem AEB efle ad fpatium Ciffoi.

dicum CDXZ ut ANad ANt OD..
DEMONSTRATIO,

Entro A radio AB fit deflcriptus quadranscirculi ABP, facilé of-
Ctendi poteft femicirculum AEB éfle dimidium quadrantis ABP.hoc
pofito Semicirculus AEB ad quadrantem AHM eft in ratione compofita.

1. Semicirc. AEB ad quadrantem ABP five 1. ad 2. aut AO, AB.

2. Quadrantis ABP ad quadrantem AHM,id cft quadrat. AB ad qua-
drat. AH , vel re@z AB ad re€tam AD, cimtres AB, AH, AD fintex
hyp. proportionales. , . '

Duz autem rationes AO, AB & AB, AD componunt rationem AO,
AD, ergo femicirculus AEB eft ad quadrantem AHM ut AO ad AD.
& dividendo femicirculus AEB eftad figur. BHMAE ut AO ad OD,
ergofemicirculus AEB eft-ad duplum figur BHMAE ut AN dimidia
ipfius AO ad OD. & componendo femicirculus AEB eft ad eumdem

femicirc. AEB 1 duplum figure BHMAE hoc eft ( prop. prec. ) ad fpa-
. tinm Ciffoidicum CDXZ ut AN ad AN 1 OD. Quod erat demon(-
trandum, -8 _

‘e
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COROLL ARIU M.

| habeatur in nuineris ratio AB, AD facilé determinabitur in nume-- -

):is ratio femicirculi genitoris ad {patium Ciffoidicum,

Fiat enimut AB ad AD ita numerus 4.ad alium Z. Dico ut 1.eft ad
Z — 1.ita femicirculum AEB effe rd {patium Ciffoidicum CDXZ.

Qualium enim ABeft 4. talium AO eft2. & AN 1 eft autem AD
zqualis Z,ergo OD e Z —2& ANt ODcftr.1Z -2 hoceftZ
- 1. ut autem AN ad ANt OD itaex prafenti propof, femicirculus
AEB#f ad fpatium Ciffoidicum CDXZ , ergo fewnicirculus eft ad fpas
tium utr.ad Z — 1. .

Exempla. Sit AB- tertia-pars- ipfius AD-, ergoiAB ad AD ut 4.ad
12. ergo femicirc. AEBad fpatiun Cifloidicum CDXZ ut 1..2d 12, —
L fiveut r.ad 11, :

Sit AB ad ADutr.ad 2. ergo eritut 4. ad 8. ac proinde femicirculus
erit ad fpatium Ciffoidicumixr.ad§ — 1fiveutt.ady.

Sit ABad AD ut-1.ad 1. five AB, AD fint zqualés, erit ergo AB ad

AD ut 4.2d 4. & femicirculus AEB ad fpatium Ciffoidicum CDXZ ut_

1.ad 3¢ .
" LEMMAT 4
eAd propofitiones [equentes.

VSto ( fig- 4. ) femicirculus AEB & quadrans circuli ABM.

. I. Dico quadtantcmrcitcuﬁ ABM effe duplum femie
crculi AEB. :

Cim enim AB radius quadrantis ABM “fit duplus-AD radii femicir<
culi AEB, circulus radii AB quadruplus eft circuli radii AD. ergo qua-
drans ABM zquatur circuloradii AD five dupluseft femicirculi AEB.

IL. Ex pun&to A ducatur qqx-vis--AL quz occurrat arcui
BM in L & arcui AEBin E. .
Dico fegmentum BEL duplum effe fegmenti BE.

~ Jungatur DE. Seftor ABL eftad feQorem BDE in ratione compofita
exhis tribus.
1. Se&oris ABLad quadrantem ABM hoc eft anguli BAL ad angu-
Jum re&tum BAM.
2 Quadrantis ABM ad femicirculum AEB hoceft2.ad 1+
3. Semicirculi AEB ad feétoré DBE, hoc eft duorum angulorii reétors
ad angwlum BDE five angulireti BAM ad dimidium - anguli BDE.
Prima autem & tertia ratio anguli BAL ad gngulum BAM, & anguli
BAM ad angulum BAL dimidium .an gulj/BiE fe mucud chdunt,
" Ergo

4
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Ergo fe&or BAL eft ad icQorem DBE ut quadrans ABM, ad femj-
circulum-AEB, fiveuc 2. ad 1. cft autem & Triangulum ABE duplum
Trianguli DBE , ergo reliquum fegmentum BEL eft duplum reliqui

o

fegpmmi_BE. Quod erat demonftrandum,
PROPOSITIO V.

Dimenfio Dioclee ejufque [egmentorum.

sy Ac propefitione compleGemur non foliim quzcunque 3 Vvallifio
Haliifque inventa funt circa aream Dioclez, fed etiam alia fatis exi-
mia quz Z nobis reperta funt. i
Sed anté omnia {upponendum eft Diocleam effe unam ex Ciffoidibus
femicircularibus. de quibus a&um eft in prazcedentibus tribus propofis

tiOllihUSr. .

Sitenim (fig. 4.) Dioclea AZ cujus axis AB, afymptotus
BF, radio AB defcriptus femicirculus AEB.

Oftendendum eft Diocleam..AZ effe Ciffloidem genitam ex
femicirculo AEB 5 Polo A, axe AB, bafi BE. o

Ducatur per-A:& G quodcunque Dioclez pun&um re@a AGEF
occurrens in E femicirculo AEB & in F re&? BF. Per G ducatur NG
perpendicularis ad AB accurrens 1n Q femicircumferentiz AEB. ex E
ducatur etiam EP perpendicularis ad eamdem AB. His pofitis.

Proprietas. Dioclez-omnibus nota eft quo! GN' ejus ordinata eft ad
NA , ut NQ;ordinatasfemicirculi AEB ad NB. igitur GN, NA::
NQ, NB.fed GN, NA :: EP, PA in Tiiangulo APE. Ergo EP,
PA:: NQ,NB; quare quadr. EP eft ad %uadr. PA , hoc eft BP ad
PA,ut quadratum NQad quadr. NB hoc eft ur AN ad NB. & com-
ponendo, BP, BA:: AN, AB, Ergo BP,; AN-funt zquales. Ut au.
tem BPad ANitaeft FE ad AG in Trtgngulo ABF, ergo FE , AG funt
zquales , & addit4 vel fublatd communi GE, duz AE, FG funt .etian:)
zquales, Quod clim eveniat quacunque ducacur'AF , conflat ex gene-
ratione Ciffoidum ante tradita Diocleam AGZ effe Cifloidem genera«
tam ex femicirculo AEB, Polo A , axe AB, Bafi BF.: Quod erat often-

dendum. .
Hoc ita fuppofito veniamus ad Dimenfionem Diogle. .
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THECREMA 1L

Dimenfio [etorss concavi Dioclee,

cho fetorem concavam Dioclez ACG @quari Triangu-
lo ABF imminuto figura genitrice ABE & fegmento cit-
culari BE bis fumpto.

DEMONSTRATIO.

Uoniam Dioclea AZ eft Ciffois femicircularis, cujus Polus A~
axis AB , bafis BF, figura genitrix {cmicirculus AEB jfe&or Cif-
foidicus ACG (prop. 2. ) 2quatur Triangulo ABF immiputo figurage- -
nitrice ABE &duplo figurz BELcontentz duobus arcubus BE,BL.Quo-
niam autem fegmentum BEL contentum re@is BE, EL & arcu BL, du-
lum cft ( Lemm. prac. ) fegmenti BE, fegmentum BE zquarur figure
EL contentz arcubus BE , BL , ac proinde duplum figurz BEL zqua-
zur duplo fegmenti BE. Ergo fe&or Ciffoidicus ACG zquatur Trian-
ulo ABF imminuto figura genitrice ABE & .duplo fegmenti circularis
BE, Quod erat demonftrandum. -

THEOREMA 1L
Dimenffo fegmenti-convexi Disclee.

' ]Ifdcm ‘pofitis ( fig. 4.) Dico fegmentum convexum ABFG
Dioclez zquari figurz genitrici ABE t duplofegmenti cir-
ceularis BE. _ ’
- DEMONSTRATIO.

Egmentum ABFG ( prop.3.) 2zquatur ABE ¢ duplo BLE , eft au-
tem ut modo oftendimus BLE zquale fegmento BE. ergo fegmentum

. ABFG =quatur figurz genitrici ABE  duplo fegmenti BE. Quod erat
demonftrandum. . : '

THEOREMA 111

Dimenffo [patii integrs Dioclee.

]Ifdcm pofitis (fig.4.) Dico fpatium integrum Dioclez ABXZ
cetriplum femicirculi AEB. '
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| DEMONSTRATIO.

‘ Uodcunque fegmentum ABFG zquatur ut modd diximus
' ( Theor+2.) figurz ABE t duplo fegmenti BE. Segmentom au-
tem ABFG abit in fpatium integrum ABXZ pun&o Finfinité receden-
te 3B, feGor autem ABE fimul abicin femicirculum AEB pun&o E
abeunte in pun€lum A. & dupluq\ fegmenti BB abit fimiliter in duplum
femicirculi AEB. Ergo fpatium'u}ti‘grum ABXZ “zquatur femicirculo
AEB 1 cidem femicircuto AEB bis fumpto,, five triplum eft femicirculi
geuitoris AEB. Quod -erat demonftrandum, '

THEOREMA 1IV.
Dimenfio fectorum comvexorum Dioclea. o

llfdcm pofitis , (fig. 4. ),jungatur BG. ' :
Dico feGorem convexum BAG Dioclez effc triplum fegs
menti ciccularis BE. A LY

DEMONSTRATIO. ‘

Uoniam ex proprietate Ciffoidis AGZ, re®z AE , FG funt zqus=

les, ablard aut additd communi GE, duz AG , EF funt cag
zquales , quare duo Triangula BAG , BEF func zqualia Elem. Emt:
Deinde fe&or concavus Dioclew ACG ( Theor. 1. ) ‘equatur Triangu-

lo ABF imminuto figura ABE & duplo fegmenti. BB , ergo addendo

utrinque triplum fegmenti BE, fe&or Dioclez ACG # triplum fegmeft,

ti BE, zquatur Triangulo ABF 1 fegmento BE — figurz ABE. Hoc

eft Triangulo BEF auz zquali BAG. Ergo ablato communi fe&tore

Diocléz concavo ACG ., f{eQor convesus BACG: Dioclex  cff

[ o

e

triplus fegmenti circularis BE#'Quod -erat demonfrandum, -+~
S e

Dimenfio_ Figure contente Dioclee Portion; ¢ arcn
o gl TN
Ifdem pofitis. Ex pun&to G Dioclez ducatur GN: perpendis
cularis ad AB & producatur-doncc oc¢inraf in @' @miperi-
_ pheriz AOB,jungaturque AO. -~ - . wsEo L
Dico* Figuram ACGO contentam Dioclez portionéd ACG
& arcu AO , re@dque GO efle quadruplam fegmenti AO.
AR A '

Forey s i
PRERD R

~
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DEMONSTRATIO.

*X punQo E fic EP perpendicularis ad AB. Quoniam ut diximus in
%demonftr. Theor. 4. duz AG,, EF funtzquales, etiam AN, BP
i Ts'pﬂ;;otjtioml,cs ( Elem.) zquales funt, Quare circuli ejufdem. feg-
menta BE, AO.funt zqualia. C -
' ! Deinde ex proprictate Dioclex GN, AN : : ON, NB. Ergo Ttian-
gulum OAN gquatur Triangulo BGN , & additi communi figurd
ACGN, figura ACGO-zquatur fectori convexo Dioclez ACGB. Eft
autem ACGB ( Theor. 4. ) triplum fegmenti BE, ergo ACGO trili-
neum contentum curva ACG. & re@is GO, AO triplum eft fegmenti -
AO, quarc addito fegmento.codem AO , Figura ACGQ contenta cur-
va Dioclez ACG, arcs AO & re@ta GQ quadrupliia eft: fegmenti

AO. Quod etat demonftrandum.
~ THEOREMA VI

Luadratura. Figure contente arcubus circult ¢ ourva .

Eg;o { fig.s.) Dioclea ABX , cujus Polus A, axis AC,ba-
lis CZ, femicirculus genitor ABC cujus centtum E. Per-
ficiatur cir¢plus ABCD .in. quo fit infcriptum quadratum
ABCD, & circumfcriptum quadratum OPQR. Ex pun&isP,
, R ut centris fint defcripti tres quadrantes circuli BGC,
CHD, DIA: - ‘ -
~ Dico Figuram: AFBGCHDJA comprehenfam tribus cir-
culi quadrantibus przdi@is &.curva Dioclex AFB zqualem.
eflc quadrato CEBP.. '

DEMONSTRATIO:

VE&or Dioclez convexus CAEB contenrus reftis CA , CB'&-curva

) Dioclez AFB eft triplus fegnienti circularis BLC ( Theor. 4.) aut illi
zqualis BGC. Ergo Figura AFBGC eft dupla fegmenti BGC aut
zjualis eft Figur2 BG CL. Ergo addendoex una parte figuras CHDE,
DIAE, & exaltera figuras zquales CGBE ; CLBP. Figura, AFBGC-.
ﬁpm.:zqvatur‘quafmo BECP. Quod erat demonftrandum, .

oL -

THEOREMA
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THEOREMA VIL:

Quadratura totius §patii contents arcu [emicirculs gene-
ratoris y curvd infinitd Dioclee 5 ejufque afympeoto.

Ifdem pofitis ( fig. 5. ) Dico totum fpatium contentum femi-
peripheria ABC , curva infinita Dioclez ABX & afymproto
CZ, zquari quadrato OPQR circumlicripto circulo ABCD.

DEMONSTRATIO.

Otum hoc fpatium componitur ex duobus , quorum primum eft Fi-
gura AFBK , alterum fpatium BLCZX. ’

L. Oftenfuw eft in Thecr. 6. figuram AFBGC effe zqualem figura
BGCL, cum igitur BG CE zquctur AKBO, fequitur AFBE + AKBO
zquari BGCL., Quadrata autem AEBO, BECP funt zqualia, ergo
AFBK zquatur BGCE-{ BPCL , hoc eft BLCP 1'AKBO.

I'l. Totum fpaum Dioclez ACZX cft triplam femicirculi ABC
(Theor 3.) ergo zquale eft circulo ABCD 1 femicirculo ACB. Deinde
oftenfum eft in demonftr. Theer.6.fpatium AFBLC effe duplum BLCG,
ergo eft quadruplum fegmenti BLC, '

Si ergo ex fpatio. Dioclez ACZX auferatur figura AFBLC fupererie
fpatiun BLCZX. & fi _excirculo ABCD 1 femicirc. ACB _auferatur
quadruplum fegmenti BLE, fupererit quadratum ABCD 1 femicircu-
lus ABC, hoc cft Rectangulum AQ ( zquale quadrato ABCD ) 1 fe-
micirculus ABC. & cum tota & ablata fint oftenfla zqualia , duo re-
liqua fung zqualia fcilicet fpatium BLCZX zquale eft Reétangulo AQ_
1 femicirculo ACB. Si igitur fpatio BLCZX addatur AFBK, '& Rece
tangulo AQ t femicirculo ABC, BLCPun3 cum AKBO quz num. 1,
oftenfa funt zqualia figurz AFBK. Totum quadratum OPQR inve-
:}i:w:l gquale figurz AFBK { fpatio BLCZX., Qued erat demon-

andunt. T R

Dimenfio alterius [peciei Ciffosdss femicircularis.

¥ Y A&enis dedimus dimenfionem Ciffoidum femicircularium , five

Hafymptoms- DX (fig 3 ) fecet AB diametrum femicirculi geni-

toris in D fupra B; five atymptotus BX (fig. 4. ) fecet AB in B in que

cafu Ciffois eft Dioclea. Placet nunc ad perficiendam hanc do&rinam.

tertium cafum examinase quando nimirum afymptotus fecat AB inter A
Aa



& B,quo fit ut genecetur Ciflois femicircularis 3 prioribus longé diverfa.
Et quod eximium eft, hujus integrz Ciffoidis Quadraturam abfolutam
cxhibebimus in eo calu quo alymptotus tranfit per centrum femicirculi
genitoris, - )

Sic igitur ( Fig. 6.) Ciffois CGALZ, cujus Polus A , femicirculus
genitor AEB, bafis aur afymptotus DX quz fecet AB inter A & B. axis
CD. O pun&um ubi DX fecat circumferentiam AEB.

In hac Ciffoide hoc eft fpeciale quod una illius portio CG A jaceat in-
fra A & altera AZ fupra. Portio CGA generatur ab arcu BO , nam ex
gencratione DC zquatur AB , & FG ipfi AE. Cum autem AB, AE,
ﬁn: majores qudm, AD , AF, fequitur DC majorem effe quim DA

~ & EG quam FA ,acproinde punéta C, G funtinfra A. Aleera Ciffoi-
dis portio AZ generatur ex accu OA , & propter camdem rationem pofi -
ta eft fupra pun&um A, Hoc fuppofito.

Quaramas primo dimenfionem FiEura: AGC, deinde dimenfionem
fpatii ADXZ , ex his enim duobus habebitur dimenfio totius hujus Cif-
(gidis fub axe CD, afymptoto infinita DX, & curva integra CGAZ
comprehenfz.

PROPOSITIO VI
Dimenffo Figure AGC.

" T Ungaturre@ta AO, & radio AO defcribatur quadrans cit-
culiHOM qui fecet ABinH, & in I quamlibet GAE da-
&aminter AB, AO. - ‘

Dico fegmentum circulare ABO genitorem Cifloidis AGC
zquari Triangulo ADO 1 Ciffoidi AGC 1 duplo fegmenti cir-
cularis DHO. , ' .

DEMONSTRATIO.

Entro A radio AD defcribatur arcus circuli DN qui occurrat in
CL » N retis AE, AO ; jungatur ctiam BE.

Angulus AEB in femicirculo reftuseft , ergo Triangula reGagula
ABE , ADF funt fimilia, quare AB, AE:: AF, AD, ergo ReQangu-
lum AE, AF.zquatur Regangulo AB, AD, & fumma Reétungulo-
rum AE AF aapplicatorum in pun&is L ad arcum DN extenfum in li-
neam ream , zquatur fummz ReQ@angulorum AB, AD applicatorum
in iifdem punis L ad cuindem arcum DN.

Summa autem Re@angulorum AB, AD applicatorum ad arcum DN
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zquatur folido reGo cujus altitudo AD , bafis autem figura Cylindried

fattaex lined AB ereia fupra omniapun&aarcis DN, Evc folido rc&o

* cujus bafis altitudo dupla AD, bafis dimidium cjufdem figurz cylindri-

* ‘cz , ergo fumma Re@angulorum AE, AF applicatorum ad arcum DN
.&quatur cidem folido reéto cujus altitudo dupla AD bafis autem dimidia
figurz Cylindricz faCtz ex AB fupra arcum DN. -

" Quoniam autem ex proprietate circuli, AO & confequentes AH oft
media proportionalis inter AD, AB, figura Cylindrica falta ex AB ere-
Qafupraarcum DN, zquatur figurz Cylindricz faGz ex AH fupra ar-
cum HO ( conftat ex demonfir, prop. 2. de Ceford. ) ergo dimidivm fis
gurz Cylindricz fa®z cx AB fupraarcum DN aquatur dimidio figue

_rzcylindrice (allz ex AH (upra arcum HO , five fe@ori AHO. Er-
go cim fumma retangularum AE, AF applicatorum: ad arcuin DN
zquetur folido re@o cujus bafis dimidia figurz cylindricz fallz ¢x AB
fupra DN, aktitudo vero dupla AD ; fumpto pro bafi fc@ore AHO
zquali illi bafi, eadem fumma Re&ang. AE, AF applic. adarcum DN
zquatur folido re@o cujus bafis eft feGor AHO altitudo verd dupla AD.

Jam verd fuinma quadratorum AF ( radiorum Trianguli ADOJ
zquatur folido reto cujus bafis przditum Triangulum ADO, altitu-
do dupla AD. Ergo differentia fummaz quadrat. AF & fumma ReQang.
AE, AF applio ad eumdem arcum , ‘eft cadgm quz duorum fofidorum
reflorum illis zqual. habentium pro bafibus fe@orem AHO & Trian-
gulum ADO.Altitudinem autem eamdem duplam AD. ac proinde
talis differentia zquatur folido re&o cujus bafis et fegmentum DHO,

: alrgudo dupla AD. & duplum differentiz eft duplum hujulmodi folidi

redti. » :

“Eft autem fumma Re&tangulorum AFE applic, ad arcum DN, diffe-
rentia inter fummam Re&angulorum™ AE, AF & fummam quadrato-
rum AF applicat. ad eumdem arcum DN. Ergo bis fumma ReQaugul-
AFE. applic. ad arcum DN, zquatur duplo folidi re&i cujus bafis DHO.

Hisita premiffis, facilé concludetur demonflratio propofitionis in
hunc modum. ' : -
Sumina quadr, AF, applicatorum ad arcum DN zquatur triplici fum-
mz1. quadr, AE. 2. quadr. EF aut AG zqualium ex natura hujus Cif-
foidis. 3. Summa Re%tang. AFE bis fumpta. ( applicatis tam quadra-
tis quam Rectangulis ad arcum DN. ) '
am {umma quadr. AE applic, ad DN zquatur folido re&o cujus ba-
fis ABO altitudo dupla AD. ( de Conchoid. prop.2. ) & fumma quady.
AF applic. ad DN zquatur folido reto cujus bafis Triangulum ADO.
aliitudo dupla AD. :
Et famma quadr. AG applic. ad arcum DN zquatur folido reGo cu-
jus bafis AGC, altitudo dupla AD, v '
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. Summa denique bis furapta re@angulorum AFE applic. ad arcum
. DN zquatur ut jam diximus folido re@o- cujus bafis duplum fegmenti
DHO , altitudo dupla AD.
Ergo folidum reGum cujus altitudo dupla AD bafis autem ABO -
uatur tribus folidis re&is przcedentibus, five unico folido refto cujus
:aﬁ:ADOT AGC1 duplum fegmenti DHO, altitudo cadem nemipe
: dupla AD.
l;Ergo cum folida re@a habentia eamdem altitudinem fint inter fe ut
bafes, figura ABO genitrix Cifloidis AGC zquatur Triangulo ADO
. 1 Ciloidi AGC 1 duplo fegmenti circularis DHO. Quod erat de-
monftrandum.

Covollarium. Ciflois igitur AGC zquatur figurz genitrici ABO im-
minutz Triangulo ADO & duplo fegmenti DHO), five zquatur feg-
mento BDO — duplo fegmenti DHO , & addito communi Triangulo
ADO.Ciffois AGC t Triangulum A DO zquatur figurz ABQ — du-
plo fegmenti DHO. - ,

PROPOSITIO VIL
Dimenfio fpatsii ADXL.

Y Mdem pofitis (fig) Dico fpatium Ciffoidicum ADXZ
L zquari fegmentocirculari APOD t duplo figurz APOM.

- DEMONSTRATIO.
Teinangulo OAM du®a quzcunque reéta AR occurrens in P arcui
> c.:O »in Q_Ciffoidi AZ,in R bafi DX , & in S quadraai circulf
M.
% Oftendetur ut in prop.2.de Ciffoid. feGorem Cifloidicum A%tquari
'll,'riangulo AOR imminuto figura genitrice AOP & duplo figurz.
OS. o
Unde fequitur Triangulum AOR zquari fe@ori Ciffoidico AQ t
figurz AOP { duplo figure POS; & auferendo tommunem fe&orem
Ciffoidicum AQ,, fequitur fegmentum convexum Ciffoidicum AORQ_
zquari figurz AOP 1 dpplo figure POS. -
Etprocedendoin infinitum équitur totum fpatium AOXZ Cifloidi-
cum zquari figura genitrici five fegmento circulari APO, 1 duplo figu-
1z APOM. , , ’
" Etaddendo Triangulum ADO, fequitur fpatium Ciffoidicum ADXZ
=quari fpatio circulari AP OD 1 duplo figurz APOM.  Qupd erat de-
wonftrandiisn, | A
- PROPO-
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PROPOSITIO VIIL '
Luadratura abfoluta $pats snsegri ﬁﬁ'ot'di.r '/é;m}:if~

cularis cujus afymptotus [ecat in centro Diametrum
fcmz’circuli genisoris.

Ilfd,cm pofitis (fig.6.) tranfeat DX afymptotus Ciffoidis
CGAZ per D centrum femicirculi genitoris AOB.

Dico totum fpatiom CGADXZ comprchenfum axe CD,
Cifloide infinita CGAZ, cjufque afymptoto DX zquari qua-
drato re@z AO infcripto incirculo AOB. '

DEMONSTRATIO.

Uoniam DO tranfic per centrum femicirculi AOB angulus HAO
eft femire@us, atque ita areus HO 2quatur arcui OM. )

Ex pun@o O ducatur TV tangens cicculum AOB & compleatur Re-
élangulum ABTV.

Quoniam arcus HO, OM funt zquales, manifeflum eft fegmenta
DHO, OVM cffe zqualia. His ita pramiffis, -

Figura AGC zquatur fegmento BDO — duplo DHO( Corol/.
prop. 6.) & fpatium ADXZ ( prop. 7. ) 2quatur quadranti circuli ADO
+ duplo figurz APOM, five quadrato ADOV i figurz APOV 1 du-

plo fegmenti OVM.. L
" Ergo Figura AGC { fpatium ADXZ zquantur quadranti circuli

BDO — %uplo DHO aut zqualis OVM t quadrato ADOV 1 figu-
vz APOV aut zquali BEOT 1 duplo OVM. Elidendo igitur 1 & —
duplum OVM. Figura AGC T'fpatiun;bg DXZ zquantur quadranti cir- -
culi BDO f{quadrato ADOV 1 figur”EOT quz componunt Reétan-
guld ABTV. quod cft zquale quadrato retz AO: Quod erat demenfir.

Jnalogx’a Combdidi;m ¢ Ciffosdum q_uoadﬂmtim.

Definstio. Si Conchoi?i Ciffois: generenmf codem Polo; eadein
Bafi atque ex eadem figura genitrice,, dicantur Cognata:

- PROPOSITIO IX.

N Conchoidibus & Ciffoidibus cognatis quarum Bafiscom-

% unis non. fecat axem figurz genitricis, Conchoidis fpati
' Bb -




integrum zquatur Ciffoidis fpatio t duplo figure genitricis.
Idem dicendum de fegmentis correfpondentibus.
Sint Conchois RV & Ciffois AZ (fig. 4.) Cognatz five ge-
nitz ex codem Polo A, ecadémque bafi BX, ex-eadem figura
AEB, fitque Bafis BX ita pofita ut non fecet AB axem figure

genitricis AEB inter A & B. _
Dico fpatium Conchoidicum BRVX zquari fpatio Ciffoidi-

co ABXZ t duplo figurz genitricis AEB.
Et fi ducatur quzcunque AS occurrens in G, E, S Cifloidi,

figurz genitrici ,& Conchoidis ducannitque ¢x G, E, S ordi-

natx GN , EP,ST.
Dico fegmentum Conchoidicum RST =zquari fegmento
Cifloidico ANG refpondentit duplo fegmenti BPE.

DEMONSTRATIO.

EX proprictate Conchoidis & Ciffoidis , tam GF , quam FS zquatur

AE. ergo ASeft zqualis AG 1 duple AE. Atqui ( Elem Eucl. ) in

Triangulo AST propter parallelas GN, EP ,ST, AG { dupla AE et

:{1_d ASut:GN 1 dupla EP ad ST, ergoGN t dupla EP xquantur ip-
1 ST.

Rurfus tres AN , BP, RT zquales funt. Nam 1. ex proprietate Cif-
foidis AZ duz AE , GF funt zquales,ergo fublati vel additd communi
GEduz AG , EF funt etiam zquales. Ut autem AG , EFita AN, BP
( Elem. ) ergo AN, BP funtzquales. ' R

2. Ex proprietate Conchoidis RV , duz AE, FS funt zquales. Ut au-
tem AE, FSita AP, BT in Triangulo AST, ergo AP, BT funt zqua-
les,{unt autem ex natura Conchoidis etiam AB , BK zquales, 'ergo‘ BP,
RT funt eriam 2quales. _ AR C

Confiderentur igitur tres figurz aut fpatia.. ABXZ cujus alritudo-¢ft
AB. 2. BEA cujusaliitudoeft BA. 3. BRVX cujus altitudo eft RB.

Quoniamn hz figure aut (patia habent 2quales altitudines, & ad zqua-
les diftantias AN, BP , RT a verticibus A, B,R, quzlibet GN ordi-
nata prime figurz aut fpatii t dupla EP ordinatz (ecundz figura ane {pa-
tii zquatur ST ordinatz tertiz figurz aut {pani , fequitur - ex néthodo
indivi fibilium primam figuram au fpativm ABXZ .§ duplum fecundz
figurz aut {patit AEB ®quari terti2 figurz aut fpatic BRVX. Quod erat
primo loco oftendendum. e .

Similiter autem demonftrabitur fegmentum AGN 1 duplum fegmen-
ti BEP zquari fegmento BST.  Quod erat demonftrandum.
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Corillaiium. Hinc cenftat Conchoidem Ciffoidémque cognatam ,
& carum figyram genitricem, tales effe figuras ut i duarum habeatur
quadratura , etiam tertiz habeatur. :
" Schokion. Ut exemplo aliquo manifefta fiat veritas pulcherrimz hu-
_jus propofitionis & fimul appareat quam recié conveniat cum aliss antea
demonttratis.

Supponamus. ( fig. 4. ) figuram genitricem AEB effe femicirculum, &
afymptotum BX duci ex puncto B extremo diametri AB. Erit ergo Cil-
fois AZ Dioclea, & ‘Conchois BV illi cogpata erit Conchois femicircu-
laris cujus azis BR zquatur AB diftantiz Poli A ab alymptoto BX.

Oftenfum eft (de ‘Conchoid. propof.39. Coroll.1.)) {patium Con-

.choidicum BRVX quintuplum effe -femicirculi genitoris AEB. Often-
fun-ctiam (de Cifoid. prop. 3. Theor, 3. ) fpatium Ciffoidicum ABXZ
effe triplum ejufdem femicirculi genttoris AEB Spatium ergoConchoid.
BRVX &quatur fpatio Cifloidico ABXZ 1 duplo femicirculi AEB. Ut
afferituc in prafenti prapofitione. _

PROPOSITIO X.
J N Conchoidibus & Ciffoidibus cognatis quarum Bafis com-
muis ecat axem figure genitricis, {patium Conchoidicum
‘integrum ®quatur duplo figurz genitricis — fpatio Cifloidis
cognate, ‘ ‘
Sint (fig.6.) Ciflois AGC, & Conchois 7 cognatz genitz
nimirum ex eadem figura ABO , codem Polo A, eadémque
bafi DX, fecet autem bafis DX, AB axem figura genitricis in-
rerA&B. o :
Oftendendum ¢ft {patium Conchoidicum 74y zquari du-
plo fegmenti BOD — Ciffoidi AGC. .

By " DEMONSTRATIO. -

N angulo BAO diicatur quigcutique A s quz occurratin F , baft-DX,

Iin E curva genitrici BO ,'in s Conchoidi  #, & in G Ciffoidi AGC.
atque expunétis G5 By s ordinentur reQ@z G g, Beysr.

Quoniam ex proprictate Ciffoidis AIGC, AE, FG funtzquales,
AG, FE, funt etiain xquales;, cim ergo-AR wquetur, AE __ FE,AF
zquatutd AE— AG., Gorghidi ' 2

Dcinde cx propyiqtate Gonghaidjs 7 # { AB , E sfunt zquales, eft au-
tem As zquaYis Fs 'FXF R er‘y;o As e'f,l“clciarii kiiﬁ;%s AEq-l' AF; eft au-

-ren AP 2qiglis AE = A G Bige A ¢ 3quatirAE T AE — AG,
hoceft dupl® AE— AGuf vy ihie 19t L Liiln o . o .
]

>

< b
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In Triangulisautem A s¢, AE ¢, AGg, ut A seft ad duplam AE
— AG itacfts¢ ad duplam E ¢ — G g. Quare s¢ zquawur duple
Ee —Gy.

Jam vtrcs& linezCg, Be, »¢ funtzquales, nam 1. duz AE, FG
zquarntur ,crgo (Elem. )duz A ¢; D g etiam zquantur ( nam AE AF ::
Ae¢, AD, & AF,FG:: AD, D g. Ergo ex zquo AE, FG::Ace,
D g ) funtantem AB, CD: zquales ex natusa Ciffoidis ergo Be, Cg
func zquales.

- 2. Simiiiter AE, F s funt zquales ex natura Conchoidis r %, ergo
A ¢, D¢ ipfis proportionales funt ettamr zquales. ZEquantur autem &
AB, D r( ex natura Conchoidis ) ergo B ¢, »¢ funt ciam @quales. |
Denique in tribus figuris ##y, BDO:, AGC altitudines ry, BD,AC
zquales funt. Nam 1. ex natura Ciffoidis AGC due AB, CD funt
, zquales,, ergo ablatd communi AD , reliquz BD, AC funt gquales.
2. Ex natura Conchotdis r 4, A© radius figurz genitricis AEB 2quatur
OV ab afymptoto DX duétzad Conchoidem,ergo illis proportionales
AD,DY {unt zquales. Sunt autem ex natura Conchoid. AB , DR etiam
zquales, etgo reliquz DB, » y fiint 2quales, ’

Quoniam igitur tres figurz r sy, BDO, AGC tales funt ut eacum
alticudines r y , BD , AC fint zquales, & ad ®quales r 2, Be, C g dif-
tantias 2 verticibus #,.B, C ordinata s ¢ fit zqualis duplo ordinatz E ¢
== ordinatz G g.

Ex methodo indivifibilium Figura r u y zquatur duplo figurz BDO
— figur. AG C. Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO XL
Methodus generalis ad dimenfionem ‘R otundorum ex
Ciffoidibus circa bafin..

Sto ( fig.7.) Ciflois CZ, cujns Palus A ,.axis €D, bafis
DX, figura genitrix ABK, cui zqualis & fimilis defcrip-
taintelligatur CDL fubcontrari¢ pofita. , .f
Sumpto quocunque pun&o G in Ciffoide , ordinetur GH
qua produfta occurrat CLin I.. S
Dico GH ¢ficad HI ut AHad HD: =~ - &

DEMONSTRATIO

]‘Upgatur AG quz produéla occurrat BX curvz genitﬁci inE , & ba-
fiinF, ExE ordinetur EN ad axem AB - Co _
: Ex
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Ex natura Ciffoidis CZ, AE xquatur GF,eft autem etiam AE, GF: :
AN, HD. Ergo AN, HD zquautur. Eft autem etiam AB 2qualis CD.
Ergo BN zquatur CH. Cum igitur figure ABK , CDL fint fimiles &
zquales , & BN, CH zquales, cvidens eft ordinatas NE, HI zquales
effe. Quoniam ergoin Triangulo ANE, AH, AN:: HG, NE five
zquales GH , HI. Eft autem AN aqualis ut diximus , HD, ergo GH,
HI:: AH, HD. Quod erat demonftrandum, E

Corollarium. Si jungerceur re@a DY, hac foret Parallela reGlz AF.
Triangula cnim re@angula ANE, DHI funt fimilia & zqualia, unde
anguli alterni AD1, D AF funt zquales. Et AF, DI parallelz. Unde
ettam fequitur quadrilaccrum DIGF effe parallelogrammum , & DI,
GF cffe zquales. Nec non DF, Glfive DF , GH 1 HL '

PROPOSITIO  XIL

Ifdem pofitis. Per Polum A ducatur AM parallela DX bafi
Ciffoidis. '
Dico Rotundum ex {patio Ciffoidico CDXZ circa bafin
DX zquari Rotundo cx figura CDL (zquali & (imili genitri-
ci ABK)circa AM. ’

DEMONSTRATIO.

Uoniamcx praced. quzlibet GH eft ad HIut AH ad HD, Rec-
Qtaugulum fub GH , HD aquatur reCtangulo fub AH, HI.

Jam quando fpatium CDXZ volvitur circa DX, quzlibet GH pro-
ducit fuperficiem Cylindricam, cujus altitudo GH , bafis autem eft pe-
ripheriaradiit DH. : o

Similiter quando figura CDL volvitur circa AM, qualibet HI gene-
rat fuperficiem Cylindricam cujus altitudo HI , bafis autem eft circum-
ferentraradii AH. A

Hz autem duz fuperficies Cylindricz fune inter {¢ in ratione compo-
fita altitudioum GH, HI, & bafium five radiorum DH, AH. Ergo
funt inter fc uc Reangula fub GH, PH, & fub HI, AH. Quare cim
Redtangula fint zqualia, etiam fuperficies. Cylindricz funt zquales , &
ctim hoc femper eveniat, {equitur ex methodo indivifibilium Rotun-
dum cx fpatio CDXZ circa DX, zquari Kotundo ex figura CDL 'circa
AM. Quod erat demonftrandum. -

Corollarium, 1. Sumiliter oftendetur Rotundinrex quocunque feg-
mento Ciffoidis verbi gratia CGH circa bafin DX zquari Ro:undg.:x_;

fegmento CHI refpondend circa reGam AM.
Cec .
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Corollarium 2. Cimfigurz CDL, ABK fint aquales & fimiles, &
prztered retz AC , BD zquales (o quod cx natura Ciffoidis duz AB,
CD zquentur ) manifeftum eft Rotundum ex DCL citca AM zquari
Rotundo ex ABK circa DX , quare cum Rotunduw ex CDL circa AM
Zzquetur Rotundo ex CDXZ circa DX, etiam Rotundum ex CDXZ
circa DX zquatur Rotundo ex ABK figura genitrice circa camdem DX,

Similiter cum figurz CHI1, BNE fint xquales & fimiles ( ed quod
BNzquetur CH, ut oftenfum eft in demontir. prop. 11. ) ac proinde
Rotundum ex CHI circa AM zquetur Rotundo ex BNE circa DX, fe-
quitur Rotundum ex fegmento Ciffoidico CHG circa bafin DX ( quod
zquale eft ( Coroll1. ) Rotundoex CHI circa AM ) zquale ctiam effe
Rotundo ex BNE circa DX.

PROPOSITIO XIIIL

" Methodus Prlccedem applicatur Rotundss ex Dicclea
¢jufque fegmentss circa Bafin five afymptotum.

Sto( fig. 8. ) Dioclea ACZ, cujusPolus A, axis-AB , ba-
fis BX,(emicirculus genitor ACB, cujuscentrum O.

Uoniam axis AB femicirculi genitoris ACB, cft etiam axis Dio-
: clez, manifeftum eft femicirculum BCA haberi pofle pro figura

fimili & zquali & fubcontrarié pofita figurz genitrici ACB. Hoc pofi-
to. Demonftrabimus fequentibus quatuor Theorematibus tun qua &
Vyallifio circa Rotunda ex Ciffoide circa alymptotum oftenfa funt, tum
alia nonnulla quz nullus quod fciam animadvertit.

THEOREMA 1.
Dimenfio ‘Rotunds ex [patio integro Dioclee ABXZ
SR csrca afymptotum BX. '

Ico Rotundum hujufinodi zquari femi-cylindro, cujus
7 bafis eft femi-circulus genitor ABC, altitudo autem cft
circymferentia ejufdem circuli cujus diameter AB.

DEMONSTRATIO.

Eatrum fgrawitatis femicircali ACB eftin re®a OC, ergo Rotun-
dum ex femicirculo ACB citca AM ( hoc eft propof12. Rotundum



—

. 103 - .
ex fpatio Dioclez ABXZ circa BX ) zquane femicylindrd cujus bafis
eft femicirculus ACB , altitudo autem circnmferentia radii BO ( Taegs,
Uib. 5. cylindr. & annul. ) Quod erat demonfirandum. -

THEOREMA IL

Dimenfio R otunds ex quocénque [egmento Diocl?c AKL
 circaafymprotumBX( fig. 8.)

cho Rotundum hujufmodi habetifive ad Sphztam redue
ci datd circuli quadraturd. : .

"DEMONSTRATIO.

Otundum ex fegmento Ciffoidico AKL circa BX 2quatur { Coroll,
prop: 12. ) Rotundo ex circulari fegmento AKH circa AM.

Dati autem circuli quadracura habetur re@a parallela OC five AM
tranfiens per centrun gravitatis fegmenti circutaris AKM ( ut oftenfum
eftin prop. 26. de Conchoidibus ) habitd autem illa re€a paralleld AM
tranfeunte per centrum gravitatis fegmenti AKH , & fimul quadrasurd
circuli datd, quadratur fegmentuin AKM, ergo datd circuli quadraturd
habetur Rotundum ex fegmento circulari AKM citca AM ( de Con-
choid, prop. 8. Coroll. 2. )

Ergo datd circuli quadraturd habetur Rotundum ex fegmento Dio-

« clez AKL circaafymptotum BX. :

Hzc duo Theoremata janr 3 clariffimo Vvallifio dct‘nonﬂi'ata'ctaqt.' :
Nos duo fequentia fubjungimus, ’ ’ T

THEOREMA IIIL

Dimmfz'p _"&otundi geniti ex [patio BICZXm’m afym-. X
ptotumBXe o e o

Ico hujufmodi Rotundum xqu:aic' effc -fphlz;é’diame_i_
tri AB. R
DEMONSTRATIO. =~

IN curvainfinita CZ fumatur quodcunque pun@um 'F perquoddu..
. X catur FG ordinata Dioclex occurrens in I arcui BIC J ungatur ‘ctiam
AF quz occurratin H arcui AC, & cx pun&o H fit ut anté ordina.
taHK,
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‘Bx }togrietat'e Ciffoidis AG, BK fuat zquales ut jam fepits diximus,
& AK, BG; & AO, BO.Qure & GO, KO, & GK duplacft GO,

Deinde ex proprietate Dioclez BG; Gl:: AG, GF. Cam ergo
AG, BK fint zquales , BG, GI:: BK, GF. & permutando BG,
BK:: GI, GF. &dividendo BG , GK:: GI, IF. Ergo Re&angulum~
fub BG , IF zquatur Reftangulo fub GK, GI. aut duplo Retanguli
+ GO, GI (.cum GK dupla fic GO ut diGumeft. ) :

Eft autem Re@angulum fub BG , [F ad Reétangulum fub GO,GI ut
fuperficies cylindrica ex IF circa BX ad fuperfictem cylindricam cx Gl
citcca. O C.Ergo fuperficies cylindrica ex IF circa BX, duplaeft fuperfi-
ciei Cylindr. ex GI circa OC. Summa ergo {uperficierii ex IF citca BX
five Rotundum ex fpatio BIC ZX circa BX, eft dupla (ummz fuperfi-
cierum ex Gl citca OC ( hoc cft Hemifpharii radii BO. ) Ergo Ro-
tundum ex {patio BICZX' circa BX, zquatur {phzrz diametri AB.
- Qucd erac demonftrandum. :

. THEOREMA 1V.

. Dimenfio Rogands ex figura ALCH circa afymptotum:
el - BX. 3 -

; Dl'éo‘ ctianvillud Rorundum zquari fphare diametri AB:

DEMONSTRATIO.

Umatur in cusva ALC quodcunque punum. L per quod ordinetur
JKL quz produfa occurrat arcui AC in H, & per H ducatur
AHF quz occurrat Dioclez in F , & per F ordinetur FG. quz occurrat.
arcui BIC in I, Oftendetur ut ant¢ AG, BK, & OG, OK effe

zquales, :

Jam ex proprietate Dioclez,BK,KH : : AK,KL,& permutando BK,AK
aut BK, BG : :KH, KL.& per converf, rationis BK, GK:: KH.,, LH.
Ergo ReGangulum fub BK , LH zquatur Re&angulo fub GK, KH, fi-
veduplo Re&-’anguli OK , KH. Inde autem ut in pracedenti propofitione
facile oftendetur fummam omnium fuperficierum Cylindricarum ex LH.
circa BX , hoc eft Rotundumr ex: figura ALCH circa BX duplum effe
hemifphzrii ex quadrante circuli AOC! circa OC, five zquari {phera.
diametri AB. Quod. erat demonftrandum, -

:Corollarium. Rotunda ergo ex fpatio BICZX & ex figura ALCH
circa afymptotum BX funt zqualia inter fe , cim. utrumque fitzquale
fphare diametri AB, ‘

PROPOSI.
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PROPOSITIO XIV.

;Andlogia Conchoidis ¢ Ciffoidis quoad Rotunda ex
Jpatiis & [egmentis circa bafin. ‘

Slnt (fig.7.) Conchois OP & Ciflois CZ cognatz quarum
¢ IPolus A, figura genitrix ABK, bafis DX quz non fecet
~axem AB figur genitricis inter A & B.

Dico Kotundym genitum ex fpatio Conchoidico DOPX
tirca bafin DX zquari’ Rotundo ex fpatio Ciffoidico CDXZ
circaeamdem bafin DX t duplo Rotundi cx figura genitrice
ABK circa AK parallelam bafi DX.

DEMONSTRATIO.

X Polo A ducatur quzcunque AP qua occurrat in G Ciffoidi CZ,

in E curve genitrict BK. & in P Conchoidi OP , atque ex punétis
G. E, P ordinentur re@z GH, EN , PO\perpendiculares ad AO.~

Ex generatione Conchoidis & Ciffoidis reéte AE, FG, FP funt |

zquales , atque ita retz AN, DH, QD ipfis proportiomles funt

etiam zquales.
. Deinde ordinata PQ Conchoidis zquatur GH ordinatz Cifloidis

duplo EN ordinatz figurz genitricis ut probatum eftin demonftratione
propof. g. . B
Ut autem PQ_zquatur GH 1 duplo EN, ita propter zquales DQ,
AN, DH, fumptis 2qualibus circumferentiis radiorum DQAN,DH
Re&angulum f{ub circumferentia radii DQ & PQ_zquatur ReQangulo
fub circumf.radii DH & GH f duplo Re@anguli fub circumf. radii AN
& EN, five fuperficies cylindrica ex PQcirca DX zquatur fuperficiei
cylindricz ex GH circa DX 1 duplo fuperficiei cylindricz ex EN

circa AM. o
Ergo ex methodo indivifibiliii Rotundum ex fpatioConchoid. DOPX
circa DX zquatur Rotundo ex fpatio Cifloid.CDXZ circaDX t duplo
Rotundi ex figura genitrice ABK circa AM.Quod erat demonfirandum,
Corollarium. Similiter oftendetur Rotundum ex fegmento Conchoi-
dico OPQgirca DX zquari Rotundo ex fegmento Ciffoidico CGH ref-

- pondenti circa DX t duplo Rotundi cx fegmento BEN refpondénti fi=
gurz genitricis circa AM. : :
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PROPOSITIO XV.-

‘Analogia R otundorum eorumdem cum centro gravitatis
ﬁgum genitricis.

-llfdcm pofitis ( fig. 7.) tranfeat RS parallela AK per centrum
gravitatis figurz genitricis ABK. . ‘

- Dico Rotudunm ex fpatio Conchoidico DOPX circa bafin
DX effe ad Rotundum ex {pauo Cifloidico CDXZ circa eam-
dembafin DX ut ADt AR ad DR.

DEMONSTRATIO.

Otundum ex {patio Ciffoidico CDXZ circa DX zquatur (prop.12.)
RRotuudo ex figura CDL circa AM aut quod idem eft Rotundo ex
figura genitrice ABK circa DX.

"Atqui Rotundum ex fpatio Conchoidico DOPX circa DX 2quatur
( pr":;p.u,.) Rotundo ex fpatio Ciffoidico CDXZ circa DX t duplo Re-
tundi ex ABK circa AM.

'Ergo Rotundum ex DOPX circa DX aquatur Rotundo ex ABK
circa DX 1 duplo Rotundi ex ABK circa AM. Quare Retundum ex
DOPX eft ad Rotundum cx CDXZ ut Rotundum ex ABK circa DX
Rotundum ex ABK circa AM bis ad Rowundum ex ABK circa DX. -

. Eftautem ( Tacquet lib. 5. Cylindr. ¢ annul.)) Rotundum ex ABK
circa DX zquale folido refto cujus bafis ABK, altitudo circumferentia
radii DR. Similiter Rotundum cx ABK circa AM zquatur {olido reo
cujus bafis ABK altitudo circumf. radii AR,crgo Rotundum ex DOPX
circa DX eft ad Rotundum ex CDXZ circa DX ut folidii reGum cujus
bafis ABK,altitudo circumferentia radii DR 1 circumf. radii AR bis ad
folidum re@tum cujus bafis ABK, altitudo circurnferentia radii DR.hoc
eftut DR 1 AR bis,five ut AD + AR ad DR, Quod ecrat de-
monftrandum. _ :

Corollarium. 1. Hinc data re@td RS parallela bafi DX tranfeunte pet
Centrum gravitatis figurz genitricis ABK, habetur ratio Rotundi ex fpa-
tio' Conchoidico DOPX circa bafin DX ad Retundum ex fpatic Ciffoi-
dico CDXZ circa eamdem bafin.

- Exemplum fit in Conchoide femicirculati RV ( fig. 4.) & Dioclea
ipfi cognata AZ. Conftat figurz genitricis quz femicirculus eft AEB
centrum grav. eflc in re@a tranfeunte per centrum D, Eft ergo ut AB+
ADad BD fiye ut 3.ad1, ita Rotundum ex fpatio Conchoidico BRVX

’
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circa bafin BX , ad Rotundam ex {patio Dioclez ABXZ circa eamdem
BX. quod egregié convenit cum eo quod demonfiratum eft pro Rotun-
do Conchoidico ( prop. 41. de Conchoidibus ) & pro Rotundo ex
Dioclea ( prop. 13. de Ciffoidibus Theor.1.) ‘

Corollarium. 2. Viciffim fi habeatur ratio Rotundorum circa bafin ex
fpatiis Conchoidis & Ciffoidis cognatarum ,habebitur re@abafj paralle-
1a tranfiens per centrumn gravitatis figur genitricis. .

Unde ( fig. 7. ) fi OP fupponatur Conchois Nicomedea genita ex
quadrante ‘circuli ABK.Si haberetur ratio Rotundi ex fpatio C.oqcbmd.
DOPX circa bafin DX ad'Rotundum ex fpatio CDXZ Cifloidis cog-
natz circa eamdem DX , baberetur RS re@a tranfiens per centrum gras
vitatis quadrantis ABK. Qupd fufficeret ad circuli quadraturan. .

Corollarium 3. quz di&a funt de Rotundis ex fpatiis integris Cons
choidum & Ciffoidum Cognatarum applicari poffunt Rot}lndxs ex €ag
rum fegmentis rcfpoudentiius circa bafin communem totatis,

Ita (fig.7. ) Rotundum ex fegmento Conchoidico OPQirca DX,
eft ad Rorundum ex fegmento Ciffoidico CGH refpondentt circa eam~
dem DX ut AD 1 diftantia ;retz AK 2 ceutro %rav. fegmenti BEN fi-
gurz genitricis , ad diftantiam ejufdem centri 3 bafi DX. Demonttra-
bitur plané eodem modo quo propofitio pracedens. . L

Corollarium 4. Applicari etiam poffunt {egmentis quz di&a funt in
Coroll. 1. & 2. pro fpatiis integris. nimiriim

1. Si habeatur rega parallela DX ( fig. 7. ) & tranfrens per centrum
grav. fegmenti BEN figur2 genitricis , habebitur ratio Rotundi ex feg-
mento Conchoid. OPQ citca DX ad Rotudum ex fegmento Ciffojd.tel=
pondenti CGH circaeamdem DX. ‘

2. Et viciffim fi nota fit ratio quam habent hzc duo Rotunda, habe-.
bitur re@a parallela DX tranfiens per centrum gravitatis fegmenti BEN.

Si igitur quemadmodum habetur rario Rotundorum ex Conchoidis
femicircularis & Dioclez fpatiis integris BRVX , ABXZ (fig. 4. ) circa
bafin DX , ut oftenfum cft in Corollario 1. przcedenti, ita haberetur ra-
rio Rosndorum ex duobus fegmentis RST , &°'AGN refpondentibus
citca bafin BX rotatis , haberetur hincre@a parallela BX tranfiens pet
centrum gravit, fegmenti circularis BEP. Quod fufficeret ad cicculi qua;

draturame.
SCHOLION.

DUabus precedentibus propof.. earimque Corollatiis explicuimus
analogiam Rotundorum circa bafin ex Conchoide & Ciffoide co-
Enatis & in quibus bafis communis DX ( fig. 7. ) non fecat AB axem
gurz genitricis inter A & B fed velin B ut in Dioclea vel fupra B. Si-
mili autem ratiocinio profequi poffemus analogiam corundemRotundo-
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rum quando bafis DX fecat axem AB inter A & B ut in fig. 6. Sed ubi
methodus nota eft, qu ex ea deduci poffent in fingulis cafibus, nonefy
operz pretium fusé & laboriosé profequi.

PROPOSITIO XVI.

Methodus generalis ad Dimenfionem Rotundorum ex
 Ciffosdibus circa axem.

ESto (fig.7. ) Ciffois CZ, cujus Polus A , bafis DX , axis
CD, figura genitrix ABK.

Dice 1.fi habeatur fumma quadratorum omnium AG (du-
Qarum A Polo A ad curvam CG )applicatarum-ad pun&a H
refpondentia , haberi Rotundum ex fegmento CGH circa

axem CH.
. DE’MONSTRATIO..

Uodlibet quadratum AG 2quatur quadrato AH t quadrato GH.

Habetur autem fumma quadr. AH applicatorum in H. Ergo fi ha-
beatur fumma quadr. AH applic. in H, habebitur fumma quadr. GH,
ac proinde fumma circulorum radiorum GH;hoc eft Rotundum ex feg-
mento CGH circa CH. Quod erat oftendendum.

Dico 3. Si habeatur fumma quadratorum AF ¢ fufnma qua-
drat. AE } fumma Re@angulorum AEF applicatorum in N,
~ habebitur Rotundum ex fegmento €GH circa CH,

DEMONSTRATIO.

Abébitur enim furhma quadratorum EF applicatorum in N,(Ciim
Hquodlibet quadr. AF zquetur quadrato AE 1 quad. EF { Re&an-
gulo AEF bis. ) Cim autem AG , EF fint zquales (* propter zqualita-
tem AE, GF ex natura Ciffoidis ) etiam ipfis proportionales AH, ND
fune zquales, funt autem zquales AB, CD ergo reliquz BH, CN funt
&quales , ac proinde fumma quadr. AG applicat. in H zquatur fumma
quadratorum EF applicatorum in N. Cim ergo habeatur fumma quadr.
EF applic.in N, habebicur & fumma quadr. AG applic.in H, ac pro-
;n;rde n4me 1 ) Rotundum ex CGH circa CH, Quod erat ;demon:

andiim,. : T

PROPOSI-

e
T4
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- PROPOSITIO XVIL
Methodus precedens applicatur D¥vcles.

Sto ( fig- 4-) Dioclea AGZ ,cujus Polus A, bafis BX , fi-
gura genitrix{emicirculus AEB. ‘
Dico dati Hyperbolz quadraturd haberi Rotundum ex quo-
libet fegmento AGN circaaxem AN: '

DEMONSTRAT LO.

Un&a AG & produdta occurrat femicirculo AEB inE , & afympto-
to BX in F, atque ex E-ordinetur EP. . ‘ . ]
Re@z AF applicatzin P conflituunt fegmentum Hyperbolz fecundi
generis in qué quadrata ardinatasum  funt reciproce ut abfciflz ( de
Conchoid, pralf,oﬁ 42.) & {umma quadr. ordinatarum hujus fegmenti
Hyperbolici five re@arum AF , cubatur datd Hyperbolz quadraturi.
( de Conchoid. prop. 45. ). - ,
Pratered re@z AE fubtenf femicirculi applicatzin P, generant feg-,
mentum Parabolz cujus vertex A , axis AB ( de Conchid. prop. 43.)
fumma ergo quadratorum- AE applic. iu P cubatur, cum fumma circulo-,
rum quorum radii funt AE applicatz in P & ordinatz Parabolz, redu-~
catur ad Spharam ( Archim. ) Denique cim Angulus AEB in femicir-
culo fit reétus quodlibet Re@tangulum AEF zquatur quadrato BE,rec-
tz autem BE applicarzin P generant aliam Parabolam cujus vertex eft B.
axis BA ,ac.proinde cubatur fumma quadratorum BE five reangulo-
rum AEF applicatorum in P. L :
Quoniam igitur datd H ypetbole quadratura cubatur. 1. Summa qua-
dratorum AF. 2. Summa quadratorum AE. 3. Summa-Refangalorum
AEF , applicando tam quadrata pradicta quam rectangula ad pun&ia P,
Sequitur ( prop. prec. nume2, ) datd Hyperbolz quadraturé haberi Ro-
tandum ex fegmento Dioclez AGN circa axem AN. Quod crat- de«

monftrandum. ) ) : . o
PROPOSITIO XVIII.
eAnalogia Conchoidum ¢ Ciffosdum cognatarum quoad
- “Rotundaex iblarum [egmentis circa axem genitaw
REfumatur (figura 7.)-in qua du&tz fint linex ut ant? fe-

pius diGtum eft. Sitque prarered Figura CTH talis ut
E<
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quodlibet ejus-quadratum HT zquetur Re@angulo-GHI. con
tento fib GH ordinata Ciffoidis CGZ, & HI ordinata figura
CDL fimilis& zqualis genitrici ABK.

Pico Rotundum ex fegmento ConchoidicoDPQ circaaxem
&2 zquari Rotundo ex fegmento Ciffoidico CGH circa axem
CH t quadruplo Rotundi ex fegmento.CHI circa CH; vel -
quod idem eft quadruplo; Rotundi ex fegmento BEN circa

BN t quadruploRotundi ex fegmento CHT citca CH. :

DEMONSTRATIO.

Rdinata PQ Conchoidis equatur GH ordinatz Ciffoidist du-
plo EN ordinatz figure genitricis aut zqualis HI (\prop. . de
Cipoid, in demonfiratione. ) Quadratum autem GH 1 2. HI zquatur
uadr. GH t quad. 2. HI aut 4.quadratisHI { duplo Re@anguli fub
H & 2. HI aut 4. Re(tangnlis GHI ayt zqualibus 4. quadraus HT,
Clm efgo quadrata re@®arum fint jnter fe ut.circuli quorum radii fune
hujufmodi red2 , circulus radii PQ_zquatur circulo radii CH  qua-
deuplo circuli radii HI 1 quadruplo circuli eadii HT. )
Cum igitur hoc femper eveniat, & aliunde re@z OQ, CH fint 2zqua-
les (nam AE, FG , FP 2quantur ex natura Conchoid & Ciffoidis , et-
go & AN, DH, DQ_: funtautem & AB, CD, DO etiam zquales,
ergo & BN, CH, OQ) . T ‘
Sequitur ex methodo Indivifibilism Rotundum ex ®@PQ_circa oQ_
- zquart Rotupdo ex CGH , circa CH { quadruplo Rotundi ex CHI
circa CH, five BEN.citca BN 1 quadruplo Rotundi ex CHT circa CH,
_Q;l.od crat demonftrandum. '

PROPOSITIO XIX

eApplicatuy. pracedens propofitio Dioclea ¢o Conchoidi
Semicirculars ipff cognate.

REfumatur (fig.- 4-) Dico Rotundum ex fegmento RST
L, \. Conchgidis_femicircalaris, circa axem RT zquari Ro-
tunc{i‘p ex fegmento.Dioglez AGN refpondenti circa axem AN
t fpherz cognitz. ‘ |
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PEMONSTRATIO.

C Emicirculus AOB eft figura {imilis & 2qualis genitrici AEB. ‘Dein-
"adde ex proprictate Dioclexz AZ , tres GN, AN, NQ vel NO funt
in continua ratione , quare quadratum AN zquatur Re€angulo GNQ,
Denique re@z AN applicatz in N generant Triangulum , & circuli ha-
rum rearum generant Conurm cujus vertex A, qui ex Archimede re-
ducitur ad Sphzram ac proinde ejus quadruplum.  His pramiffis.

Rotundum ex RST circa RT (prop. prec.) azquatur Rotundo ex
AGNcirca ANt eauadruplo Rotundi ex ANO girca AN 1 quadru-
plo Rotundi quod eft fumma circulorum quorum radii funt AN medid
proportionales inter GN., NO hoc ot + quadruploConi praedicti awe
Spharz ill @qualis.

Cam igitur reducatut ad fphzram ( eArobim. ) Retundum ex leg-
mento circulari ANO citca AN ac proinde ejus quadruplum. Sequitus
Rotundum ex RST circa RT zquari Rotundo ex AGN circa AN §
duabus fphzris cogniis aut reducendo duas fpharas adunam , $ uwas
{phzrz cogpita. Quod crat demonftrandum,

| SCHQLIGN.

I liceres.comparare.inter fe. magnitudines abfoluté infinitas, dici-pof~

fet Rotundum ex Conchoide integra BR¥X circa axem BR &quari

Rotundp ex. Dioclea integra ABXZ circa axem. AB { quadruplo {phzre

ex femicigculo AOB circa AB # quadruploConi ex Triangula Ifofcele

epjus ordinata funt AN applicatz ad omnia pun&a N axis AB. Facile

autem oftendi poteft hunc‘Conum duplum effe {phasra diametri AB., er-

go quadruplum Coni eft oGuplum {phzrz , quare Rotundum ex Con- -

- chotde integra femicirculari BRVX circa axem BR zquatur Rotundeex

Dioclea integra ABXZ circa axem AB.{ {phzra: diametri AB duodecice
fumpta,

PROPOSITIO XX

Methodus Generalis ad inveniendum.centrum gravi-
' ' tatis in-Ctﬁbide—.

T Sto:(:fg: 7. ) Ciffois CZ, cujus Pols: A, bafis DX, figure

K wgenittix ABK, cique fimilis,, 2qualis & {ubcontrari¢ po-

fira.CRL s GH ordinara Ciffoidis , HI ordinata figure CDL.
Sitque pratereain CH pun&um V'per quod tranficre&ta pa.
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rallela DX du&a per centrum gravitatis fegmenti CHI; & Y
punéum per quod tranfit reéta parallela DX duta per centrum
gravitatis fegmenti Ciffoidis CGH. ' -

Dico AV eflcad DY ut fegmentum Ciffoidicum CGH ad
fegmentum CHL.

’ PEMONSTRATIO

. Otundum ex fegmento CGH circa bafin DX zquatur (propef: 12.
R(.‘oroll. 1. ) Rotundo ex fegmento CHI circa AM parallelam DX,
Zquatur autem Rotundum ex CGH circa DX folido re€o cujus bafis
CGH, altitudo circunferentia radii DY ( Tacq. lib. 5. Cylindr.) &
Rotundum ex CHI circa AM zquatur {imiliter folido reGo cujus bafis
CHI, altitudo circumferentia radii- AV. Ergo duo hzc folidare(ta
zquantur inter fe, quare habent bafes altitudinibus reciprocas , ergout

. ciscumf: radii AV ad circumf. radit DY, fiveut AV .ad DY, ita eft feg-
mentum CGH ad fegmentum CHI. - Quod erat demonfirandum.
Corollarium 1. Hinc fi habetur ratio fegmentorum CGH, CHI & refta
parallela DX tranficns per centrum gravit. fegmenti CHI, ac proinde
pun&um V , & re@ta AV, habebitur re@a DY, ergo & pun&tum Y &
reta parallela DX tranfiens per centrum gravit.fegmenti Ciffoid. CGH.

Corollarsum 2. Quod di€tum eft de jfegmentis applicari debet fpatiis
integris Ciffoidum. Ita fi fupponatur pun&um V effe io quo parallela
bafi DX , tranfiens per centrum.gravitatis figure CDL fecat.axem CD,
& pun&um Y-effeillud in quo parallela bafi DX , tranfiénfque: per-cen-
trum gravit. {patii Ciffoidici CDXZ fecat axem CD -, oftendetur ut
peiiis AV efle ad DY ut fpatium Cifloid. CDXZ ad figuram CDL. . -

- Unde fequitur fi nota fit-ratio fpatii Ciffoid. ad figuram CDL vel illi
zqualemn genitricem ABK, & fimul habeatur rea parallela bafi DX
tranfiens per centrum grav. figure CDL five genitricis ABK , haberi re-
&am parallelam DX quz tranfeat per cehtrum gravitatis fpatii Ciffoid.

CDXZ.
_SCHOLION.

ME:hodum feu Theorema generale tradidimus ad inveniendam rec-
tam bafi parallelam qua tranfit per centrum gravit. fegmentorum
& fpatii Ciffoidici , ad in¥@niendam  autem re@am: aliam axt parallelam
quz tranfeat per idem. centrum gravitatis, non aliam affignamus me-
thodum quim quz pro Conchoidibus data eft (prop. 8. de Conchoid. )
quimque in Corollario 2. ejufdem propof. valere diximus pro quibufcun-

que figuriss '
: PR O P 0-
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- PROPOSITIO XXI
Applicatur methodus precedens Dioclee..

’ Ata circuli & Hyperbole quadratura habetur centrtim:
gravitatis fegmenti Dioclez.

DEMONSTRATI0:
REfumatur figura 4. cum lineisibi fzpiis notatis; Inveniendimque
fit centrum grav. fzgmenti Dioclez AGN.
Dati circuli ¢fiadraturd , quadratur fegmentum Dioclez AGN:
- (prop. 5. ) atque ita habetur ratio fegmenti AGN ad fegmentum circu-
late AON.! Praterea datd cisculi quadraturd habetur re@a paralle-
12 BX tranfiens per centrum gtav. fegmenti circularis ANO. Ergo da-
t4 circuli quadraturd habetur reta parallela BX tranfiens per centrum
- gravit. fegmenti Dioclez AGN { prop. preced. ) ,
Jam datd Hyperbolz quadraturd habetur Rotundum ex fegmento
AGNcirca AN ( prop.17. ) Quoniam ergo data circuli quadratura qua-
dratur fegmentum AGN , fequitur ( de Conchojd.prop. 8. Coroll. 1.) da-
¢ circuli & Hyperbolz quadraturd haberi reftam axi AN parallelam -
tranfeuntem per centrum gravitatis fegmenti Dioclez AGN.
- Ergo cimdati circuli & Hyperb. quadraturd habeantur duz re@=-
tranfeuntes per centrum gravit, fegmenti AGN . manifeftum eft iifdem-
datis haberi ‘centrum gravitatis. Quod erat demonftrandum. '

PROPOSITIO XXII,

Entrum gravitatis- totius fpatii Dioclez ABXZ diftat ab
.4 afymptoto BX fexta parte diamertri AB.
Jam Vvallifius hoc adverterat. .

DEMONSTRAT10:

- Otundum ex fpatio ABXZ circa BX zquatur ( prop. 13. Theor. 1.)
Rl’eqaicylindro. cujus bafis eft femicirculus AEB , altitudo vero -
zqualis circumf, radii BD.. Eft autem idem Rotundum 2quale folido -
reto cujus bafis {patium ABXZ, altitudo autem circumf. cujus radius
eft diftantia centri gravitatis pradicti fpatii & reGta BX ( Tacyner lib. 5,
Cylindr.) ergo femicylinder & folidum reGum pradi@um funt zqualiay

babentque bafes altitudinibus reciprocas, - .
5 f.
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"Eft autem femicircalus AEB tertia pars fpatii-Cifloidici ABXZ(prop.
.5« Theor. 3.) Ergo diftantia centri grav. fpatii Ciffoid, ABXZ 2 re
BX , eft tertia pars radii ABD, ac proinde fexta pars djametri AB.
. Quod cratdemonftrandum.

PROPOSITIO XXIIIL
Analogia Conchoidis ¢o Ciffoidis quoad centra gravite.

Slnt (fig. 7.) Conchois OP , & Ciffois CZ cognatz, qua-
rum idem Polus A, bafis DX, figura genitrix ABK. Sict.
que pretered re@a RS parallela DX tranfiens per centrum gra-
vit. figure genitricis ABK. :

Dico diftantia centri grav.fpatii aut figure Conchoid. DOPX
a,bafi DX, ad diftantiam centri grav. fpatii ant figure Cidoi-
dis CDXZ ab cadem bafi DX, effc in ratione compofita fpatii
figurzve Ciffoid. CDXZ ad fpatium figardmve Conchoid.
JDOPX , & etz AD t AR ad DR.

DEMONSTRATIO.

-Otundum ex fpatio Conchsid. DOPX circa DX ad Rotundum-ex
{patio Ciffoid. CDXZ gircacamdem DX eftutAD + ARad DR.
(prop- 15. de Ciffoid.) ’ '

; EE autem idemp Rotundum Conchoid. ad idem Rotundum Ciffoid.in
,ratione compofiga ex his duabus. 1. fpatii Conchoid. DOPX ad {patium
Ciffoid. CDXZ. 2. Diftantiz centri grav, {patii DOPX are&a DX, ad
diftantiam fpatii CDXZ db_eadem reta DX ( Twcq. ) Ergo ratio
ADt AR, DR componitur ex duabus prazdi&is rationibus. Et
‘addita communi ratione fpatii Ciffoid. CDXZ ad fpatium Conchoid.
duz rationes 1. AD 1 AR, DR. 2. fpatii Ciffoid. CDXZ ad fpatium
Conchoid. DOPX componunt eamdemn quam tres 1. {patii Conchoid.
ad fpatium Ciffoid. 2. Diftantiz centri grav. fpatii Conchoid. 2 re®a
DX ad diftantiam centri grav. {patii Ciffoid. ab eadem re@a DX. 3, Spa-
tii Ciffoid. ad fpatium.Cnnchoid. Prjma autem & tertia ratio fe elidunt.
Ergo fecunda nempe ratio diffantiz centri grav, {patii Conchoid. ad dif-
tantiam centri grav. fpatii Ciffoid. 2 re€ta DX, compofita reperitur ex
his duabus. 1. AD + AR, DR. 2. Spatii Ciffoidici CDXZ ad fpatium

Conchoidicum DOPX. Quod erat demonftrandum,
Corollarinm, Quod diQum eft de fpatiis integris Conchaidis.& Cif-

¢
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M5 - .
Toidis , applicari poteft {cgmentis earum fibi refpondentibus., éftque cas
flem feré demonftratio.

PROPOSITIO XXIV.

" Methodus generalis ad inveniendii tangentem Ciffoidum.

Sto (fig.9.) CiffoisFM , cujusPolus A , bafis DE. Figure
genitrix ABC, axis DF, radius quicunque Ciffoidis Al
.( qui occurrat-in G curva genitrici BC, & in H'bali DE ) ex
-pundis G, Ifint tangentes GV, IE quz occurrant.in V, E rec-
tis AC, DE parallelis.
Dico AV, HE:: AG, Al

DEMONSTRATIO.

SUmpto alio quocunque pun&to M in Giffoide , jungatur AM que oc-
currat inK, L curva genitrici BC & bafi Ciffoidis DE. Per [, M,
& G, K ducantur fecantes IMP,'GKO quz occurrant in P, O reélis
DE, AV. Pratese) per pun&a L , M ducaritur LN, RS parallelz Al
& occurrentes in N, R re@z IR parallelz DE , &inL, S, ipfi DE.De-
nique jungatur NM quz produ@a occurrat DE in Q. His pofitis.

L Linez AO,LQ funt zquales. Namin Triangulis AGK, LNM,
duolatera AG , AK duobus LN, ( five HI ) LM funt zqualia ex natura
Cifloidis , & anguli A, Lillis comprehenfi , .equales propter parallelas
AG , LN ( kyp. ) ergo reliquus angulus AGK reliquo LNM zqualis eft.
Jam in Triang. AGO,LNQ, ciim latera AG, LN fint zqualia, & angu-

- lus G angulo N, & angulus GA O angulo NLQ( Cim GAQ, AHD

alterni,& AHD,NLH zquétur ) fequitur bafin AQ bafi LQ2qualéeffe.

IL Jam reGa LQ eft ad SQut LN ad SM , five ut HI ( zqualis LN)
ad SM, fiveut HP ad SP, ergo permutando LQ, HP :: SQ, SP.

IIL Propter parallelas IR , SP', SQeftad SP ut’ RN ad R1, five uc
LS ad SH, five ut LM ad AM.

1V. Quoniam igitur LQ , HP :: SQ_, SP ( #¢ ostenfum eff num.2.) &
Q. S&.LM, AM (7um.3.) ergo%%_l-fP :3 LM/,ANf Eftautem
LQazqualis AO ((mum. 1. ) & LM zqualis AK ex natura Ciffoidis, ergo
AO,HP:: AK, AM.

V. Cum igitur habeatur femper hzc analogia AO, HP : : AK , AM,
quantumvis fu:patur pun&um M propinquum pun&o I. ‘Sequitur abe-
unte pundlo M in pun@um 1, & confequenter pun&o K in pun&um G,
cim fubfecans AO abeat in fubtangentem AV & fubfecans HP in {ub-




tangentem HE , & AKin AG , & denique AM'in Al : fequitur inquan-
ex methodo definentium cffe AV, HE:: AG, Al. Quod eratde-

menftrandum. . A )
Corollarinm. Hinc manifeftum eft (i habeatur sangens curvz genitricis -

haberi quoque tangentem Ciffoidum omnium quzab ea ex quocunque-

pun&o generari poffunt. - ~
~ Sitemm GV tangens genitricis BC in G, fi fiac ut AG ad Alita-
‘AV ad quartam HE, jun&a IE tanget Ciffoidem FMin I,

PROPOSITIO XXV.

Altera conflruétio gmemlis ad inveniendas T angentes
' Czﬂbidum.a

]sl(dcm pofitis ( fig. 9. ) fit GT tangens curvz genitricis BC,
- Xquz occurrat in T bafi Ciffoidis DE , & IX tangens .Ciffoigis -
EM occurrensinX rez ACparallelz DE. |
~ Dico AG, Al::HT, AX.

"DEMONSTRATIO;

G, 1H zquales funtex natura Ciffoidis FM , ergo fublatd vel ad- -
1 &,dlitﬁ communi IG, duz.AI, GH funt etiam zquales ; quare curva
BGC eft Ciffois genita ex curva FM, Polo A & bafi DE. Ergo( prop,
,Pr“a ) AG Fy AI .s HT, Ax. . ‘

PROPOSITIO XXVL
edliedue Confirutiones..
‘l_-decm pofitis (fig. 9.) Dico 1. Re@as HE , HT effe zqualés..
Dico 2. Quadratum HE aut HT zquari Re&angulo XAV.
DEMONSTRATIO.
1 E, AV:: Al, AG (prop. 24, ) Atqui AT zquatur GH. Ergo-
L AHE, AV::GH, A(‘_lv’.y-ol’\’tc;?i ()";H ?\G e I?'}’_, AV ob fimilia
Triangula GHT, GAV, etgoHE, AV:: HT, AV, QuarcHE, HT,

funt zquales, _
2. AX,HT:: Al, AG-(propef, 35:) fed Ally AG;; Hﬁi
AY,
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AV (prop.24.) five HT , AV ctim HE, HT fint 2quales ut modd-of-
tenfum e({ Ergo, &c. Quod erat demonftrandum.,

PROPOSITIO XXVIL

V arie confiruisones ¢ nove ad inveniendam Tangen-

tem Dioclee.
/

Sto ( fig. 10.) Dioclea AMN, genita ex-femicirculo AED,

cujus centrum V , Polo A, bafi DR tangente femirculum

in D. Sit etiam punétum M datum in Dioclea ex quo ducenda
eft tangens.

Jungatur AM qua occurrat in F femicitculo AFD, & in I

bafi feu-afymptoto DR , ex pun&to F fit F, HY tangens circu-
lum & occurrens in Hafymptoto DR, & in Y re&tz AC pa-
rallelz DR.
Prima Conflrutio.
Jatut AF ad AMita AY ad 1X. Jun&a MX tanget Djg-
. cleam in M.
Patet ex propof. 24.
| Secunda Confiructio,
Jat ut AFad AMitalH ad AL. Jun&a ML tanget Dio-
K cleamin M,
Patetex propof. 25.

Tertia Conflruttio.

latut AY ad HI ita Hl ad AL. Jun&a ML tanget Dios
cleamin M, o
Patet ex propof. 26. num. 2.

uarta ConStrultso.

[t HlzqualisIX. Junta MX tanget Diocleam in M.

Patet ex prop. 26. num:1. o
Quinta Conflruttio.

Slt DX tripla DH. Junéta MX tanget Diocleamin M.
, Ge
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DEMONSTRATIO.

Am in Triangulis fimilibus FHI, FAY; FH, HI:: FY, AY.

Sunt autem FY , AY rangentes ejufdem circuli zquales, ergo

‘H , HI funcetiam zquales. Suntautem & DH, FH zquales , ergo
‘DH , HI zquales funt ( conffr. 4.") pofito quod MX tangat Diocleam,
ergo fi MX tangit Diocleam.in M, DX tripla eft ipfius DH. Unde vice-
{vcrsi. cum ( hyp ) DX fic eripla DH, junéta MX tangit Diocleam in M.

Sexta Confbruttio. :

'EX pun&o M demitratur in AC perpendicularis MK. Fide-
/que ut EF ordinata circuli ad DH,ita AK aut MO ordina-
ta Dioclexzad AL.

Jun@a ML tanget Diocleam in M.

DEMONSTRATIO.

Oc manifeftum erit, {i oftendamus pofitd ML tangente effe AL,
AK:: DH,EF.

Probatum eft in demonftr. confte.s DH, 1X effe zquales pofitd tangen.-
te LMX.AtquiAL, IX :: AM, MI, Ergo AL,DH:: AM,'M1::AQO,
"~ OD. Sunt autem ex proprietate Dioclez OM, OA, OQ, OD, con-

tinu¢ proportionales , ergo OM, 0% OA,OD,five AK, oQ::
OA , OD. Cumergo OQ_zquetur EF (nam AO zquatur : DE ficut
AM, FI ex natura Ciffoidis ) ergo AK, EF:: AL, DH. Et permutan~
do AL, AK:: DH,EF. Quod erat demonftrandum.

Septima Conflruétio.
T DO (intercepta inter alymptotum D R X ordinatam
OM Dioclez ) eftad DV (radium femicirculi genera-
toris ) ita Fiat OM ( ordinata ex pun&o M) ad AL.Junda LM
tanget Diocleam in M.

DEMONSTRATIO.

Oc patebit fi probetur viceverfa, pofiti tangense LM efle D O,
H DV :: OM, AL. Hoc autem fic oftendetur.

Producatur FH tangens circulum donec occurrat AD in B, Ex pro-
prietate circuli, BV, DV :: DV, EV. Ergo reliqua BD eft ad reliquam
DEut DV adEV.Ergo BD cftad BD 1 DE five ad BE ut DV ad DV,
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t EV fivead DO. Eft autem BD, BE:: DH,EF, Ergo DV, D O
:: DH, EF. Atqui DH, EF:: AL, AK five AL,OM (conftr.6.) ’
ergo. DV, DO :: AL, OM. & invertendo DO, DV::OM, AL,
Quod erat oftendendum.

Ofla-va Confirutiio.

Ngulo MAC fiat xqualis angulus AMZ & rete AZ
reta I X.
Jun&a MX tanget Diocleam in M.

DENONST RAT10.

N Triangulo AMZ cumanguli A , M fint zquales , latera AZ, MZ

funt etiam zqualia , ®zquantur autem & AY , FY tangentes circuli,
quare MZ , FY (unt paraliclz. Eftque AF, AM:: AY, AZ aut AY,
1X ( byp. ) ergo ( conftrutt. 1. ) MX tangit Diocleam.

ﬂ‘(om Co:_zﬁrué?io.

Ef} Clarifsimi Viri Petri Fermatii Operum Variornm pég. 70. fed
: abfque demonfiratione.

'EX pun&o M fitin AD perpendicularis MO, & radio VD
fit zqualis DS. Applicetiirquead re&tam SO Re&angulum
DOA faciens latitudinem OG.

~ Jun&a MG tanget Dioclcam in M,

| "DEMONSTRATIO,

1t ML tangeéns Diocleam in M & occurrens ADinG, & AC in L.

Oftendendum eft ReGtangulum DOA applicatum ad SO habere lati-
tudinem OG , five ReGangulum DOA zqaari ReGangulo 588, OG
fumpta DS zquali radio VD. ,

Triangula GAL, GOM, funt fimilia, ergo AG, GO :: AL, OM.
Atqui AL, OM:: VD, DO _(confir. 7. ) ergo AG, GO::'VD aut
SD, DO. & compohend& AO , GO :: SO, DO, Quare Reftangu-
fum fub AO , DO=quatur Re@angulo fub GO, SO, Quod erat de-
-monfttandum, .- - L

e cwlmea e e DT T LA
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Decima Conflruive
Eff Doctifsimi Barrovii Leit. Geom. 9. num %vi. Quam places
ex noftris principiis demonfhrare. _
X pun&to Q_ (ubi OM ordinata Dioclez fecat femicircu-
lum genitorem ) ducatur tangens QP quz occurrat in P
diametroDA , & fiat ut PO +PA ad POita AQ ad QG,
Jun&a MG tanget DiocleaminM.

DEMONST RA"T I10.
Uoniam AM, Flac proinde AO , DE funt zquales ,manifeftun
cft fubtangentes BE, PO; & BD-, PA zquales effe. Igitur ratio
BE t+ BDad BE cft eadem cum ratione PO 1 PA ad PO. .
: Oftendendum igitur BE 1 BD cffe ad BE ut AO ad GO; :
Ex przcedenti cqnftruétione AO, GO:: SO, DO, Oftenden-
dum eft igitur SO-effe ad DOut BE1BD ad BE." "v
Ex proprietate BF tangentis girculum BV, DV, EV fun proportio-
nales , ergo BD, DE :: DV , EV. & componendo BE, DE :: DV
EV,EV; five cim EV, VO fint 2zquales , BE, DE::. DO, VO. & per

] converfionem rationis BE, BD :: DO, DV. Sive DO, DS( cum
DV, DS fint zqueles ( Conftruét.prec. 9. ) etgo BE +BD,BE:: DO
1 T DS five SO, DO:, Quod erat demonftrandum, L

~ PROPOSITIQ XXVIIL ..
ednalogia Conchoidum ¢ Ciffoidum quozw( Tz;?zgenté:.

Int ( fig.9. ) Ciffais FIM, & Conchois £} m_ Cognate genitz

nimirum ex ¢adem figura'ABC, Polo A ; bafiDE. Ducatus

Quacuaque rela.Ali occurrens Cifloidi in I; Concheidi in4,

- curvegenittici BGin G, baiDEinH, . - . 7.7

- Ex Tt IE tangens Cifloidisoccurrens baG DEin E , fit etiam
ex4 tangens Conghoidis # ¢ ocgurrens eidem bafi DE in e.
. Dico HE;;-H'&,‘:’:;A{; Ag o e e
AT T A o et AT

o SDE MONS TRATTO. O

X' G fit GV tangens ih'G'curvam genitricem BC, & ‘occurrens

in V'reGtz AC parallele bafi DE. AL, AG :: HE, AV ( Prop. 24

bujus ) AG , A :: AV, He(prop. g. de Conchoid. ) ergo cx zqua

AL Ai::HE, He, Quod crac demonftrandum, B
: b
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DE NATURA VARIARUM
CONCHOIDUM ET CISSOIDUM.
EXERCITATIO GEOMETRICA.

tus fum ¢ variis figuris ortas tum antiquis , tumn novis,
Prolixior fim fi quzcunque mihi circa feecundiffimum
hoc argumentum occurrerunt referre velim. Non tamen-
rit ut ff)ero paucis accipere que fit natura Conchoidum
nonoullarum & Cifloidum celebriorum; utpote quz ex lineis re&is ac
feQionibus Conicis atque etiam ex ipfis Conchoidibus & Ciffoidibus va-
riis modis generantur ; unde Conchoides & Ciffoides Triangulares dici
poffunt , Parabolicz , Hyperbolicz , Elliptica , atque Conchoidinn
Conchoides & Ciffoidum Ciffoides ,. prout ex radiis Triangulorum, Pa-
rabolarum &c. cflormantur.  Atque in his quemadmodum & in prz-
cedentibus videre licuit , perpetuam inter- Conchoides , Ciffoidéfque

Cogpnatas Analogiam intercedere advertemus,

DE CONCHOIDIBUS ET CISSO0IDI-
bus Triangularibus.

PROPOSITIO I

YOnchois genita ex linea re@a quz parallela eft bafi Con-

choidis, eft linea re&a.
Sit (fig. 1.) Conchois EH cujus Polus A, linea genitrix
re&ta BF , bafis DG, Dico Conchoidem EH cfle re@tam li-

nem. -
Hh
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DEMONSTRATIO.

1 X natuea Conchoidis, re@z AB, DE, & AF, GH (unt zquiles,
EErgo AB, AF:: DE, GH. Sed propter parallclas BF , DG, AB,
AF::AD, AG,ergo DE,GH:: AD, AG. Unde patet pun&ta om-
niaE, H effe ad eamdem re@am parallclam DG. C,Q)d etat demonf-

trandum,

' PROPOSITIO II

Ciffois gensta ex linga reéta bafi Ciffoidis parallela ef
etiam linea refia. |

Sto (fig. 1.) Ciffois DG genita ex linea recta BF, Polo A,
bafi EH parallela BG. -Oftendendum ¢ft DG effe lineam
re@am, '

L DEMONSTRATIO.
X naturd Cifloidis, AB, DE & AF , GH funt zquales. Ergo AB,
A AF :: DE, GH. Sed propter parallelas BF , EH, AB, AF:: AE,
AH. Ergo AE, AH:: DE, GH. Unde rutfus patet pun&ta omnia B,
Gefle a«% eamdem reGam parallelam EH aut DG. Quod erat demonf-

trandum.
PROPOSITIO IIIL
Conchais genita ex linea recta non parallela bafi Con-

choidis eft Hyferbola.

Sto (fig.2.) Conchois IF, genita exre&ta KC, Polo A,
bafi NM non parallela re&® genitrici KC. Oftendendum
cft Conchoidem IF effe Hyperbolam.

DEMONSTRATIO.

Uoniam KC , XM non funt parallelz , concurruntin aliquo punc-
ZtoB, jun&a AB & produfta occurrat Conchoidi IF in 1. Duca-
tur autem ex Polo A quzcunque alia rea AF occurrensin D, re@z
genitrici KC, in E bafi NM, in F Conchoidi I F, ExI, F ducantur
1K, FL parallelz NM occitcrentes KC in K, L. Ducantur itém 1G,

FH parallelz KC & occurrentes in G , H reCtz ACH parallelze NM.
Ex natura Conchoidis 1F, re@z AB, B! {unt zquales, ergoin Trian-
gulis fimilibus ABC, BIK, CB, BK funt etiam zquales. Similiter ex
naturi Conchoidis, duz-AD, EF funt aquales, ergo in Triangulis fi-
milibus ADC , EFM , DC, FM funt zquales. ' Equantur autem FM,
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BL; ergo DC, BL @quantur, igiecur BK, BL:: BC, DC. Sed ob
zquales BC,HM & DC, FM;BC ,DC:: HM, MF:: AE, EF::
DF, AD::HC, CA::FL, IK. Ergo BK,BL:: FL, IK. Quare
punéa [,F. funt.ad eamdem Hyperbolam defcriptam centro B, alym.
totis BK, BM. Quod erat demonftrandum.

Corollarium. Hyperbolz IF centrum eft in B concurfu re&z genitri-
«cis KC & bafis NM. Afymptati autem funt re¢tz BK , BM.

PROPOSITIO 1V.
Ciffois genita ex binea veita non parallela bafi Ciffordss
eft etiam Hyperbola.

Y)Olo A (fg. 3.)-baﬁ BD, ex linea re&a EI generetur Cif:
A foisGH . Sitque Elnon parallela BD fed concurrat cum il-
la in E. Dico Ciffoidem GH effe Hyperbolam.

DEMONSTRATIO.

U&4 Al paralleld BD ac proinde conveniente cum El'in pun&to 1.
'DComp1catur parallelogr. ABEL, & ipfi EB fit zqualis , BK , & ex
K ducatur KL parallela E1 occurrens AL in M. Eritergo Ml dupla Al -
Jam per A intelligatur duéta quacunque AD occurrens retz BD in D,
Ciffordi GH in H, re@2 EI genitrici Cifloidis in F , & re&2z KL in L.

Quoniam ex natura Ciffodis re€tz AF , DH zquales {unt,, eft autem
“AF zqualis AL , cim fine AF, AL: : BE, BK. Ergo DH, AL funt
gquales. Quare pun@um H ex Conicis eft.ad Hyperbolam defcriptam
-centro K , afymptotis KD , KL per punétum A. Idem oftendetur de

alis omnibus punétis Ciffoidis GH, Ergo Ciffois GH Hyperbola eft,
Quod erat demonftrandurn,

" DE CONCHOIDIBUS ET CISSOIDI-

' bus Parabolicis. . -
"PROPOSITIO V.

Conchois gensta ex Parabola, Polo in curva Parabo-
.- bica conflituto y bafi autem reti parallela axi ,
e - eft alia Parabola. o

T Sto fegmentum Parabole ABC (ffg. 4. ) cujus axis BO,,

ordinata ad axem AC; axi BO parallela DE. Polo A,
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bafi DE ex Parabola ABC fit genita Conchois EN.
- Dico FN effe Parabolam.

DEMONSTRATIO.

Tt DHF alterum fegmentum Parabolz fimile fimilitérque poficum 8

zquale fcgmento ABC. Sitque FK Parabolz FH tangens in F, occut-
rénfque DE 10 K. Fiatut AC ad AD ita DK ad DE, & jungatur FE.
Ex quocunque pun&o N Conchoidis EN ducatur NG parallela DE
eccurrensin H, I, M, Parabolz FHD , & reétis FK, FE.

Quoniam ( hyp.) EN eft Conchois genita Polo A, ex Parabola ABC,
cui fimilis eft Parabola DHF, AD eftad DG ut HN ad GH ( prop. 4.
de Conchoidibus. )Ratio autem AD, DG cft compofita ex duabus 1. AD,
DF. 2. DF, DG. ‘ :

Etcum AC, DF fint zquales ex natura Conchoidis , ratio AD , DF
gt cadem cum ratione AD, AC, five (byp.) DE, DK five zquali

oM, GI.

Ratio autem DF , DG cft eadem cum ratione GI , GH ( Arckim.de
Parab. prap.s. ) '

Ergorauo AD, DG five illi zqualis EN , GH componitur ex dua-
bus GM, GI, & GI, GH: five eft cadem cumratione GM , GH.
Ac proinde relz HN, GM funt 2quales , ergo fublatd communt:
HM, duz GH, MN zquales funt. Similiter oftendetur du&i quicun.-
que alid g nparalleld DE , g b, m#n zquales effe. Ergo omnia pun&aN,,
n, Conchoidis funt ad.eamdem Parabolam tranfeuntem per F, E ut of-
tendetur Lemmate fequenti, Quare Conchais FN eft Parabola, Quod:
erat demonftrandum,

: LEMMA.

It fegmentum Parabolz FHD cujus diameter GHeique parallela:

DE & jun&a quacvnjue FE, fintque fingulis GH, gh, parallelis.
zquales MN, m#n. Dico pun&@a F, 7, E¢fle ad eamdem Parabolam,,
cujus vertex N, diameter MN ,-ordinatim applicata. FE.

DEMONSTRATIO.

EX proprictate Parabolz DHF, quadrata GH, g b, funt ut Re&an-.
gula DGF, D £ F,fed quadrata GH, g b funt ut quadrata zqua-
lium ( byp. ) MN, m n. Et ReQangula DGF , D g F funt ut Reaan-
gulaEMF, Em f( b quod re&z DF, EF fimiliter fecentur in pun&is
G, M, g, m. ) Ergoquadrata MN, m » funtinter feut Re&angula.EEI:F,.

E
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E mF. Unde patet pun&a F, #,N, E effead éamdem Patabolam FNE

cujus vertex eft in N , diameter NM , applicata FE. Quod erat, &e.
PROPOSITIO VI.

Cz]bi: genita ex Parabola; Polo in curva conflituto, Bafi
" autem reétd Paralleliax: eft alia Parabola.

Sto fegmentum Parabole ABC (ffg.s.) cujus axis BO-
ordinata.ad axem AC , axi BO parallela DE: Polo A, Ba-
fi DEex Parabola-ABC fit genita Giffois EN:
Dico EN cffe Parabolam. -

DEMONSTRATIO.
Slt aliud in pun&o D infra DE fegmentum Parabolz DHF zquale

*& fimile fegmento ABC fed fubcontrarié pofitum ( quanquam hic
erit ctiam- firmliter pofitum propter fimilitudinem fegmentorum ABO,
BCO.) Sitqite i’ F, FK rangens Parabolam FH & occuriens DE in K,
ut AC ad AD itafir DK ad DE, jungatirque FE. ‘

Ex quocunque punéé N Ciffoidis FN ducatur NG parallela DE &
occurrens FD in D, Parabolz FH in H , & re@isFK, FEinI, M.

Ex proprictate Ciffoidis EN ( de Cifoidibus prop. 11.) AG, GD ::
6N, GH. Ergo componendo AD,GD :: GN'1GH , GH,

Sed AD, GD ratio componitur ex rationibiis 1. AD, FD ( five AD,
AC, five ( byp. ) DE, DK; five GM"; GL. ) 2. FD', GD ( five G1,
GH. eArchim. g. de Parab.) ergoratio AD , GD five illi zqualis GNt
GH ; GH eft cadem tum ratione GM, GH ( quz componitur etiam
ex duabus GM, GI, GH. ) Ergo GM zquator GN 1 GH, &- fu-
blatz communi GN. Duz GH , NM' zquantur. ™

Pun@um igitur N & alia omnia Ciffoidis FN funt ( Lemm’ pre-
¢ed. ) ad Parabolam eamdem tranfeuntem per F, E. Quare Ciffois FN
eft Parabola. Quod erae demonftraudun. - i

" PROPOSITIO: VI

Conchois gensta ex Parabola , Polo in vertice Parabole:

conflituto,Baff autem axi Paralleld eft alia “Parabola.

lo A vertice Parabolz-, Bafi DE axi-AH paralield. -

ESto (fig-6.) Conchois DMO'genita ex Parabola ABC ,Po-
o Ii-
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Dico Conchoidem DMO cfle Parabolam.

DEMONSTRATIO.

' Ccurrat Parabola ABC re@z DEin C. Et Figurz ADC {imilis
Oﬁmilitérque pofita & zqualis ftatuatur DKG, ?ungau’nrqu.c DG,
& ducatur quzcunque IM parallela DE occurrens inI, L re&is DF,
DG, & in K, M Parabolz DKG, & Conchoidi DMO.

Ex proprictate Parabolz DKG cujus vertex D , axis DE, & FG pa<
rallela axi, FG, IL : : IL, IK,.Sed FG, IL :: DF, D1, five AD,DI.Ergo
AD,DI::IL,IK. Sed ex proprictate Conch.DMO ( prop.4.de Conch.)
AD, DI::MK, IK.ErgoMK, IK:: IL, IK. acproinde MK, IL
funt zquales , & fublati communi KL , duz IK, LM funt zquales. Er-
go ( Lemm.feq. ) pun&um M eft ad Parabolam cujus vertex D, tangens
DG. Idem oftendetur de aliis omnibus puné&tis Conchoidis DM. Quod

erat demonftrandum,
LEMM A.

It Parabola DKG, cujus axis DE, tangens DF , axi ,[;axallela FG,
jun&dque DG. Sitetiam cyrva DMO talis ut fingulz IK, FG ref-
pondentibus LM, GO fint zquales. Oftendendum eft DMO effc Pa-

rabolam. } A _
Ex proprictate Parabolz DKG, re€tz FG , IK funt ut quadrata“AF,
Al Sed FG, IK funt ut zquales GO, LM, & quadrata AF, A[ ut

quadrata AG , AL. Ergo ex Conicis DMO eft Parabola, cujus ver.
tex D , tangens DG, Quod erat oftendendum.

PROPOSITIO VIIL

Ciffois genita ex Parabola, Polo in wertice Parabole co}:ﬁitato,
Bali autem yelta axiparalleld , eft etiam Parabola,

Sto ( fig. 7.) Ciffois DMO genita ex Parabola ABC, Pold
A vertice Parabole, Bafi DE , axi AG parallela.
PDico Ciffoidem DMQ effe Pairab.olam.

DEMONSTRATIO.
O Ccurrat Parabola ABC re@tz DE in C. & Figurz parabol. ADC

fimilis & zqualis fed fubcontrarié pofita fit DFG. Jungariirque
DG , & ducatur quzcungue IM parallela DE occurgens m I, L,
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ze&tis DF, DG, & in K , M, Parabolz DKG & Ciffoidi DMO.

Ex proprictate Parabolz DKG cujus vertex'D , axis DE , FG paralle-
la axi; FG, IL : : 1L, IK.Sed FG, IL:: DF, DI five AD, DI;ergo
AD,DI::IL,IK, Sed ex proprietate Cifloidis DMO ( prop- 11. de
Ciffosdibus ) Al, 1D : : IM ordinata Ciffoidis', IK erdinara figurz {ub-
contrariz , & componendo AD , DI:: IMt1K, IK Ergo IM