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ILLUSTRISSIMO VIRO DOM. DOM.

CEORGIO MATHI/ii

DAUTER IV E.

IN SUPREMA TOLOSATUM CURIA

S EN AT O ¿I IN T EG£RÄtM^ 5

U 0 D mihi dudùm in wotis fuit-, gait*

deo nunc evenire , S EN AT 0 R 1 N~

T В GERR IM £, utpublice pHfiteri pof-

ßmquantum Te colam , quantûmque' Tibi&

tlariffimœ Familiœ Tun , pro ßngulari ilia qua me fem -

per complexi. efiis benetolentia objlfiblm addrcJufque

ßm. zAtquè utinam iUufire MiqHod at perpetuo dura-

turum p'ojjem relinquëre dbfervantix mea, pratique яп$-

mi monumentum : Quod in me eß , nunc vjfero exiguum

illud quidem >quod tarnen. utJfiero non mgratum crit. Ma

thematical. difciplinas nonJcjùm amai '&maghi facts ut

docji omnes-, fed app'rime catfas>qiiodperpauci. Quantum

Jn iis expelieres jam olim addefcens acpenè puer demon<

л



ßraßi.Nunquam excidet memoria celeberrima Ulitis diet,

ihmfyecJanteSenatuTolofa.no caterifque ordmibus civi

tatis, de univerfa Mathefi > quod à nemine antea. tenta-

tum fuerat , quarentibus difputantibúfque njirU eru-

ditis ita reßondißi, ut omnes in admirâtionem raperen-

tur. Ac licet ad alia demde ßudia Te contuleris , natus

ad omnia » nullümqueßt feu polttioris literatura, fei*

doffrina recondita genus quod incredibili quadam inge-

nii yi 5 ö" capaeißtma mevtîà intelligentia non compre:*

henderU 5 fape tarnen teßatus es inter omnes artes ас

difcipltnas nulla Te magis quam Geometría dctefôari ,

prafertim interiore illa @* fubtiliori qua difficillimam

curvilimomrn dimenfionem aggreditur. Non difplicebit

ergo libellus hie qui tottts in efjífmodi argumento yerfa-

tur, atque Tibi, VIR CLAKISSIME, ebetiam

nomine acceptior effe debet 4 quod illiusfcribendi anfam

mihi caufâmque ipfededißi. Cum enim internos alt-

guando, ut fape facimus rdef»hUmibm Geometrarum

snycntis eolloqueremur , acforte de Conchoidefermo in-

cidiffet, dixißi praclarum quidem de illius quadratигл

extare Theorema apud Laloveram noßrum in Appendice

ad libros de Cycloide > verùm quod maxime dolendum

erat ydemonßrationem omißam ) eámquea nemine bave

nus exhibitamfuiffe , пeс mirum 5 perdijßcilem enim earn

nsidcri.Hine mihi primum Conchoidem examinandimens

injefía, Antiquam illam dico de qua Nicomedes librum

fcripferat , qui temporis injuria periit, &cujus deferip-

tionem habсmus apud Eutocium <&* Pappum. A t ecce dum



banc linearnpropins diligentinflue intueor^wvm verum

mihi nafcitur vrdo , alite quilpe innúmera ас diuerß

plane generis &forme. [efe obtulere Conchoides. ^ue~

madmodum enim tila à circulo ortum habet } fe intelligi

poteß cuicunquefigurafuam Conchoidem -> пeс unam fo-

lum fed infinitas refpondere. tAda/erti etiam quod mihi

jucundijfimum fuit> eodem prope modo & Diocleam à

circulo & ab omnibus cujufeunque generis Figuris Cif-

fbides alias procreari , quare maximam ejfe Conchoides

inter Ctffoidéfque affinitatem j quod quidem baud fcio

an ullus antea obfcrnjarit , neque dubitavi сит уаШ

fimilis fit utrarúmque genefis , inde communimethodoiif.

démque fere principiis deduci pojfs catera qua circa F/-

guras Geometrafvlent inquirere^ut Tangentes,& Solida

circa baßnaut axem. Centra gra<~vitat/s} aedemum J$ua~

dra turam ipfam.Cùm igitureo curas omnes cogitationéf-

que conryertiffem) fcripfi de bis libros quinqué » quibus

non folum eaqua his Exercitationibus continentиг yfed

multb plura comprehenderam : nam aliis multis harum

Curyarum fjteciebus inßslebam •> earúmque proprieta-

tes fuse perfequebar. aAtque haс omnia cum dein

de Tecum communicaffem , V IK С L A Kl S S I-

M E ) ас Tu pro fingulari humanitate Tua exami-

naffes y exinde me ut ea pralo committerem hortari non

deßtßi. V^empe cum inter eos lineas qua* veteres Geo-

metra contemplanfunt , nobilijfimum locum Conchoides

Cijfoidéfque teneant, dicebas earum tratíativne , ac no-

rvarum ejufdem generis accejfione Geometriam non pa..



rum illußratum iri: prafertim cum earn partem Recentia

res nondum occuparint, nam defola Nicomedea Lalove-

ra primum-y deinde Barro^vius ¿preciare quidemfed bre-

Viter & НпШт egerunt , de Diodea VVallißus , Con-

choides in uniuerfüm Cijfoides attigit nemo. At ego

licet obfequi rvoluntati tune maxime Vellern , haß tarnen

aliquandiù, quod in animo effet buicce Iwcubrationi Cur

varum ipfarum dimenßonem adjungere , ас fuperficie-

rum qua ex Us in orbem duciis ejformantur , quod etiam

fciebam Te valde defiderare. Verum re attentats perf-

petJd, cognovilongioris id ejfe operx, ac tanta difficult

tatisy ut non meum folùm, quodfentio quam ßt exi-

guum, fed etiam pr&ßantijßmorum Geometrarum in ge-

nium & indußriam excrcere valeat. Si quid igitur bac

in parte occurrat deinceps, quod Tibi placere pojfeintel-

ligam, SENJTOT^ INTEGEKKIME, ejus

Te confeßim utfoleo participem faciam.înterim hœc quae

nunc ojfero benigne accipe > & nos utfacií amareperçe.
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SYNOPSIS

EOKVM QJJ £ IN HOC 0?EKE

contïnentur,

EXERCITATIO PRIMA.

DE С 0 N С HO ID I BVS.

ШиВ-лмизл gencratione univerfali Conchoidum , ex

r: quai'equitur unamquamque lincam five recbm five

Щ curvam íuam Conchoidem haberc,imo infinitas,Me-

—— -* thodos tradimus generales ad dimenfionem omnium

Conchoidum cujufcunque generis & naturae fuerinr. Atquc

has methodos deindeapplicamos triplici Conchoidum fpcciei;

nimirum Conchoidi antiqua: feu Niccmedeac omnium nobi-

hffimae , Conchoidi Scmicirculari & Conchoidi cuidam Hy

perbolical Hoc eft in univerfum argumentum hujus primae

exercitationis , quam in quatuor partes diftribuimus . Prima

conrinet Methodos univerfales pro dimenfione Conchoidum-

Secunda eft de Conchoide Nicomedea. Tertia de Conchoi-

de Semicirculari. Quarta.de Conchoide Hyperbolica.

PARS PRIMA..

ч CO NTINENS lMETHODO.S GENERALES

Ad dimenfionem Conchoidum omnium.

I- Л If Ethodus generalis ad inveniendum dimenfionem feu

l.V«lquadraturam Conchoidum. Fropfit. i. 2. 3.

ÍL Methodus ad Dimenfionem Rotundorum folidorum ex

A
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Cortchoidibui genirorurn circa bafin revolutis. Prop.jf. 4.

III. M-rhodus ad Dimcnfionem Rotundorum ex Conchoi-

dibus circa axcm revolutis. Prop. 6.

I V. Mcthodus ad invenienda Ccnchoidum centra gravitatis.

Prop. 7. 8.

V. Mcthodus generalis ad inveniendas Tangentes Con

choidum. prop. 9.

PARS SECUNDA.

DE CONCHJOIVE NICOMEDE A.

QUaecumque pertinent ad Conchoidis hujus Quadratu-

ram,Rotunda,Centra gravit. & Tangentes accurate trac-

tantur. Et quoniam de illa etiam nonnulla tradidere clariflimi

Geomctrae Vvallifius , Fermatius, Lalovera, Batrovius , eo-

rum inventa referuntur , atque ex noftris principiis demon-

ftrantur.

De Quadratura Conchoidis "Ricomedcœ.

ï, Oftenditur Conchoidis hujus quadraturam pendere

ex circuli ôc figura: Secantium quadratura. prop. 10.

I I. Ad inveniend-am dimenfîonem figura: Secantium , prae-

mittitur methodus generalis comparandi figuras Cylin-

dricas five m fuperficie Cylindrifa¿tas,cum planis.^rí^ui.

III. fuxtà illam methodum figura Tangentium oftenditur

aequalis Tegmento Hyperbolico. prop. 12. 13.

IV. Alia: quaedam figura: Cylindrical cum planis ,&folidae

inter fe comparan-tur. prop. 14. 15. 16. 17.

V. Figura Secantium a:qualis oftenditur Tegmento Hyper

bolico. prop. 18. 19.

V I. Sector Conchoidis Nicomedea: aequalis eft Triangulo f

feítori circularit Tegmento cuida Hyperbolico. prop. 20.

V 1 1. Figura Conchoidica exhibetur aequalis figura; Hyper

bolico— circulan. prop. 21.

Ex his maniTeftum eft Conchoidis Nicomed. Quadra-

turam haberi data circuli & Hyperbola; quadraturá.



VIII. Dimcnfio* Conchoidis Nicomed. à Lalovera primo

inventa & fine demonftratione tradita ad finemhbiide

Cycloide , demonftratur. prop. гг.

IX. Inventa Clariflimi Viri lfaaci Barrow de Dimenfio-

ne Conchoidis & figurarum ei connexarum rcferuntur

atqûe exnoftris principiis demonftrantur. prop. 23.

V. Do&iffimi Viri Vvallifii Thcorema de fpatio Con-

choidisafymptotico infinito aliter demonftratur.^N^.24.

X L Circulus , Hyperbola, & Conchois Nicomedea figur«

iunt ità inter fe conncxae , ut data duarum fimul qua-

dfaturâ , tenia quadrctur & viciffim. prop. 25.

De %otundis folidis genitis ex Conchoide tarn circA

baßn quàm circà axem resoluta,

L R otundum faftum ex Tegmento Conchoidis Nico

med. circa bafin leu Aíymptotum revoluto reducitur

vd fphaeram,datâ circuli quad ratura. frop. гб. 27.

II. Rotundum ex fpatio afymptotico hujus Conchoidii

circa afymptotum revoluto finitum eft , eique affigna-

tur Sphaera aequalis. prop. 28.

III. Rotundum fadum ex quolibet Segmento Conchoidis

Nicomedeae circa axem revoluto reducitur ad Spha>

ram, data Hyperbolae quadratura, prap. 29. 30.31.

T>e Centro gravitatis fonchoidis V^Jcomedea.

I. Data circuli & Hyperbolae quadraturâ habetur cen

trum gravitatis figurae compofitae ex duobus Seg-

mentis Conchoidicis aequalibus & íimilibus. prop. 32.

I I. Analogia centri gravitatis Segmenti Conchoidici cum

centro gravitatis Segmenti circularis. prof. 33. .V .

III. Demonftratur infigne Theorema olim à Lalovera in-

ventum & fine demonftratione traditum circa centrum

gravit. Conchoidis. prop. 34.

IV. Cujuilibct Segmenti Conchoidis Nicom. centrum
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gravit, habetur" ex circuíi & Hyperbolae quadrature.

frof. 35.

De Tangente Conchoidis ^(Jcomede*.

O&o novae conftru&ioncs traduntur ad inveniendam Con

choidis Nicom. Tangcntem , quibus aliae tres adjunguntur.

Una Barrovii , altera Eermatii. Tertia Cartefii arque à nobis

aliter detnonftrantur.

PARS TERTIA.

DE CONCH О I D E S E К I С I R С V I A X I.

INter Conchoides qua: cxvfemicirculo generari poflunt , il-

lam illuftrandam fufcipimus quae Polum habet m extremo

dramctri conftitutum , bafin autem ad diametrum perpendi-

cularcm. Quaeçunquc igitur ad hujus Conchoidis quadrattr-

ram , Rotunda , Centrum gravitatis Sc Tangentem pertinent

determinantur juxta methodos generales rraditas in prima

parte.

L Seftor hujus Conchoidis aequatur Triangulo t Figu

rae genitrici quae circularis eft f alteri fedori circula^

tu prop. 37.

Vndt (juadratura hujus Conchoidis pendet a fola circuit'

quadratura.

II. Spatium Afymptoticum hujus Conchoidis finitum eft &

habet ad circulum rationem notam. prop. 38.39.

IIL Rotundum tam ex Segmento quolibet hujus Con

choidis quàm ex fpatio afymptotico circa bafin revolu

to, reducitur ad Spha:ram data circuii quadraturâ./r^.

40. 41,

IV. Rotundum autem circa axem ex fegmento quolibet

hujus Conchoidis reducitur ad Sphaeram data Hyper

bolae quadraturâ. prop. 46.

Atque ad hoc probandum , praemittuntur propofitio-

nes 4. precedences 42. 43- 44- 45-

V. Rotundum



V. . Rotundum cx fpatio afymptotico hujus Conchoidis

circa axem revoluto, infinitum eft feu majus quacum-

que data Spha:ra. prop. 47.

VI. Centrum gravitatis figura: compofita: ex duobus feg-

». mentis fimilibus & aequalibus hujus Conchoidis habetur

ex circuli quadratura. prap. 48.

VII. Sed ad centrum gravitatis fegmenti cujuflibet requiri-

tur etiam Hyperbola: quadratura. prop.49.

VIII. Dari poteft abiblutè centrum gravitatis dupllcis fpatiï

afymptotici hujus Conchoidis. prap. 50.

I X. LTnum autem fpatium afymptoticum feotfim fumptum

centrum gravitatis habet infinité diftans ab axe , ас

proinde nullum habet, prop. 51.

X. Variae conftructiones ad inveniendam tangenrem Con

choidis femicircularis. prop. 52.

XI. Ex iis quae dida funt de Conehoidc femicirculari , de-

monftrantur infignia quatuor Theorcmata quae Lalo-

vera invenit & fine demonftratione reliquit circa no-

vam quamdam figuram. prop. 53.

XL Alia duo Theorcmata circa eamdem figuram.^w/1.54.55.

PARS QJJ A R T A. .

De Conchoide Hyperbolica.

EConchoidibus infinitisqua: ex Hyperbolis oriri poflunt ,.

affumpfimus unam pra: cceteris infignem, quae gcrieratur

ex Hyperbola circulan, Polo in extremo axis tranfverfi pofito.

Et illi applieamus methodos traditas in prima parte ad dimen-

fioncm Conchoidum.

Igitur praemiifis nonnullis circuli & Hyperbolae proprietati-

bus quae demonftrantur. Prop. $6. 57-

Oftenditur in hac Conchoide Hyperbolica data Hyperbola:

quadratura haberi fequentia.

L Ejus quadraturam. Prop. 58.

LI. Dimenfionem Rotundorum circâ bafin. prop. 59. 60.

Б
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Ht. Dimcnfioncm Rotundorum circa лхст. Prâp. 61.6г.

IV. Centrum gravitatis. Prop. 63.

V. Tangcntcm. Prap. 94.

Dcinde Thcorcmata duo demonftrantur à Lalovera tradita cir

ca figuram quamdam novam Conchoidi noftrac Hyper

bolical valdè affinem.

EXERCITATIO SECUNDA.

DE С ISSOI DI^VS.

POft traditam Citîoïdum generationem , ex qua fequitur

unamquamque lineam five re£tam five curvam fuam ha

bereСilToidem, imo infinitas; dantur methodi generales ad in-

veniendam earum omnium quadraturam.dimenfionê Rotun

dorum tarn circa bafin quam circa axem , Centrum denique

gravitatis & Tangentes, ut in Conchoidibus fa£tum eft , atque

ex iiidem principiis. Atque паe methodi applicantur Cifloidi-

bus femicircularibus,Diocleae imprimis.Dcnique perpetua mi-

fabiliique Analogía explicatur qua: interConchoides Cifloidef-

que intercedit codem Polo eadémquc bail genitas quas ideó

Cognatas appcilamus.Hoc eft in universQ hujusExcrcitationis

Argumentum. Series autem propofitionum eft hujuimodi.

De ß>atiis Cijfoidum.

I. Methodus generalis ad dimeefionem Cifloidum.^r^. 1.

I I. Methodus pra:cedens applicatur Cifloidibus Scmicircula-

ribus. propx.i.i,.

III. Atque imprimis Diocleae. prop. 5. ejufque accurata dl-

menfio traditur. Theorematibus feptem.

Theor i. Dimenfio fedorumconcavorumDiocleae.

Theor. 2. Dimenfio fegmentprum convexorum-

Theor. 3- Dimenfio fpatii integri Diocleae.

Theor. 4. Dimenfio fedorum convexorum.

Theor. s- Dimenfio figurae contentae Dioclcae portione

&arcu circuit



Thür. 6. Cuadratura abfoluta figura; comenta? tribu*

arcubus circuli & curva Diocleae.

Their. 7. Quadratura abfoluta totius fpatii contenti ar-

cu femicirculi generatoris , curva infinita Dioclcae

ejufquc afymptoto.

I V. Dimenfio altcrius fpeciei CiíToidis femicircularis. prop.6.7.

V. Quadratura abfoluta fpatii integri CiíToidis femicircularis.

cujus afymptotus fecat in centro diametrum femicirculi

geni toris. prop. 8.

VI. Analogia Conchoidum & Ciflbidum quoad fpati»,

Prop. 9. jo.

Ve %ptundts ex Cijfoidibm circa Baßn revolutis*

\. Methodus generalis ad Dimcnfionem Rotundorum ex

CiíToidibus circa bafm. prop. 11. 11.

I i. Methodus praecedens applicatur Diocleae.^rzp. 13. ejúTquc

Rotundorum dimenfio circa bafin traditur ícqueiui-

bus Thcorematibus.

Thcor. i. Dimenfio Rotundi ex ípatio integro Diode«

circa bafin feu afymptotum.

Theor. 2. Dimenfio Rotundi ex quocunque fegmento

Diocleae circa afymptotum.

<Thcor. 3. Reducitur abfolutè ad Sphaeram Rotundum

ex Dioçleae fpatio inter quadrantcm peripheriae , cur

vam CiíToidis , & afymptotum contento & revoluto

circa afymptotum.

Theor. 4. Reducitur etiam ad Sphaeram aliud Rotun

dum ex fpatio inter quadrantcm circuli & Diocleam

contento , ac revoluto circa afymptotum.

III. Analogia Conchoidis & CiíToidis quoad Rotunda ex,

fpatii» & fegmentis circa bafin. prop. 14.

I V. Analogia corumdem Rotundorum cum centro gravita-

tis figura; genitricis. prop. 15.



De Rotundis ex Cijfoidibus circa axem revolutis.

î. Methodus generalis ad dimenfioncm Rotundorum ex CiC-

foidibus circa axem. prop. 16.

II. Methodus pra:cedens applicatur Diocleae & ofter.ditur

ejus Rotunda circa axem haberi data Hyperbolae qua-

draturâ prop. 17.

III. Analogía Conchoidum & Ciffoidum quoad Rotunda

circa axem. prop. 18.

IV. Praeccdens propoíitio applicatur Diocleae ôcConchoïdi.

femicirculari ipíicognatar.^r^. 19.

. ' » De Centro gravitatis Ciffoidum.

L Methodus generalis ad inveniendum centrum gravitatis in

Ciffoidibus. prop. 20.

II. Appíicatur Diocleae methodus praecedens& oftenditur

ejus fegmenti centrum gravitatis haberi datâ circuli

2c Hyperbolae quadratura. prop. 21.

1 1 L Centrum gravitatis fpatii integri Diocleae diftat ab ejus

afymptoto fexta parte axis. prop. гг.

ÉV*. Ahalogia Conchoidis ôcCiffoidis quoadi centra gravitatis.

/Г0/. 23-

De Tangentibus Ciffoidum.

I. Methodus generalis ad inveniendam tangentem Ciffoi-

dum. propi 24.

II Aliae conflruftioncs generales ad inveniendas tangentes

Ciffoidum. prop. 25. 26.

III. Variae conftruftioncs & novae ad inveniendam tangen*

tern Diocleae. prop. 27.

Unde conftru&io tradita à clariffimo viro PctroEer-

/ matio demonftratur.

Alia etiam à do&iff. Barrovio tradita & demonftrata

nova demonftratione confirmatur.

|VV Analogía Conchoidum & Ciffoidum quoad Tangentes.

frop. 28,

E X E R-



EXERCITATIO TERTIA.

DE V A RIA KV M CON С HOIDV M

& Cijfoidum natura.

PRopofitum nobis eft in hac Excrcitationc examinare cujus

natura: fint Conchoides & CúToides nonnullaecaeterisno-

biliores , utpotè genirae ex linçis redis vel fedtonibus Conicis,

vel ipfisConchoidibusac Cifioidibus , quáfque ideo Triangu.

lares , Parabólicas , Hyperbolicas , Ellipticas , & Conchoidum

Conchoides Cifloidiimque Ciilbidesappellare poflumus.

De Conchoidibus ¿T4 Cijfbidibus Triangularibus,

I. Conchoides & Cifloides genit« ex lineis redis bafi paral-

lclis funt linea: reda:. prop. 1.2.

I I. Conchoides & Cifloides genitae ex lineis redis bafi non

parallelis iunt Hyperbola:. prop. 3. 4.

De Conchoidibus & Ciffoidibus Tarabolicis .

I. Conchoides & CilfoideE gamas ex Parabola, Polo in curva

conftituto ,baii autem affumptâ parallelâ axi , funt aliae

Parabolae. prop. 5. 6.

I I. Conchoides & Cifloides genitae ex Parabola , Polo in ver

tice conftituto , ball autem parallelâ axi, funt ctiam aliae

Parabola:. prop. 7. &.

II I. Conchoides & Cifloides genitae ex Parabola , Polo

in vertice conftituto, bafi autem ordmatâ ad axem

funt ( Conchoides quidem,) curvas quarum ordma-

tac aequantur ordinatis Hyperbola: fecundi generis f

ordinatis Parabola: fimilis genitrici. Cifloides autem

funt curva: , quarum ordinata: a:quantur ordinatis

Hypcrbolarum fecundi generis — ordinatis Parabo

lae limilis genitrici prop. 9. it

IV. Atque idem convenit Conchoidibus & Cifibidibus genitis



ex Parabolis fecundi generis cujufcunque gradûs fue-

rint. prop lo. 12.

V. Conchoidcs & Cifloides genitae ex Parabolis fecundi ge

neris cujufcunque gradue fuerint , Polo in vertice Pa

rabola conftituto, bafi autem axi parallelâ funt ( Con

choidcs quidem ) curvae quamm ordinatae aequantur

ordinatis lineae quae vel re&a eft vel Parabólica alicu-

jus gradus f ordmatis Parabola: fimilis genitrici. Cif-

foides autem funt curva: quarum ordinate aequantur

ordinatis lineae quae fimiliter recb eft vel Parabólica

alicujus gradûs ordinatis Parabolae fimilis genitri

ci. SchoHo prop. IO. & prof. 12.

V I. Conchoides & Cifloides genitae ex Parabola Polo in axe

.conftituto., bafiautcm parallelâ axi, funt ( Conchoides

quidem ) curvae quarum ordinata: aequantur ordinatis

in Tegmento Hyperbola: communis í ordinatis Para

bola: fimilis genitrici. л

Cifloides autem fiant curvar quarum -ordinate

aequantur ordinatis in fegmento Hyperbolae commu

nis -*r ordinatis Parabola: fimilis genitrici. prop. 13. 14

T)e Comhoidthns & Cijfoidibus Hyperbolicîs.

\. Conchoides & Cifloides genitae ex Hyperbola , Polo in

.curva conftituto ,bafi autem una ex afymptotis , funt

(Conchoides quidem ) aliae Hyperbolae j Cifloides au

tem funt linea: redae. prop. \$. 16.

I J. Conchéis genita ex Hyperbola, Polo incurva conftituto,

bafi autem uni afymptoto parallelâ , in uno cafu eft

linea reda , in aliis omnibus eft Hyperbola, prop. 17.

III. Conchoides & Ciflbidci genitae ex Hyperbola Polo in

centro conftituto , bafi autem parallelâ uni afymptoto

funt, (Conchoides quidem ) , curvee quarum ordmatac

aequantur ordinatis alterius Hyperbolae fecundi gene

ris t ordinatis Hyperbolae fimilis genitrici. Cifloides

autem funt curvae quarum ordinatae aequantur ordi
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natis Hyperbolae alterius fecundi generis,— ordinatis

Hyperbolae fimilis genitrici. prop, li. 20.

I V. Atque idem convenit Conchoidibus & Ciflbidibus goni

tis ex Hyperbolis fecundi generis cujufeunque gradó»

fuerinr. prof. 19. 21.

De Conchoidibus & Cijfoidibus ex figuris Hmogeneit

quibufmncptc

I. Homogearum Figurarum Analogía,frof. гг.

1 1 Conchoides genitae ex Figuris Homogcneis funt etiam fi

gura: Homogeneae.^»^. 2?.

II I. Cifloides genitae ex Figuris Homogeneis funt etiam Ho

mogenea:, prop. 24.

De Conchoidibus Cijfoidibus Ellipticis.

I. Conchoides Ellipticae Polum habentes in centro ., vel in

extremo axis , bafin autem axi perpendicularem , Ho

mogenea: funt Conchoidi Nicomedeae & ícmicircularL

prop.z$.

II. Cifloides autem Ellipticae polum habentes in centro vel in

extremo axis , bafin vero axi perpendicularem , Ho

mogenea: funt Ciflbidibus ex femicirculo genitis eo-

<dem Polo , eadémque bafi. prop. 26.

De Concboidum Conchoidibus (y Cijj^oidumCißoidtbus-

\. Conchoides Conchoidum , eodem Polo eâdémque bafi

genitae ac prima Conchois , funt Conchoides ipfius

figurae genitricis primae Conchoidis.^r^.28.

1 1. Ciflbis Ciflbidis eft ipfamet linca genitrix prkrtaeCifloidi*.

prop. If.
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DE CONCHOIDIBÜS

EXERCITATIO GEOMETRICA.

ГО E F IN IT I 0 CNi_ES.

S T О ( Fig. i, ) Angulus reftus ADX, &

quaxunque Figura A B К. Ex punfto A ad iin-

gula puncüa E lineaeBK intelligantür duci recbe'

A E qua: occurrant in F reftae DX , & ultra DX

producantur in G , ita ut fingulae F G fingulis A E iibi ref-

pondentibus fint sequales ; lit ctiam D С aequalis ipfi AB.

Linca CGG tranfiens pet omnia pun¿ta С , G hoc mo

do inventa vocetur Conchois lineae B К. Figura ctiam aut fpa-

tiutïl С D X G eft Conchois* cujus Pilus A. Axis С D. bafis

D X. Figur* gtnttrix A B К.

Hiñe patet unamquamqtre fineam five reékm five curvam fuam ha-'

bere Conchotdem,imo ex qiracunque linea generan poíTe infinitas Con-

choides , variando nimirum aut Polum aut Bafinquod infinitismo-

dis fieri poteff.

Confiat eriam unamquamque li'neam five recbm five curvam Con-

choidem eflêalterins linear aut etiam infinitarum. fit v. g. curva CGG>

extra quam fiimpto ad libitum piméb A , & inter Á S¿ С G ducta ut-

cumque reéta DX.fi intelligantur finguli radii A С , A G occurere

in D , F , reébr D X , atque ex puncto A fumi A B , A E a:quales ip-

fis DC , FG mauifeftum eft curvam CGG fore Conchoidem line»

BЕK.

D



PARS PRIMA.

M Е Т H О D I GENERALES AD

Dimenßonem Concboidum omnium , earum T^otun-

da tarn circa bafin quàm circa axem } Centra gravi-

îatis , & Tangentes.

PROPOSITIO I.

ESto {fig. г. ) CcQtoï circuli ABE & alter AFI in codera

ángulo A. lutelligatuf fingulorum radiorum AB, AC,

AD, AE , fedoiis ABE quadrata applicari in punelis refpon-

dentibus F , G , И , I ad arcum FI cxteniùm in lineam re&am.

Dico fummam quadratorum AB , AC, AD, AE hoc mo-

do applicatorum ad arcum FI ,a;quari folido refto cujus bails

cû fccïor ABE , ahitudo autem dupla AF radii ieâoris AFI.

DB MON ST КАТ 10,

QUoniam radii AB, AC, AD , AE, a:quales Cunt, manifeftum eft

ex quadratis illorum applicatis ad arcum FI extenfum in lineam

re¿iam ( five ad rectam a:qualem arcui FI ) generari Parallelepipedum

cujus altitudo eft ipfearcus FI , bafis autem quadratum AB. Sivequod

idem eft , Parallelepipedum cujus altitudo AB , bafis autem Rectangu-

lum fub AB & arcu FI. Quoniam veró radii AB, AF funt inter fc ut

arcus fimiles BE, FI , Reaangulum fub AB & arcu FI a:quatur Re

ctangulo fub AF & arcu BE ; Ergo folidum genitum ex quadratis AB ,

AC, AD , AE applicatis ad arcum Fl a:quatur Parallelepipedo cujus

altitudo AB , bafis autem Rectangulum fub AF & arcu BE. Sive , quod

idem eft, Paralelepípedo cujus altitudo AF, bafis autem Rectangulum

fub AB, BE. Eft autem ill i Parallelepipedo a:quale folidum rectum cu

jus altitudo dupla AF, bafis autem fecior ABE dimidium Reéfonguli

fub AB & arcu BE. Ergo folidum genitum ex quadratis AB , AQAD, -

AE applicatis ad artum FI ( hoc eft fumma quadratorum illorum ad il.

him arcum applicatorum ) a:quatur folido tecto cujus altitudo dupla

AF , bafis autem eft fecbr ABE. Qiiod erat demonftrandum.



Sive fiflor ABE major fitftüore AFI, five minor, five túam iffi

¿qualis , perinde efi , atque demoflratio eft tadem.

PROPOSITIO II.

ESTO {fig. 5. ) quaecunque Figura ABE contenta .duabus

redis AB, AE & linea BE five reda five curva. Sit etiam

in eodem angulo A feûor circuli AFI.

Dico fummam quadratorum omnium AB , AC , AD , AE

radiorum Figura: ABE , applicatorum ad arcum FI in pun&is

F, G , H , I refpondentibus , aequari folido refto cujus bafis eft

ipfamet Figura ABE , altitudo autem dupla AF radii feftons

AFI.

DE MON ST T I О.

INtelligatur arcus FI divifus in pumStis F, G, H in quoteumque

numero partes a:quales : tum radiis AB, AC, AD duéüs per illa

рипсЪ deferibantur femores circulares ABL , ACL , A DL.

Summa qiiadratorunfradiorum uniufcujufquc feétoris ABL, ACL,

ADL applicatorum ad arcus FG , GH , HI refponderrtes , a:quatur fo

lido reclo cujus bafis eft unufqiiifquc fector , altitudo dupla radii AF.

С prop. i. ) Ergo omnes fumma: quadratorum radiorum omnium fedo-

rum fimul fumpta: a:quantur folido reéto , cujus bafis efl compofita ex

omnibus fefbribus ABL, ACL , ADL fimul fumptis , altitudo autem

dupla AF. Afqui per indefinitam divifionem arcus Fl in partes a:qua

les radii omnes fcftorum fimul fumpti abeunt in radios omnes figura:

ABE, ас proinde fumma: quadratorum radiorum fectorum abeunt in

fummam quadratorum radioTum figura: ABE. Aliunde vero fumma fe

ctorum ABL, ACL, ADL definit etiam in fignram ABE. Ergo

fumma quadratorum radiorum figura: ABE applicatorum ad arcum FI

a:quatur folido reclo cujus bafis eft ipfa figura ABE, altitudo autem

dupla AF. Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO lib

ESto {fig. 4. ) Conchois BE , cujus Polus A , Figura ge-

nitrix ACD , Axis BF , Bafis FH quae tecet in H , h radios

Conchoidis AE , Ai. Centro A , radio AF, defcribatur ie£tor

circuli AFI occurrens in l;i , redis AE , Ae.
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Ex fingulis punûis D , d curvae CD ducantur rc£kae DG , dg

perpendiculares ipfis AD, Ad, & occurrentes in G,g recbe

Aß. Inteliigatur fingulas Hypotenufas AG , Ag erigí fuper ar-

cum FI in punclis I , / refpondentibus. Ex illis ita ere&is per-

pendiculariter ad planum AFI , gencrabitur figura quaedam.

• Cylindrtca cujus bails eritarcus FI. Hocpofito.

Dico feclorem Conchoidicum ABE aequari Figuraegenitrici

ACD t Triangulo AFH f Figurae Cylindrical praedtâae geni-

tae ex hypotenufis AG , Ag , ereclis fuper arcum FI.

DEMON S TRAT 1Q.

SOlidum rectum cujus bafis feébr Conchoidicus ABE , altitudo du

pla AF,squatur( prop. 2.) fumma: quadratorum AB, Ae, AE ra-

diorum Conchoidis applicatorum ad arcum FI. hoc efl ttipliti fumma:

r. Quadratorum AF, Ah, AH. 2. Quadratorum FB, he, HE five il

lis a:qualium ex natura Conchoidis AC , Ad, AD. 3. Re¿langulorum

AFB, Ahe , AHE ( five a:qualium fub AF , A^ft. fub Ah, Ad ; fub

AН , AD) bis fumptorum , applicando tam Qu_adrata quam Reclan

gula pra:dicta ad eumdem arcum FI.

Atqui Prima fumma, Qudratorum AF , Ah , AH applicatorum ad

* arcum FI a:quatur folido recto cujus bafis Triangulum AFH , altitudo

dupla AF (prop. 2.) Similiter fecunda fumma , Quadratorum AC, Ad,

AD applicatorum ad arcum FI a:quatur Solido recto cujus bafis efl figu

ra genitrix ACD , altitudo dupla AF. Tertra derùque duplex fumma

Rectangulorum fub AF , AC ; fub Ah , Ad; fub AH , AD applicato

rum ad arcum FI a:quatur folido recto cujus bafis eft Figura Cylindri-

ca genita ex Hypotenufis AG , Ag erectis fupra arcum FI , altitudo au-

tem dupla A F. utoftendetur Lemmate fequenri.

Ergo folidum rectum cujus bafis fector Codehoidicus ABE, altitudo

dupla AF , a:quatur tribus folidis rectis quorum bafes funt I. Triangu

lum AFH. 2. Figura genitrix- ACD. 3. Figura Cylindrica pra:di$a.

Altitudo autem eadem dupla AF. five unico folido recto cujus bafis eft

Triangulum AFH f- Figura genitrir ACD f Figura Cylindrica pra:-

di£ia , altitudo autem eadem dupla AF.

Solidaautem recta ejufdem altitudinis funt и bates. Ergo feéte* Coa.

choidicus AБЕ a:quatur Triangulo AFH f Figura genitrici ACD f Fi

gura: Cylindrica: pra:dicla: genita: ex Hypotenufis AG , Ag erectis fu

per arcum FI. Quod erat demonftrandura.

1ШМ
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REliquum eftutoftendamusduplicem fummam Re$angulorum fub

AF , AC ;fub Ah, Ad, fub AH , AD applicatorum ad arcum FI

a:quarifolido recto cujus bafis a:qualis eft Figura: pradicta: Cylindrica:

genita: ex Hypotenufis AG > Ag ereéUs fuper arcum FI , altitudo autem

dupla AF.

Hoc autem fic demonftrabitur.

Intelligatur Figuram pra:diéiam Cylindricam genitam ex Hypotenu-

fis AG Ag, AC erectis fuper arcum Flexpandi in figuram planam , ex-

tenfo nimirum' arcu F I in lineam rectam. Manifcftum eft Hypo-

tenufas AG, Ag, AC perpendiculariter infiftentes arcui fore ordinatas

iilius figura: plana: in punctis I, *, F. refpondeiuibus, & folidum rec

tum cujus bafis fit illa figura plana, altitudo AF , nihil eíle aliud quàm

fummam rcctangulorum fub altitudine AF , & fingulis ordinatis AG,

Ag, AC. His pofitis.

Quoniam ( hyp. ) DG perpendicularis eft ad AD. Triangula Rec

tangula ADG , AFH funt fiinilia, quare AG, AD:: AH, AF. ergo

Reclangulum fub AG , AF a:quatur Rectangulo fub AH , AD. Simili

ter oftendetur Rectangulum fubAg.AF a:quari reclangulo fub Ah,

Ad. ergo fumma Rectangulorum fub AF , AC ; fub Ah , Ad; fub AH,

AD applicatorum ad arcum FI extenfum in lineam rectam , in punctis

F , I , aequatur fumma: Rectangulorum fub AF , AC ; fub AF, Ag;

fub AF, AG applicatorum eidem arcui Fl in iifdem punctis F , i, I.

Oftenfum eft autem fummam Rectangulorum fub AF, AC, fub

AF,A¿; fub AF, AG, a:quari folido recto cujus bafis eft fi

gura plana a:qualis Cylindrica: genita: ex Hypotenufis AG , Ag , AC,

altitudo autem AF. Ergo fumma Rectangulorum fub AF , AC; fub

Ah, Adiifub AH, AD applicatorum ad arcum FI in punctis refpon-

deutibus F, i, I a:quatur eidem folidoredo, cujus bafis stqualis eft

figura: Cylindrica: genita: ex Hypotenufis AG , Ag , AC , altitudo ve-

rbAF. "

Ac proinde duplicando quantitates, duplex fumma Rectangulorum

fubAF, AC ;fuh\ Ah , hd; fub AH , AD applicatorum ad arcum FI,

a:quatur folido recto- bis fumpto cujus bafis eft figura Cylindrica pra:di- -

éb, altitudo autem AF ; five unico folido recto cujus bafis eft figura

Cylindrica pra:dicta, altitudo autem dupla AF. Quod erat oftenden-

dum.
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Methodus generalis ad dimenßonem Kotundorum qua

gtgnuntur ex Conzhoidibus circa baßn revolutis,

PROPOSITI О IV. !

ESto {fig. 5. ) Conchois BE , cujus PoJus A , Figura geni-

trix ACD , Bafis FH , Axis BF. íuper BF deferipta fit figu

ra FBN fnmlis fimilitérque poíka genitrici ACD.

Si ex quocunque pun&o E Conchoidis BE , ducatur ordina-

ta EM quae occuirat in.N , lincaeBN.

Dico AM efle ad FM ut EM ad MN.

DE МОК STRAT 10.

IUngantur AE, FN . atque ex puncto E demittatuc in FH perpendi-

cularis EK, & ex D in AC perpendkularis DI.

Quoniam EK , AB funt parallela: , angulus HEK a:qualiseft angulo

DAI. eftautem ex natura Conchoidis HEa:qualis AD , ergo Triangula

reclangula EHK, ADI in omnibus a:qualia funt. Atquc ita Al

a:qualls eft EK. Eft autem EK a:qualis FM in Reclangulo E F . ergo AI»

FM a:quales funt. Cùm ergo AC, FB fuit a:quales ex natura Conchoi

dis , etiam Cl, BM a:quales funt. Jam vero quoniam figura: ACD,

FBN a:quales & fimiles funt fimilite'eque pofita: ( hyp.) eft autem CI,

a:qualis BM > manifeftum eft ordinatas ID , MN a:quales eíTe. Cùm

igitur Triangula reclangula AID , FMN latera AI , FM , & ID , MN

inter fe a:qualia habeant , angulos A , F etiam a:quales habent. Ergo AD

five AE parallela eftipfi FN. Atque ita in Triangulis AME , FMN,AM

eft ad FM ut EM ad MN. Quod erat demonftrandum.

Corollarmm ./. CI , BM funt a:quales ut conftat ex demonftrationis

decurfu.

Corollarium 11. Quadrilaterum FNEH eft Parallelogrammum , of-

tenftim eft enim FN , HE efl'e Parallelas ; funt autem & FH , NE etiam

parallela:, ergo, &c.

PROPOSITIO V.

Ilfdcm pofiris. Ex Polo A {fig. 5. ) duçatur AL parallela

FH Bafi Conchoidis.

Dico Rotundum genitumex fegmento Conchoidico BME

rotato circa Bafin FH , aequari Rotundo genito ex figura BMN

rotata circa reclam AL.



D EMONSTKÁT Ю-

EXpropof. praeced. AM, FM -:ЕМ , MNeft autem AM ad FM ut

circîimf. radii AM ad circumf. radii FMi ergo circumf. radii AM eft

ad circumf.radii FM ut БМ ad MN. atqueita Recbngulum fub circumf.

radii AM & MN (hoc eft fuperficies cylindrica genita ex MN circa AL

rotataJa:quatur Reébngulo fub- circumf. radii FM, & EM. ( hoc eft fu-

Çerficiei cylindrica: genita: ex EM circa FN. ) Cùm igitur hoc femper

eveniatqua:cunqueordinataducaturinterB, M , fequitur ex methodo

Indivifibilum , Rotundum ex figura BMN circa AL, a:quari Rotundo

exfegmerito Conchoidico BME circa FH. 'Qupd erat demonftrandum.

Corollarium. Eodem modo oftendetur Rotundum ex figura aut fpatio

Conchoidicó integro FBGK ( contento axe BF, Conchoide BE, & bafi.

FK) circa bafin fuam FKrotatoa:quari Rotundo genito ex figura FBNP

a:quali & fimili genitrici ACL , circa AL revoluta.

¿Meibodus .generalis ad Dimenßonem%otundorum qitx

gignuntur ex Conchoidibus circa axem revolutis.

PR OP O SITIO VI.

Ilfdem pofitis. {fig. 5.) Intelligatur quadratum uniufcujufquc

AE radii Conchoidis applicari ad axem BE in punfto M ref-

pondenti.

Dico fi cubctut fumma horum quadratorum fie ad axem ap-

plicatorum , reduci ad Sphaeram Rotundum genitum ex ièg-

mento Conchoidico BME circa axem BM rotato.

DEMONSTRATIO.

QUadratum uniufcujufque AE a:quatur Quad. AM f Quadr. ME.

ergo fumma Quadratorum AE applicatorum in M a:quatur fum-

ma: Quadr. AM. t fumma: Quadr. ME applicatorum in M. Cùm au

tem reSa: AM applicata: in M fint ordinarae Trianguli , fumma Quadra

torum earumdem recbrum AM cubatur.Subtractâ ergo hac fumma es

fumma Quadr. AE qua: eubatur etiam ( byp. ) eubabitur reliqua fum-

ma Quadratorum ME & confequenter ad fpha:ram redueetur fumma cir-

culorum ex radiis ME, hoc eft Rotundum genitum ex fegmento BME

circa BM. Quod erat demonftrandum.

Corollarium 1. Quoniam fingula quadrata AE , «qnantur Quadr.
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A H t qiiarfr. H E f Re&ang. AHE bis. Si cubetur triplex fum-

mi I. Quadr. A H. 2. Quadr. H E vel A D a:qualium. 3. Rec-

tang. AHE bis vel AH, AD aequalium , applicatis tam his Qua-

rlratis quàm Reétangulis in punctis M , vel I ( idem eniin eft. cíim BM,

CI a:qua'.es fint prop. 4. Corail. 1. ) Habebitur cubatura Rotundi ex

fegmento BME circa BM.

Corollarium //. Si Rotundum ex figura genirrice CID circa CI re*

ducatur ad Spha:ram , enbabitur fumma quadratorum ID,additâque

fiimmâ quadratorum AI applicatorum in I qua: etiam cubatur , ( cum

AI aplicatata: in 1 fint ordinata: Trianguli ) habebitur cubatura Çamma:

quadratorum A D applicatorum in I. Quare fi habeantur h<rc tria. 1. Si

Rotundum ex CID circa CI reducatur ad fpha:ram. г- Si fumma

Quadratorum AH applicatorum in I cubetur. 3. Si fumma Reétangulo-

rum A H , A D applicatorum etiam in I cubetur, Habebitur Rotun

dum ex fegmento Conchoidico BME circa axera BM five hujufmo?

di Rotundum reducetur ad fphaeram.

¿Methodus. generalis ad invenienda Conchoidtm Centra

gravztatis.

PROPOSITIO VII.

Ilfdem pofitis (fig. 5. ) fit reda XZ parallcla Bafi FH, tranfiene

per centrum gravitatis fegmenti Conchoidici BME j & TV

cidcm FH parallcla tranfiens per centrum gravit, figurae BMN

fimilis&aequalisgenitrici CID.

Dico ut fegmentum BME eft ad figuram BMN ita efle AT

ad FX.

DEM ON S T RATIO,

ROtundtmi ex BME circa FH aequatur Rotundo ex BMN circa AL.

( prop. j. ) Eft autem Rotundo ex BME circa FH aequale folidur»

return cujus bafis BME,altitudo circumferentia radii FX (Tacquet.ïtb.

y. Cylindr'ic. & Annul. ) & Rotundo ex BMN circa AL œquale eft fo-

lidum reclum cujus bafis B M N;, altitudo circumf. radii AT. ergo.

hujufmodi folida recta a:quantur inter fe , ac proinde bafes habent altitu-

dinibus reciprocas. Qware BME eft ad BMN ut reciprocè circumferen

tia radii AT ad circumf. radii FX¡ five ut AT ad FX. Quod erat de-

monftrandum.

Сorollarщт./. Hiñe data quadratura figurarum BME , BMN antea-

cum
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nun inter fe ratione ; data infuper rectâ TV qua: tranfeat per centrum

gravit, figura: BMN , habetur reéfo XZ parallela bafi FH , tranfiens per

centrum gravit. Segmenti Conchoidici BME , ac proinde diftantia illius

centri à bafi FH.

Corollarium. г. Sit exaltera parte fegmentum BMO a:quale & fimi-

le fegmepto Conchoidico BME. Manifcftum eft punctumX inquoXZ

parallela bâfi FH & tranfiens per centrum gravit, fegmenti BME,

• fecat BM , efle centrum gravitat, totius figura: BОЕ. Quare fi habc-

atur i. Quadratuta figuratum BME ,' BMN aut earum inter fe

ratio- 2. Recta T V patallela F H tranfiens per centrum gravit, fi

gura: BMN, habebitur etiam punéium X centrum grav. figura: ВOE.

Corollarium. j. Similiter data quadraturâ tam Gonchoidis inte

gra: BGXF quàm figurae BFP fimilis geniuici ACL, aut utriufque

proportioae.datâ item parallelâ bafi FH quae tranfeat per centrum gra

vit, figura: BFP, habebitur rccta parallela bafi FK tranfiens per cen

trum grav. totius Conchoi ds BGKF, 2. Iifdem datis invenietur cen

trum gray, figura: fpatüve BORKG.

PROPOSITION VIII.

Ilfdem pofitis {fig. 5. ) fi quadrcmr Scgmentum BME , &

fimul reducatuc ad fphseram Rotundum ex eodem Segmen

to BME circa BM. Dico haberi redam S s parallelam В M

quae traník per centrum gravitatis Scgmenti BME.

D EM O N^S T R AT 10.

ESTO qüodcunque Reítangulum a ebf, cujus centrum grav.

fit d, ex d \nae perpendicularis dc. Rotundum cx fegmento

BME circa BM eft ad Cylindnim es Reéhngulo a b circa a e in ratio

ne compofita BME ad RerSbng. ab 8t circumf. radii MS, àd circumf.

radii с d. (Tascjuet lib j Cyhnd.& Annul.') Quoniam autem (hyp.) redu-

citur ad fphaeram Rotundum ex BME circa BM,ejus Rotundi ad Cylin-

drumcxÄ^ circa at ratio nota eft.. Ergo& ratio compofita Scgmenti

BME ad Recbng. a b, & circumf radii MS ad circumf. radii cd. Cùm

ergo fegmenti BME quod quadratur ( hyp ) ad reétangulum a h ratio

nota fit,etiam altera ratio nota eft nimirùm circumfetentia: radii MS ad

circumf. radii с d. five ratio MS ad cd, Eftautem с ¿nota. Ergo & MS,

ac proinde punctumS , & S / parallels; BM, Quod erat demonftrandum*

Corollarium. 1. Demonftratio allata perinde probat pro quacuftque

Figura, Atque ita notandum eft Theorcma fequens,

E
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Theorem* Vnherfale fro Centro gravitatis cujufcun-

que Figura,

Data figura: BME quzcumque fit quadratura , dato item Rotundo

ex ca gcnito circa quamcunque rectam BM. Habetur recla parallela

EM tranfiens per centrum gravitatis figura: BME.

Corollarimn. 2. Convelía quoqite vera eft, atquc fiatui poteft al-

terum Theorema.

Theorem* Vnherfale pro Kotundis ex quacunque

Figura genitis.

Data quadraturà Figura:BME quaecunqueca fit , data item recta

Sí parallela B M quae tranfeat per centrum gray. Figura: BME,

Rotundum ex eadem Figura BME circa B M reducitur ad fpha:-

ram.

Data enim quadratutâ Figura: BME habetur ejus ratio ad rectan-

gulum a b. Data item rectâ S s parallela BM , habetur MS , ergo & ra

tio MS ad с d notam. five circumferentia: radii MS ad circumf. radii cd,

Ex his autem duabus rationibus componitur ratio Rotundi ex BME

circa BM ad Cylindrum ex a b circa a t. Ergo Rotundi ad Cylindrum

ac proinde ad Spha:ram ratio nota til.

MET HO DV S G EN BReALIS <л D

inveniendas Tangentes Conchoidum.

PROPOSITI О. IX.

ESto ( fig. 6. ) Conchois FM cujus Polus A, Figura ge-

nitrix ABC , Bails DE, Axis DF, radius quicunque AI

oceurrens in G, H, curvae genitrici B С, & baíi DE. Ex pun

áis G , I fint Tangentes GV, IE , occurrentes in V , E reclrs

AC , DE perpendicularibus ad AF,

Dico AV , HE : ; AG , AI.

DEMONSTRATIO.

SUmptoalio puncto quoeunque Min Conchoide jungatur AM qua:

occurrat in K, L curva: genitrici BС & Bafi Conchoidis DE. Per I,

M > & G j K ducantur fçcantes IMP , GKO qua: occurrant in P, O re.
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Sis DE, AV. Pra:tereà per puncta L, M rîucantur LN, RS parallel*

A I & occurrentes in N , R rccta: IR paralkla: DE, & in L, S ipiî

DE. Deniquc jungatur NM rqua: produâa. occurrat D E in Q. His

pofitis.

I. Linea: AO, LQ^funt aeqiiaîcs. Nam in Triangulis AGK.LNM

duo latera AG, AK duobus LN ( five HI, ) LM faut a:qualia tx na

tura Conchoidis , & anguli A,L illis comprehenfi a:quales ciiam Amt

propter parallelas AI, LN ( hyp. ) ergo reliquus angulus AGK rcli-

quo LNM a:qualis eft. Jam in Triangulis AGO , LNQ^cùm latera AG,

LN fint a:qualia & angulus G angulo N, & angulus GAO , angulo

NLQpropter parallelas AG, LN & AO, LQ. Sequitur bafin AO

bafi LÔjcqualem eíTc.

I I. Jam Rcéta LQ eft ad SQ ut LN ad SM five ut HI ad SM ,

five ut HP ad SP. Ergo permutando LQ cil ad HP ut SQjid SP.

I I I. Propter parallelas IR, SP. SQjft ad SP ut RN ad RI, five

ut SL ad SH, five ut LM ad AM.

IV. Quoniam igitur LQ , HP : : SQ^, SPC ut oftenfum eft

num. t. ) & SQ, SP : : LM , AM ( ut oftenfum. eft num. 3. ) fequitur

LQ , HP :: LM, AM. Eft autem LQ a:qualis AO (ut oftenfum eft num.

I. ) &c LM a:qualis eft AK ex natura Conchoidis. Ergo AO, HP::

AK, AM.

V. Cùm igitur habeatur femper Ьа:с Analogía AO, HP: : AK,

A M. quantumvis fumatur punctum M in Conchoide propinquum

punclo I. Sequitur abeunte puncfa M in punctum I , & confequentec

puncfaKin punctum G , cum fubfecans AO abeat in fubtangentem

AV j & fubfecans HP in fubtangentem HE , & AK in AG , & deni.

que AM in AI, fequitur inquam exmethodo definentium AO, HE;:

AG , A I. Qjod erat demonftrandum.

Scholion. Adverte propoßtionem efe umverfatittr veram , five

utratjue linea, & genitrix BС & Conchois лЬeа genita FM fit cur~

va ut exprhnitur in figura , five una illarum curvafit altera retta :

illud folitm notandum refiamlineam fui ipfius quafi Tangentem haben-

dam ißt.

Corollarium. Ex hac propofitione manifeftum eft fi habeatur taogens

lineae genitricis. Haberi quoque tangentes omnium Conchoidum qua:

ab ea efformari pofiunt.

Sitenim GV tangeus genitricis BС in G , fi fiat ut AG ad AI

ita AV ad aliam HE , jungatúrque IE > langet IE ConcboiUci«

FM in L
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PARS SECUNDA.

DE CON С HOI DE V^ICOMEDEtA.

ESto ( Fig. 4. ) Conchois antiqua & Nicomcdca BZ , cu

jus Polus A , axis BE , Bafis five Regula FX Ejus pro-

prietas eft quod omncs BE , h e , HE inter bafin & cutvam in

tercepta; fint aequales inter fc.

Ac proinde fi centro A , radio AC aequali ipfi FB defcri-

batur quadrans circuli ACK, cum finguli radii A dyAD äqua

les fint AC five FB , five h e , HE, erit Quadrans circuli ACK.

Figura genitrix Conchoidis BZ.

Curvam BZfemper accedere ad fuamBafiïi FX, háneque

Uli eflfe afymptoton , notum eft Gcometris , nequc in со de-

monftrando ncccilc eft immorari.

Propofitum eft nobis Methodos anteà tradkas pro univerfiV

Gonchoidibus huic fpeciatim Conchoidi qua: nobiliflima eft

applicare , ejufque Dimcnfionem , Rotunda tam circa bafin ,

quàm circa axem, Centrum deniquc grayitatis , & Tangen

tes inveftigare. Porro Conchoidis nomine Temper in hac

fecunda parte intelligemus Conchoidem Nicomedeam.

De dtfnenfîone Conchoidis*

PROPOSITIO X.

INtelligatur ( Fig. 4. ) fmgulas fecantes AF , A h , AH eri*

gi in pundisC,*/, D, refpondentibus fupra arcum CD,

perpendiculariter ad planum circuli ACK. Ex illis ita ere£tis

generabitur figura Cylindrica quae Vcceturfigura Sccantwttt.

Dico feftorem Conchoidicum ABE aequalem efle Triangu

lo AEH t Secbri circulan ACD f Figura: Secantiura prac



25

DE МОК ГТ %,ЛТ 10.

EX Angutis punctis , D , d arcüs CD ducbs intelligantut DG , dg

eirculum tangentes , ac proinde 'perpendiculares radiis AD , Ad.

Occurrantquc in G, g rectаr AC. Et centro A radio AF tieferibatur

alter arcus circuli FI occurrens in I , i fecantibus AH , A h.

Oftenfum eft in prop. 3. Scctorem Conchoidicum ABE a:quari Tri

angulo AFH f Figurae genitrici ACD t Figura: Cylindrica: genita: ex

Hypotenufis AG, A g, AC ereßis fupra arcum FI in punáis ref-

pondentibus f, *, F. Ut igitur oftendatur eumdem Seâorem Con

choidicum ABEa:quari Triangulo AFH f Sectori circulari ACD f Fi

gura: iêcantium genita: ex fecantibus AH , A h, AF erecTis fupra arcum

CD , fupereft folùm probandum Figuram Cylindricam pradiétam ge-

nitam ex Hypotenufis a:qualem efle Figura: prafdictaîSecanttum. Hoc

autem facik demonftrabimus in hune modum.

i. Adverte quaecunque ducatur fecans A h inter. AC , AB-, arcus-

CD » FI fimiliter fecarï in d, Л

i.Triangula Adg, A h F Reclangula atqueangulum A communem

hahentia fimilia funt, quare A g, Ah:: h d, AF. Ut autem radius Ad

ad radium AF ita-arcus С D ad arcum FI, ergo A g eй ad Ah ut arcus

CD ad arcum FI.

g. Igitur ex methodo indivifibilinm firmma Hyporenufarum Agr

AG ) applicatarum ad arcum Fl aut quod idem eft erecbrum fupra аr

eнт Fl , eft ad fummam Sccantium Ai, AH erectarum fupra arcum

CD, in ratione compofita arcuum FI , CD , & unius Hypoteuufa: AG*

ad imam Secanteui A H. Atqui hae duae rationes componunt rationem

atqualitaris, cùm fit AG ad AH ut arcus CD ad arcum F I ut oftenfunr

eft »«w.2.Ergo pra:à'i&a: dua: fumma: Hypotenufarum & Sccantium, five.

quod idem eft Figura pra:di<äaCylindricagenita ex Hypotenufis.&Figu-

ra praedidía Secantium, a:quales fnnt inter fe Quod erat demonftrandum.

CorolUrmm. Hinc confiat ad quadraturam Goncboidis ABE , praßtet

quadraturam Seéloris circularis ACD , habendam eflc quadraturam

Figura: Secantium pra:dicbe. In hac igitur invenienda , qua: non parnm

difficilis eft, fequentes novem propofitiones impendemus.

fr op os ino XL ;;

Slat ( Fig. 7- ) rres Figurae ABG , ABE, ABEquarum pri

ma ABC fit femifegmcntum circuli cujus centrum D. Aliae

vero duae ABE , ABE fint talcs ut quaelibet ordinata B E , be. fit

G
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ad ordinatam fibi rcfpondcntem BF,¿/, ut ВС, ¿f ordinar»

circuli ad radium CD. -'- ,

Dico iummam omnium ordmatarum BE , be ercclarum in

punftis C,c-,rcfpondeniibus,pcrpendicularitcrad planum ABC,

conftirucre Figuram Cylindncam äqualem Figurae ABF.

• . . - DE МОП ST RAT 10.

Sit AB divifa in punctis b , in quoteunque partes a:quales , atque ex

punclis С , с , ducantur tangentes CH, с h quae occurrant in G, g

ordinatis be , be & in H , h recta: AB producla? verdis A. Compleantur

etiam rectangula Ы , 6* circumferipta figura: ABF.

Qiioniam angulus DCH faclus à tangente С H rectus eft, Trian

gula bCD, BCH reclangula fimilia funt , quare , BH , CH :: BC,CD.

Eft autem BH , CH :: ЪЬ , CG propter parallelas BС , bG. Et ВС,

CD:: BE, BF. Ergo ЪЬ, CG:: BE, BF, Ergo Rectangulum fub ЪЬ ,

BF five Rcctang. BI aequatur Reclangulo fub BE erecla in С & tangen

te CG. Similiter oftendetur Reclangula bi , ¿«aequari Reclangulis fub

be, be ereclis in с , с , & tangentibus eg , eg refpondentibus.

Atqui per divifionetn continuant AB in plures partes , fumma Re-

¿tangulorum BI, ¿i definit in figuram ABF;& fumma tangentium

CG, eg in arcum AC , ( ut oftendit Fermatius in Diflert. de Linearum

curvarum comparationecum reclis ) ac proinde fumma Reclanguloruin

fub BE , be & tangentibus CG , eg definit quoque in figuram Cylindri

cal genitam ex omnibus ordinatis BE , be ereclis fupra arcum AC.

Ergo ex methodo inferiptorum & circumferiptorum Figura AB F

a:qualis eft Figura: Cylindricae genita: ex ordinatis BE, be ereclis in C,

С fupra arcum AC. Quod erat demonftrandum.

Scholien. Нас prepojttio tradit pulcherrimam utilijfimamque metho-

dum cuicunejue figure. plana ajfignandifiguram Cylindricam äqualem > &

Figurл Cylindrica planam.

PROP O SITIO XII.

IN Quadrante circuli ABC ( fig 8.) fit dufla tangens BD ,

& fecantes Ad, AD quae occurrant areüi BС in e, E, pun

ctis , ex quibus ductse ef, EF perpendiculares ad AB, pro-

ducantur in h , H, ita mfh, FH fint aequales fecantibus Ad,AD

refpondentibus. Producatur etiam DB in G ita ut BG scqualis

fit AB.
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Dico omnia pun&a H , h cflc ad camdem Hyperbolam dcf-

criptam per pun&umG, afymptotis AB , Al reftumangu-

lum continentibus.

ГО EMONSTRJT 10.

Riangula Recbngula ABD , AFE Tипс fimilia ,ergo AB , AD::

л. AF , AE velA F\ A B. Sed A B , A D funt a:quales BG, F H

( hyp. ) ergo BG , FH : : AF , AB. Quare punclum H eft ad Hyperbo-

lam deferiptam per G centro A , afymptotis A B , A I per puncíum G,

Idem oftendetur de punctis h. ergo , &c. Quod erat demonkranduin.

T

PROPOSITIO XIII.

1

Ifdem pofitis (fig. 8. ) Intclligantur omnes Tangentes В D ,

_ B^erigi in punclis E, e refpondentibus, perpendiculariter

ad planum ABC. Figura Cylindrica quam conftituent fupra

arcum ВС vocetur Figura Tangentium.

Dico Figuram illam Tangentium äqualem efle Segmento

Hyperbolico B F H G.

D6M0NSTRATI0.

\

TAngentibris BD , B d fumantur in FH ,fh a:quales FL ,//jQuo-

niam BD , AD : : F E , A E , funt autem BD, AD aequales FL,

F H (hyp.) erunt FL, F H:: FE, AE. Similiter oftendetur efle

// , fh : : fe, A e. Igitur ( prop.u. ) fumma ordinatarum FL,// five

aequalium BD ,bd erectarum in- punctis E, e conftituit figuram Cy»

lindricam a:qualem Segmento Hyperbolico BFHG. Quod erat de

mon firandum. . .'Л • . "г

PROPOSITIO XIV.

Ifdem pofitis (fig.i . ) ex punftis E , e demittantur in AC per-

Ipendicularcs EM, em. Sitque cutva A»N talis ut quaelibet

ordinata m n fit quarta proportionalis radio AB, fetanti

A d,Sz tangegti В d refpondentibus puncéis m\ \t. . '. », ¿'

Dico Figuram AMN aequalcm efle Segmento ВуредЬо-

lico BFHG.

1
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DE M ON S TR A TIO.

QUoniam AB , A d : : B Л , m я ; eft autem AB, A d: :tm, A r

propter fimilitudinem Triangulorum AB¿, Atm. Ergoqua:li-

bet tangeus Б d cft ad ordinatam rcfpondenu m mu ,\nem ordinata cir-

culi a J radium A e. Qüare (prop, и.) Figura A MN a:quatur Figura:

Tangentium B d , BD ereôarum fuper arcum BE ; cft autem ha:c figur*

Tangcntj*»m aequalis fegmento Hyperbolico BFHG (Prof.iy. ) ergo Fi

gura AMN eidero fegmento Hyperb. BFHG a:qualis cft. Q¿od erat de-

monítrandum.

PROPOSITIO XV.

Tlfdem pofitis (fig. 8. ) in В A produäa fumatur AO aequali»

*AB > fitque curva О p P talis ut ejus quaelibet ordinata mp ,

fit tertia proportionalis radio AB , & fecanti A d reipondenti.

, Dico Figuram AMPO aequalem efle Figurae Secantium AB,

Ad, AD ereebrum fuper arcum B E in punûisB, #•>.£ tc£

pondentibus.

DE M ON S TRAT 10..

QUoniam ( hyp. ) AB radius eft ad quamlibet fecantem A di ( hoc

cft em ad radium A e j ut fecans A <á'ad ordinatam m p refpon-

dentem, Figura AMH¿£ prop, м.) a:qualis eft Figura: fecantium AB, Ad,

AD ,erc<5brum fuper arcum BE in puuctis B , e , E. Quod erat de-

monftrandum.

PRO PO SITIO XVI.

Ilfdcm pofitis {fig. 8. ) Dico fummam Reäangulorum А я» />¿

AMP , aequari íblida retío cujus altitudo AB , bafis autem

Eigura AMN.

DEMONSTRATIO.

i A Dhocfolùm oftendendum eft quodlibet Reérangulum Amp squa*

-f\ ri Rectangulo fub AB , m я. Q¿ipd fie probabitur. Ex natura cur

va: A « N С prop. 14. ) hahemns hanc Analogiam AB , Ad, : : B d*mn.

Всeх natura curva: О pP ( prop. »f. )hab'emus hanc aliam Analogiam

AB , Ad: : Ad, mp. ergo B d , m n : : A d , mp » & permutando B</,..

'Ad, aut Am, Ai, aut A m , AB : ; mn, m р. ас proinde Rcclan-

gulum A mp a:quatur Rectangulo fub AB, m п. Quod erat demon-

jjrandura.

ER OP О-
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PROPOSITIO XVII.

Ilfdem pofitis {fig. 8. ) Per pundum О , afymptotis CA , С с

angulum redum continentibus , defcripta fit Hyperbola

Q r R quae fecet in r, R redas mp. M P. Sitque CI diameter

circuli BС.

Dico fummam Rcdangulorum IAO , Imp , I M P aequari

folido redo cujus altitudo AB , bafis fegmentum Hyperbolb

eum A MRO.

DEMONSTRATIO.

AD hoc probandum eft folummodô quodcunqueRe&angulum Imp

seqnari Redangulo fub AB , m r Id autem fie oftendetur.

Ratio mr ,mp coroponitur exduabus his.

m r , A O i AО , mp'

Prima autem ratio mr , AO eadem eft cum ratione AC, Cm ex

proprietate Hyperbolae О r R.

Secunda veró ratio AO, mp hoc eft AB , mp eft eadem qua: qùadra-

torum AB . A d , ( cùm tres AB , Ad, mp fint proportionales ex ge

nerat, curva: О P prop. iy. ) & quad. A B ad quadr. A d eft ut quad.

с m ad quadr. A e five ut Redangulum I m C( a:quale quadrato e m)zà

quadratum AC. five in ratione compoftta I ta, AC, Sc m С , A C:Ergo

cumratioTwr , mp componatur exduabus i. mr, АО , 2. AO,i»^;

fubftituendo loco i.wrAO a:qualem AC,C».& loco 2. A О , mp,

duas I m. AC ; m С, A C. ratio m r,m p , compofita iuvenitur ex ^tribus»

t. A С. С m.

г. Im. A С,

j. m С. A С

Prima autem & tertia fe mutuo elidunt , quare ratio , mr , mp a»qualis

eft fecunda: I т. А С. Unde Redangulum fub \т ,тр a:quatur Rec

tangulo fub A Ç aut AB & m r. Quod eratdemonfttandum.

PROPOSITIO XVIII- '

"I Ifdem pofitis {fig. 8. ) fit A m aequalis В F.

-* Dico Figuram fecantium A B , A d , AD eredarum fuprau

arcum В E aequari tegmento Hyperbolico M R rm.

DE ¿M0 1<1 S TRAT 10.

QUoniam redae AB, B G , B F a:quales funt ( hyp. ) recTrs CA'»

AO,A»J, manifeftum eft fegmentum Hyperbolicum BGH F

H-
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fimileatque a:quale efle fcgmento Hypetbolic© A Or и.

Pra:tercà cùm Reclangulum (ubi A , mp fit differentia Rectangulo-

rum íiib I m , m p , & fub A m , »» p manifcftum eft fummam Reclan-

gulorum fub lA,mp effe differentiam fumma: Rcclangulorum Imp,

Si Reclangulorum A m p.

Eftautem fumma Reclangulorum Imp a:qualis (prop. 17. J folido

reclo cujus altitude» A B , bails Segmeutum Hyperbolicum A O R M.

Et fumma Reclangulorum A mp a:quatur ( prop. 16.) folido recto

cujus altitudo AB , bafis Figura A M N. Hoc eft ipfi a:quale ( prор.ц.)

fegmentum Hyperb. B F H G , aut fegmentum AOrra.

Ergo fumma Reclangulorum I A , m p five folidum reclum cujus al

titudo l A vel AB , bafis Figura A О P M eft differentia duorum foli-

doruin reclorum , quorum altitudo AB, bafes autem fegmenta Hy-

perbolica AORM, hOrm.

Atqui differentia horum Solidorum rectorum ejufdem altitudinis AB,

eft etiam folidum reclum cujus altitudo eadem AB, bafis M R r m

differentia bafium AORM, AОrж.

Ergo folidum reclum cujus altitudo A B , bafis Figura A О PM.

a:quatur folido cujus eadem altitudo A B , bafis fegmentum Hyperboli

cum MRrnt.

Unde fequitur Figuram A О P M a:quari fegmento Hyperbolico

MRra».

Eft autçm{prop. ij. ) figura A О P M a:qualis Figuras Secantlum

A B , A d, AD erectarum fuper arcum B E. Ergo ha:c Figura fecan-

tium a:quatur Segmento Hyperbolico M R r m. Quod erat demonf-

trandum.

PROPOSITIO XIX.

IIfdempofitis(yfg.8. ) fumatur in AB recta AV, major aut

minor quàm AB , 6c per V ducatur V X parallela tangenti

В D , occurrénfquc in x, X fecantibus A d , A D. I ntelligatur

modo reclas omnes fecantes A V , A л* , A X erigi fuper ar

cum В E in punclis , B , e, E refpondemibus , ex iis generabi-

tur figura nova fecantium major aut minor quàm quae ex rec

ris AB, A </, ADgenitaeft.

In recla A О fuinatur A Qjequalis A V , & per Q^centro

С } afymptotis С I , С с deferipta fit Hyperbola Q s S quae 00

currat in s , S, redis m r , M R.

Diconovamhanc figuram fecantium genitam ex rettis AV,
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A X , A X eесЭДз fupra arcum B E aequalem cflfc fcgmcnto Hy

perbolico bAS sm.

DEMONSTRATIO.

QUoniam propter parallels BD , VX reсЪ AV , Ax , AX propor

tionales funt rectis AB, Ad , AD, manifeftum eft ex methodo indi-

viiibilium , Figuram genitam ex fecantibus AV , A x , AX erecTis fupra

arcum BE in punctis B, r, E , eife ad Figuram genitam ex fecantibus

AB, Ad, AD erectis fupra eumdem arcum & in iifdem punctis, ut

AV, eft ad AB.

Praeterca in Hyperbola S ordinata: AQ^wi s funt ut С m , CA

five ut AO , m r in Hyperbola OR , unde ordinatae utr'nifque Hyper

bola: funt inter fe proportionales , ergo fegmentum Hyperbolicum

M S s m eft ad fegmentum Hyperbol.M R r w ut MS ad MR.five ut AO^_

ad AO vel AV ad AB ( cum AQ^AV , & AO , AB fint aequales et

hyp. У

Cum igitur oftenuim fit etiam ut AV ad AB , ita cíTe figuram ex fe

cantibus AV, Ад:, AX ad figuram ex fecantibus , A B, A à, AD.

Figurae ex fecantibus funt inter lè ut fegmenta Hyperpolica praedicta,

eft autem Figura ex iêcantibus AB, Aл; AD aequalis fegmento Hy-

perbolico M R r m (prop. iS- ) ergo Figura ex fecantibus AV , A xt

AX eft etiam a:qualis fegmento Hyperbolico M S s m. Qupd erat dc-

muuftrandum.

PROPOSITI О XX, ,

I Iifdem pofitis {fig %.) Efto Conchois TZ cujus Polus A,

axis BT, Balis BD, figura genicrix feftor circuli ABE.

Dico fe&orem Conchoidicum ATZ aequari Triangulo

ABD tfeäori circulan ABE t fegmento Hyperbolico MRm

DEMONSTRATIO/ _-J:

SEctor Conchoidicus ATZ aequatur ( prop. io. ) Triangulo AB Df

feétori circulari AB E,f Figurae fecantium genitae ex A B , A dt

AD ereéiis fupra arcum BE. Eft autem ( prop. 18. ) praedicta Figuj:^

íbeautium aequalis fegmento Hyperbolico MRrw. Ergo fe$pr Cchí-

choidicus ATZ aequatur Triangulo ABD f fectori circuían ABE "f

«íento Hyperbolico M R rm. Qupd erat demonftrandu in.

Coroilariuni J. Subtra&o communi Triangulo ABD > figura Con-



it

A;~i B¿i BT20 3t.;.u:ur fc&ori circulan ABE f fegmcmo Hyperboli-

co M ¡l - m-

Corj/l ir;»m 1 1. Sit alia Conchois / z. , cujus Peius A , axis V л Bafis

VX, Fig'ira L;e¡tirrix fedor circuí ABE. Oftendetnr eodem modo

feibrem Coiuhoidicuin A/^L Щ'*л ' Triangulo AVX f fedori circu

lan geuitori ABE , f fegmento Hypei bolico M S s т. Demonftratio eft

eadem , nifi quod ex prop. 19. luproniuir fegmentum Hyperb. M S s m

Jtquari Figura: genira: ex fecantibus AV , Aд: , AX eredis fupra аreнт

BE. Silblato item communi Triangulo A V X, Figura í.'onchoidica

V t £X oftendetur a:qualis fectori circulan A BE f fegmento Hyperb.

M S s т.

Corel/arimnlJI.Ex hac propofitione & Corollàriis pra:cedentibus

confiat Conchoidis quadraturam pendere à circuli & Hyperbola: quadra^

tura. Qúod eriam e« fequemi propofitione apparcbit.

PR OP О S IT 1 О. XXI.

SInt {fig. 9. ) dua: Conchoides DC , DE quarum axis com

munis DZ , Polus idem A , Figura: genitrices , duo fedores

çkçoli ABE , ABG , Bafes ZX , ZY.

Süppofitisduöbus arcubusaequalibus BF, BG,ex Polo A du-

«ntur rédae AFC , AGE occurrentes Conchoidibus in С , E

pundis,à quibusdemittantur in XY perpendiculares CX. EY,

& ex F , G in HI perpendiculares EM , GIS completisquadran-

tibus ABH, ABI.

Jam producatur BAvcrfusL, ut fit ALatqualis AZ diftan-

tisE Poli A à bail X Y. Tum centro I ,afymptotis LH » U an-

gulum rectum continentibus deferibatur per L Hyperbola

OLP quae occurrat in О , P , redis FM , GN producéis.

DicoFiguram Conchoidicam XCDEY contentam fub per-

pendicularibus CX , EY , Conchoide CDE & bafi XY, aequari

EiguraeBFOPG compofitae exfegmento circulan BFMNG , &

Tegmento Hyperbolico MOPN.

DEMON S TRAT 1 0. - .

# pün&ö© jfi ABdudâ perpendiculari'GK, ipfi BK fumatur in

ÁI a:qualis ÂO^, & per Cfcducat'ur QR ordinata Hyperbcla: OP.'

' - î. 'Quottiârri arcus BF , BG rant" a:quales ( b)t>. ) & ex F, G demiíTas

PM».GN perpendiculares in HI> patet redas HM , IN a:quales eflè,"

&HN,IM..

Rursùs
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Rurfiis quoniam BK aequalis eft AQ, (кур.) etiam AK five GN.

aequalis eft IQ. Sunt autem ex proprietate circuli tres HN , NG , NI

proportionales , ergo illis aequales IM, IQ^IN finit etiam proportiona

les, undefegmentaHyperbolicaMORQ^QRPN funt aequalia utde-

monftrat Gregor, à S. Vincentio prop. юр. de Hyperbola.

I Г. Jam quoniam arcus BF , BG funt aequales, ас proinde fecbres

circulares ABF, ABG ex quibus geniti funt fecbres Conchoidici ADC,

ADE, manifeftum eft has Conchoides, DC, DE eíTe a:quales & fimiles,

figuras item Conchoidicas DCXZ , DEYZ. Propter aequalitatem etiaiu

linearum AF, SC Triangula redangula AFM, SCX funt aequal¿a , at-

que eodem modo Triangula AGN , TEY. His ita probatis.

III Jam facile demonftrabitur propofitio, Nam ex Coroll. i. pro-

pof. 20. fi AB fit aequalis AZ, & ex Coroll. 2. fi AB fit minor vel major

quàm AZ; Figura Conchoidica DETZ a:quatur fcctori circular] ABGf

fegmento Hyperbolico NPRQ,ergo addendo ex una parte Triangu

lum ETY , & ex altera Triangulum AGN a:quale, Figura Conchoi

dica DEYZ aequatur fcgmeñto circulan ABGN f fegmento Hyperbo*

lico NPRQ^

Oftenfum eft autem'( пит. т. ) fegmentum Hyperbolicum MOPN

efle duplum fegmenti NPRQ , & manifeftum eft fegmentum circulare

F M N G efle duplum fegmenti circularis ABGN, ergo tota Figura

FBGPO eft dupla Figuta: Conchoidicae DEYZ , ac proinde aequalis Fi

gura: Conchoidic* С X Y E. Quod erat demonftrandum.

: • » - •-• л

PROPOSITI О XXII.

Dimenßo Conchoidis tradita a P. Lálovera demon-

Jtratur.

Ilfdem pofitis {fig.g,) Efto DZ axis Conchoidis DE. Centro Z

radio DZ defcribatur quadrans circuli ZD¿ occurrcns in g

ordinate Conchoidis E q,Si in axe ZD producto í'umatnr D m

¡equalisj^.Ex punfto D fit D dperpendicularis ad DZ & aequa

lis AZ diftantiae Poli A à bafe ZY. Centróque Z , afymptotis

ZD , ZX per punclum â defcribatur Hyperbola г о ad quam ex

q, я» fint ordinarae qr, m в, . .

Dico Segmentum Conchoidis D q E atquari Segmento Hy-

perbolico morq, aufto Segmento circulan D qg , & imminu-

to Rectangulo fub AZ , qg.



Tulcherr'mum hoc Theorema tradidit P.Lalovera in Appendice z.ad-

jetla ad lib. de Cycloide num. 8. Qua autem via tllud demonfiraret non

iridicat, exifiimamut tamen ufum шfilebat Libra Arch'tmedea principiis.

Cum igitur illud mdtmonflratum rel'tquerit , nos tta facile ex pr&cedcn-

tibus demonßrabimus.

D e MON ST кат 10.

I. ¿"vUoniamquadrans circuit ZD b a:qualis eft Conchoidis genitoci

У Jr ABI , atquc ex Polo A du<äa AGE , & ex G , E perpendicula

res GK , E q ad reclam AD , recta: AK , Z q funt a:quales ( prop. 4, Co-

roll, i. )

Cùm igitur AQjït a:qualis BK ( hyp. ) ac proinde IQjpfi AK , erit

1Q a:qualis Z q . Eft autem & IA a:qualis ZD, & AM.ipfi AN five

KG , five qg, five D m ( hyp.) ac proinde I A \ AM hoc eft IM a:qua-

cur Z D f Dm hoc eft ipfi Z m. Denique AL , D d a:quales eidem AZ

( hyp. ) funt etiam arquales inter fe.

II. Confideremus modo duo Segmenta Hyperbolica M O R Q ,

mor q; quoniam ad a:quales IA , ZD diftantias à centris I , Z , ordi

nata: AL , D d a:quales funt ut modo probatu m eft , etiam ad a:quales

I Q¿Z q, & IM , Z m diftantias. ordinata: QR, q r, & MO, m 0 a:quales

funt , & fegmentum MORQjegmento rhorq a:quale ac fimile eft. Er

go cùm fegmentum MORQjegmento NPRQ a:quale fit ( ttt ofiendi-

mus in prорл\.пшл> ) etiam fegmentum morq eidem fegmento NPRQ^.

eft a:quale.

Eft autem (prop. to, Coroll.1. 2. ) fegmentum Hyperb. N P R QJ-

fedor cifcularis ABG, a:quale Figura: Conchoidica: DETZ. Ergo feg

mentum MORQ five morq illi a:quale f fe¿tor circularis ABG aut

ZDg a:qualis, a:quantur Figura: Conchoidica: DETZ.

IlLErgo fubtracto utrinque cómuni fectore circulariZD£,fegmentum

Hyperb. morq, a:quatur Figura: Conch.DEg f Parallelogrammo ETZg

( oftenfum eft enim in prop.4. coroll.a.quadrilatarum ETZg eíTe paral-

lelogrammnm ) Cùm autem in eadem prop. 4. fit ofteofum efle A Z,

Z q : : Eg ,g q , Rc&angulum fub AZ , g q a:quatur Reclangulo fub

Z q, Eg five parallelogrammo ETZg. Ergo fegmentum Hyper, morq

a:quatur Figura: Conchoidica: D E| f Refíangulo fub AZ,g q.&í au-

ferendo utrinque Recbegulum illud fub AZ , g q , fegmentum Hyperb.

morq — Rccbmgulum fub AZ, gq a:quatur Figura:iConchoidica:

DEg. Dfnique addendo utrinque femifegmenrum circulare Dg^.Seg-

mentum Hyperb. morq — Redang. fub AZ , gq f femifegmen-

tinn circulare Dg q a:quantur Figura: Conchoidics D E j.Quod erat

demonftrandum.



PROPOSITI О. XXIII.

In qua juxta nofira frinapta demonfirantur ел qua D.

Barrow tradidtt circa dimenßonem Conchoidis 9

& Figuras ei connexas.

DIfaacus Barrovv fummi ingenii vir & de Geometría optimc meri-

. tus in Lcclionibus Geometricis pag.no. & fequentibus, Appendi-

cula t. Figuras Tangentium , & Secantium , de quibus in hac fecunda

patte nos egimus examinavit , quod quidem haud fcio an ante illum ul-

lus feciflet,, & Conchoidis dimenfionem exiis etiam deduxit, quemad-

modùm nos. Sed diverfo plané modo diverfífque principirs. Juvat quae-

cunque ab eo inventa fubtiliflmiéque demonftrata funt hic referre , Se

quam egregic cum noftris coha:reant oftendere.

Theor. L

SUmma Secantium AD (fig.*-) ad arcum B E pertinen-

tium & ad axem В F applicatarum , aequatur fegmeitto

Hyperbolico BGHE. Barrovv. nur», i.

. Hoc facile eft , & demonflratum à nobis prop. 12.

Theon I L

SUmma Tangcntium BD ( Fig. 8. ) 'ad arcum BE pertlncn-

tium & applicatarum ad redam äqualem arcui BE aequa

tur fpatio Hyperbolico BGHF, Bamvp. num. 2.

Demonftratum eft antè prop. ц. ubi oftendimus Figuram CyHndri-

cam Tangentium five genitam ex Tangentibus BD fupra arcum BE

crectis aequari fegmento Hyperbolico BGHF. Manifeftum eftenirnil-"'

lamFiguram Cylindricam, fi arcus B E extendaturin lineam reÖam,

a:qualem efle fumma: Tangentium applicatarum ad rectanj azqualem ary

ciuBE, imo eadem eft Figura modo convoluta , modo expanía. \ :u

:'-'.• i íí .y: sal

Theor, II U "n п.- -:oilib

Umma fecanrium ÁD arcus BE ad bafin AM applicata

rum , aequatur duplo feftotis ABE. Barrrtv. num.
S



Id quidem non demonftravimus , quoniam eo nihil nobis opus erat

ad dimenfionerh Conchoidis quae nobis propofita etat , fed facile de-

monftrari poteftex univerfali principio tradito in prop. lb Cum enim

ordinata circuit EM fit perpetuó ad radium AE , ut radius AB ad fecan-

tem AD. Manifeftum eft ex prop. И. Figuram Cylintiricam genitam ex

radio AB fupra fingida arcûs BE pun£h ereôto, ( hoc eft duplum fedo.

ris ABEja:quari figure genita: ex fccaiuibus AD ad reclam AM in pun

ctis M refpondentibus с > applicatis.

Theorema I V.

SUmma Tangentium BD ad arcum BE pertincntium & ad

bafin. AM applicatarumaequaíur femifíi quadrati fubtenfar

QarrobV. num. 4.

Hoc etiam citm non indigeremus non demonftravimus , demonftrati

vero poteft ex prop. 11. in hune modum. Cùm fit perpetuó ordinata cir-

-culi EM ad radium ABfive AE »ut AMad-Tangentem BD , patet ex

prop. и. fummam Tangentiuin BD applicatarum in M punctis refpon-

dentibus a:quari Figura: Cylindrica: genitae ex omnibus AM five finubus

FEerc&is in E fupra arcum BE. Rurfusex eadem prop. 11. manife£

tum eft Fguram finuum genitam ex omnibus finubus FE ereét.is in E fu

pra arcum BE a:quari Summa: radiorum AEapplicatorum ad rcctam BF

( eo quod fit FE , ad radium AE , at FE ad radium AE. ) hoc eft Rec

tangulo fub radio AB & BF. fivedimidioreftanguli fub tota diаmetro

BO& BF, fivedimidio quadrati fübtenfat В E.

Ergo fumma Tangentium BD applicatarum in M'adredam AM.

ac<^ttablr iemiffî quadrati fubtenfa: BE. Quodarat oftendendum.

> . . . .

Tbeorema

Д Cceptâ AY aequaîi AM ( Fig. 8.) Sc ex Y dufl&ad AY per.

^tApetidiculari Yy quae occurrat in y Hyperbolae RO def-

criptáe centro С afymptotis С I , С с angulum reäum conti-

nentifcus per О , ( pofitâ AО a:quali AB ) folidum reûum feu

ut vocat Barrovius Cylindricum cujus altitudo radius AB, bails

Tegmentum Hyperbolicum M Кy. Y duplum eft fummae qua-

dratorum fecantium ADapplicatorumad bafin AM in punc-

tis M refpondentibus. Barrovî>. num. 5.

ïdem^os ire demonflrabimus. Sit curva OP ur deferipta eft in prop,

letalis nimirum. ut quadibet ordinata MP fit tertia proportionals ad

radium



radium AB & fecantem ADrefpondentem. Erit îgitur fummaquadra-

torimi fecamium AD applicatorum in M aequalis folido recto cujus al

titudo AB , bafis autem Figura AOPM. Sive ill i a:qualis ( prop. ij. )

Figura fecantium AD ereéiarum fuper arcum BE , five Figurae illi fecan

tium a:quale (prop. i&) fegmcntum Hyperbolicum M R r m. Eil autem

fegmenti Hyperbolici M R r m duplum fegmentum Hyperb. M Rjy Y

ut ofienfum in propof. 2t. num. i. ergo folidum rectum cujus altitudo

AB , bafis fegmentum Hyperbolicum M R^r Y eft duplum fumma:

qnadratorum fecantium AD applicatorum ad rectam AM. Quod erat

oftcndendum.

Theorema V I.

SPatium Hyperbolicum MR^Y ) duplum eft figurae

fecantium ADereclatum fuper arcum B Е.ВагrсЪЪ.яит. 6.

Hoc ingeniosè deduxit Barrovius ex pra:cedenti , nos alia via pro-

grcflî demonftravimus. In propof. enim 18. Oftendimus Figuram fe

cantium a:quari ftgmento feu fpatio Hyperbolico MRrw,8¡ prop. 21.

num. i. Segmentum Hyperbolicum MR>Y efle duplum fegmenti

M R r m. unde paret fegmentum M R^ Y duplum effe Figura: fecan

tium fnper arcu BE erectarum.

Theorema V I I.

SUmma Quadratorum omnium fecantium AD applicata-

rum ad arcum BE in recbm lineam cxtenfum aequatur Pa-

rallelepipedo cujus baiis Recbngulum BAM , alitudo maxi

ma iecans A D. Barrow, num. 7.

Hujus propofitionis demonftrationem omifit Barrovius quam ha

bebat quoniam inquit aliud [chema difcurfmntjue prл rtliqnis plerifque

longtufcuhtm expoßit , ntque rem tanti Video. Nos earn breviter & facile

boc modo demonftrabimus.

Summa quadratorum fecantium AD(qua: radii funt Trianguli ABD)

applicatarum ad arcum BE , a:quatur ( propof. 2. ) (olido т$о cujus ba

fis ipfnm Triangulum ABD ; altitudo vero dupla ipfius AB. hoc eft Pa

rallelepipede cujus bafis eft reöangulum fub AB , BD, altitudo vero

AB. Reliquat» eft igmir ut oftendamus tale parallelepip. ¡equari paral-

lelepipedo cujus bafis Rcctangulum fub AB, AM, altitudo AD. five

horum bales erTe cum altitudinibus reciprocas ; hec autem manifeftum

eft. Nam Rcclangulum fub AB , BD eft ad Rcctangulum fub AB. AM,

utBDad AM, hoc eft ut AD ad AE ( in triangulis fimilibus ABD,>

AEM jhoc eftut AD ad AB

IC
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Theorema V III.

ESto {fig. 8. ) curva B b talis ut iîngulae ordinatae F b ad a-

xcm AB fmr äquales Tangentibus B D refpondentibus.

occunátqac in b rcftae F E , atque ex¿in ACdemittaturper-

pendicularis ba. Eigura AB b a eftdimidium fegmenti Hyper

bolic! M Ry Y. Barrow, num. S.

Hoe fic demonftrabimus cx noftris principiis.

I. Sumptâ A О a:quali AB , Polo О , axe A B, bafi A a, intelligatur

deferipta Conchois BK quae occurrat in K recta: FE. Jungatúeque О K

qüa: erit parallela ipfi hE,(prop.q. ) & fccabit bafin in puncto д, cum

propter fimilitudinem TriangulorumOA* , ABD , & latera OA , AB

a:qualia,bafes Ал, BD, five ( hyp.) A «,F b, fint a:quales.Parallelogram-

mum igitur A E K a Rectangulo AFb a:quatur , cùm fit utriufque

eadem bafis A a.

II. Rursus quoniam ex proprietate Conchoidis , О A , A F : : E K ,

F E ; permutando OA, EK;: AF, FE:: AB, BD. trade cum

O A i A B aequeutur , etiam E K , B D aequales funt , ergo F b aequalis

BD, ( byp. ) aequatur etiam ipfi E K. Cùm ergo hoc eveniat quaecunque

fit ordinata FE. Figura BF£ a:quatur Figura: BЕK.

Eftautem ut diximus Rectangulmn AF b a etiam a:quale Parallelo-

grammo AЕKд , ergo Figura BFp f Redangulum A F b a five tota Fi

gura A B b a a:quatur Figurae B E K j- Parallelogrammo AEK*.

III. Demonfttatum eft autem in prop. гг. num. 3. Figuram ВЕK ar-

cucirculi& Conchoideordinatáque comprchenfam , unà cum Paralle

logrammo АЕКй a:quari fegmento Hyperbolico M R r m , quod dimi-

dium eft fegmenti M R^ Y ( ut ibidem oftenfum eft num. 2. ) ergo Fi

gura ABL fegmenti Hyperbolici M R^ Y^dimidium eft. Quod erat

oftendendum.

Theorema 1 X.

Ilfdem pofitis , centro A , axe BO , defcribatur Hyperbola

aequilatera О 7 , cujus afymptoti A 3 , A 4 , & quae occur

rat in pundo 7 recbe b a producbe.

Dico Figuram AB¿4, five Figuram BF¿ ( qua: fumma eft Tan-

gentium BDapplicatarumadBF) t Rectang. Aïba duplam

efle feftoris Hyperb, AO?, ( junftâ recH A 7 ) Barrow. n. 10.

Puleherrimum hoc Theorema ingeniofiifimè demonftravit Barrovius,

& quod magni fieri debet independenter à Figuris Tangentium & fecan-

tium , unde novam invenit yiam ad dimenfionem Conchojdis. Nefcio



an viderit illud fine uovis pnncipiis , ex pra:miflîs deduci pofTe. Nos oV-

monftrabimus fuppofitis Lemmatibus fcqucmibus ad hoc ncccffanis.

L E ¿M Ш tA I.

SInt {fig. io. ) duae Hyperbolae DE , OP defcriptae codem

centro A , iifdémque afymptotis A L , AM , Sintque ea-

rum fcmiaxes AF , AG , in eadem reda linea conftitut^í .

Sint jam duar tcâx CD , BE parallela: afymptoto AW, oc-

currentes Hyperbolis in D, E , & О , P.

Dico Tegmenta BCDE , BÇOP eflc inter fe ut quadrata fe-

miaxium AF , AG.

DEMO N ST RAT 10.

EX F, G verticibus Hyperbolarum ducantur FH , GI parallelaeci-

dem aiymptoto AM , occurrátque FH , Hyperbola: OP in K. Ma-

nifeflum eft fegmenta Hyperbolica BCDE , BCOP effe inter fc ut FH,

adKH.EfteuimFH,CD: : AC , AH : : HK s CO, Ergo permutando

FH, HK ; : CD, CO. & ita oftendetur omnes alias ordinatas BE , BP,X

&c. Segmentorum BCDE, BCOP effe inter fe ut FH, HK unde ex me-

thodo indivifibilium fegmentum BCDE eft ad fegmentum BCOPut

FH ad HK.

Jam FH ad HK eft in ratione compofita FH , GI , ( hoc eft AH , AI

in Triangulo AFH ) & G I , HK ( hoc eft rurfum AH , AI ex proprie-

tate Hyperbola: ) ergo FH eft ad HK utquadratum AH ad quadratum

AI five ut quadratum AF ad quadratum AG.

Oftendimus autem fegmentum BCDE eífe ad fegmentum BCOP

utFH ad HK, ergo fegmentum BCDE eft ad fegmentum BCOP ut

quadratum AF ad quadratum AG. Quod erat denionftrandum.

LSMMcA и. :

Ilfdem pofitis {fig. io.)fit alia Hyperbola a:quilatera of ,def-

cripta centro a , afymptotis as, ax, cujus femiaxis fit agt

fintquc in afymptoto a s abfciífe ar,as proportionales abfeiffis

AB, AC. & ex r, s , ducantur , r t, /я parallela: afymptoto ax.

Dico fegmentum BCDE efle ad fegmentum rs н t ut quadra

tum femiaxis AFad quadratum femiaxis ag.



OaL, A M Hyperbola: D Edeferibatur Hyperbola О P. occurrens

CD, BE in О , P, & redis AB, AC fumantut in a s aequaks ab, a c.

& ex pitfiotis b, с ducaiitur ordinatst b p , с о.

Qupniam Hyperbola: О P , o p funt a:quilаtera: ( hyp. ) &Temiaxes

AG j a g habent a:quales , arque fumptae font abftiflîs AB , AC, a:qua

les ábfnlfs л b , а с , manifeflum eft fegmenta BCO P }b сор eíTe fiuiilia

& a:qualia. Eft autem ex pra:ced. Lemmate fcgmentum BС. DE ad feg

mentum BCOP utquadratum AFad quadr. AG , ergo idem fegmcn

tum BCDE eft ad tegmentumb с о put quadr. AF ad quadr. AG Cum

autem fit ( hyp.) a b a<\ а с utB h AC five a r ad a s, Tegmenta b с op,

r s и t funt a:qualia ( Çreg. à S. Vincent. de Hyperbola prop. u ) ergo

tegmentum BCDE eft ad tegmentum r s и t ut quadr. AF ad quadr. AG,

five quoniam AG, ag funt a:qnales ( H)p. ) ut quadratum Temi-

axis AF ad quadr.femiaxis л g. Qupd erat dcmonftrandnm.

Coro/larium. Idem probaretur tum m hoc Lemmate , tum in primo,.

quamvis Hyperbola: noneffenta:quilatera: , dumiHodo anguli afympto-

tici A , a , eflènt a:quales.

His duobus Lemmatibus fuppofitis ueniamus modo ad demonftra..

tionem Theorematis I X anteâ propofiti.

OStendendumeftFiguram AB¿¿ cfieduplam Seûoris Hv-

perbolici A О 7-

Ex punéfis 0,7, ducautur reda: O3 , 7 2 parallela: aTymptoto A 4

& occurrentes alteri afymptoto A 3 in 3 , 2. recia vero 7 2 uceurrat A О

in punño j. Prauereà ex рипclо у , ducatur reéta 4 9 parallela afympto

to A 3 & occurrens reclэe A О in 9. ducatur etiam in Hyperbola O7,

ordinata 7 8. His pofitis.

I. Sector Hyperbolicus A О 7 a:quatur fegmento Hyperbolico

*3C-7,Namex proprietate Hyperbola: О 7 abTcifla: A 2 , A 3 funt ut

reciprocè ordinata: 3 0, 2 7. Qnare Triangulum A 3 O aequauir Trian

gulo A 2 7. unde fublato communi Triangulo A 2 5 & addito Trilineo

О j y, fe$or Hyperbolicus A О 7 a:quatur fegmento 2 3 О 7. Hinc fe-

quitur oftendendum efle Figuram A B b a eíTe duplam fegmenti 2207.

II, Figura hBba dimidia eft fegmenti Hypcrbolici M RyY ut

oftenfum eft Theor. VIII. pra:cedenti. Eft autem fegmentum M R^Y

duplum fegmenti MRrmut ibidem dictum eft in demonftratione, ergo

figura A B b a eft a:qualis fegmento M Kr m. Oftendendum igitur reT-

et Tegmentum M R t m efle duplum fegmenti 2 3 О 7..

Lit
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III. Quon'wri (hyp. ) AO cfl a:qualis AB five AC, in Triangulo

Rccfangulo ACO, quadrat um CO duplumett quadrati AO. Eft au-

tem CO (hyp. ) femiaxis Hyperbola: OR , & AO femiaxis Hyperbo

la: О 7. Quare fi oflcnderimus abfciflas CM , С m eíTc inter fe ut abf

ciflas A г , A з , cum fcgmenta Hyperbolica hoc pofito fint ( Ltmm. 2,

рrлс ) ut quadrata femiaxium CO, AO, fequetur fegmentum MRrn

duplum efle fcgmenti t 5 О 7. Quare fupercft tantùm oftendendum

abfciflas CM , С m , efle ut abfciflas Aг, A 3. Hoc autem demon-

ftrabimus ofteudendo tam CM, С w, quàm A 2, A 3. efle ut AО ad A 9.

IV. Ac primó oftendamus CM , С w effc ut AO ad A 9. Adverte

cùm Hyperbola О 7 fit a:quilatera ( hyp. ) angulúfque 3 A 4 idcircó rec-

tus,ejus dimidium 3 A 9 five alternum 897 efle femirectum, ac proinde

in Triangulo reclangulo 789, latera 7 8, 8 9 funt aequalia. Deinde

quoniam ( hyp. ) A m fumpta eft a:qualis BF , С m a:quatur A F five

ME,undcCMeftadCwutCMadME,fiveutMEadMl.[ fi CI

fit diameter circuit CB. ] Sive ut ME ad AC. f AM. Eft autem ME ad

AC five AE,ut AB ad AD five О <ifive a 7 fa:qualem О a ex proprie-

rate Hyperbola: aequilaterae О 7 ) five A 8. Et eadem ME eft ad AM ut

AB ad BD, five 87, five 89. Cùm ergo ME fit ad AC ut AB ad A 8,

& ME ad AM ut AB ad 89 , fequitur ME efle ad AC f AM ( hoc eft

CM ad С яг ut duftum eft; ficut Aß ad A 8 f 8 9, hoc eft AB five AO

ad A 9.

V. Oftendamus modo quod reliquum eft etiam abftiflas A 2 , A 3 ef-

fe inter fc ut AO , A 9. Hoc autem eft facile. Nam ex proprietate Hy

perbola: О 7 cujus afymptoti funt A 3 , A 4. A 2 eft ad A 3 ut recipro-

cè 3 О ad 2 7 five illi a:qualem A 4. Ut autem 3 О ad A 4 ita AO ad

A 9 in Triangulis fimilibus A 3 О, A 4 9. Ergo A 2 , A 3 :: AO > A 9.

Quod erat demonftrandum.

Theorema X,

Figura BFA genitaex tangentibus BD applicatis ad BF aequa-

tur Figurae BЕК contenta: arcu circuli BE & Conchoide

BK defcripta: Polo O, ( fumptisAB, AO xqualibus ) bail

A a , axe AB.

Unde ipatiorum ejufmodi Conchoidalium dimenfiones

mro.cfcunt. Barrow, num. 11.12.

Figuram BF¿ a:quari Figurae BЕK antè ofiendiinus Theor. VIII.

num. 2. eádemque via qua Barrovius qua: ftatim feie offert , nempe quo

niam iingula: ordinata: F b, EK eidem tangerti BD atque adeô inter fc

funt a:quales*



Hinc autem fcqui dimenfionem fpatioram Conchoidalium manifef-

tum eft ; Cùm fit demonftratum Figuram B?b f Recbng. AFL eflc di-

midium fegmenti Hyperbolic! MR/Y : ( Theor. 8. ) aut etiam dupluru

fectoris Hyperbolici AO 7.

- Hactcnus pra:clara Do&iifimi Barrovii inventa circa Concfcoidum di

menfionem , Figuráfque ci connexas Secantium ac Tangentium , atque

ea cum noftra methodo egregiè coha:rere demonftravimus. Nunc ad

alia progrediamur.

PROPOSITIO XXIV.

LOcus Conchoidicus infinitus eft , five fpatium fub Con-

choide DE (fig. 9. ) ejufque afymptoto ZY in infinitum

produ£tis majus eft quacunque figura data.

Vvallifius hoc ingenióte demonßravit Mechan, fart. г. prop, \o.fed

factiiits rem abfolvtjfet , fi fegmentorum ,Conchoidicorum dimenfionem

notam habuißet. Ex multit autem modis quife ojferunt ad hoc demonfiran-

dum ,fequtmcm eligimus m breviorem.

DE¿M ON S TRAT 10.

OStenfum eft in propof. at. Figuram Conchoidicam CXYE a:quari

Tegmento circulan BFMNG f Tegmento Hyperbolico MOPN.

Per acecifum autem continuum punctorum F, G, ad H, I, Figura

Conchoidrca CXYEabit in fpatium contentum fub Conchoide duplict

DC , DE & bafi XY in infinitum produces.

Ex altera autem parte , fegmentum circulare BFMNG abit in femt-

circulum HBI, & fegmentum Hyperbolicnm MOPN in locum Hy-

perbolicum comprehenfum ordinataHi, abfciflTaHI, afymptoto infi

nita I i » & curva Hyperbolica b P pariter infinita verfus P.

Cum igitur locus ille Hyperbolicus infinitus fit quoad area feu major

quacunque figura data , ut fatis Geometris notum eft , fequitur fpatium

Conchoidicum inter Conchoidem duplicem & afymptoros contentum

cùm a-quetur femtcirculo& loco illi Hyperbolico, infinitum efle

quoad aream, ergo& dimidium contentum fub DZ axe, & curva DE,

atque afymptoto Z Y in infinitum produétis , infinitum etiam eft. Quod

erat demonstrandum.

PROPOSITIO XXV.

CIrculus, Hyperbola, & Conchois earn inter fe conncxio-

nem habenr , ut fi earum una quadretur , alia: duae fimul

ilimptce quadrentur & viciffim.
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DEMONSTRATIO.

HOc ex pra:cedentibus fatis manifefturo eft. Paulo tarnen aliter St

clariflîmè id demonftremus. Ex puníto D (fig.ç. ) fit DV. tangeos

Gonchoidem DE in D , & occurrens radio Conchoidis AE in V.

Figura ConchoidicaZDETa:quatur (prop. 20. Coroll. 1.2. ) Sectorï

circuli ABGf fcgmento Hyperbolico NPRQ^ergoaddcndo utrinque

Figuram Conchoidicam DEV , trapezium DZTV aequatur Tcctori ein

culi ABG f fegmento Hyperbolico • NPRQ f Figura: Conthoidica:

DEV. Quarc fi trium harum figurarum quadretur una , quadrabuntur

alia: dua: fimul fumpta: , & fi quadrentur dua: quadrabitur tenia. Quod

erat demonftrandum. j¡

Dimenßo Solidorum T^otundorum ex Conchoide geni~

torum cireл Вaßn. . J

PROPOSITIO. XXVI.

Lemma adfequentem.

ESto {fig 5. ) quadrans circuli BFP,ejufque fcgmcntum

BMN ,& radius BFprodutlus in A , denique pce Л, AL

çarajlela FP.

Dico data circuli quadratura haberi feu reduci ad Sphaeram

Rotundum genitum ex Tegmento BMN circa AL revoluto.

DE МОП S TRAT 10.

EX Ndemittatur inFP perpendicularis NY. Ex Archim. reducitur

ad fphajram tam Rotundum ex fegmento FBNY circa FY , quant

Cylinder ex Rectangulo FN circa eamdem FY. Ergo & Rotimdum ex

Tegmento BMN circa eamdem FY. Jam data circuli quadratura , qua-

dratur fc£tor FBN , ergo & fegmentum BMN. Quoniam igitur datl

circuli quadratura reducitur ad Tpha:ram Rotundum ex BMN circa FP,

& BMN fegmentum quadratur , datâ eâdem circuli quadraturâ habe

tur гedа TV parallela FP five AL, tranfiens per centrum grav. Teg-

menti BMN. ( prop.%. Coroll.i.) Rurfus quoniam habetur recbiTV

parallela AL, tranfiens per centrum grav. fegmenti BMN, &ipfius

Tcgmenti quadratura , reducetur ad Tpha:ram Rotundum ex eodem (eg-

mento BMN circa AL ( Propt 8. Coroll. 2, Qupd eratdemonftrawtuai«
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Corollarlum. Similiter datà circuli quadraturâ oftendetur Rotundum

cx quadrante integro BFP circa ALreduciad fphaeram.

PROPOSITIO XXVII.

ESto {fig.$. ) Tegmentum Conchoidis BME, cujus Polus A,

axis BF , bafis FK,

Dico data circuli quadraturâ reduci ad fphaeram Rotundum

cx BME circa bafin FK.

D 6 M 0 N S T R U T 1 О.

СEntro F, radio FB, deferiptus fit quadrans circuli FBP, qui fecet in

N reétam ME ordinatam Conchoidis.Rotundum ex EMfc circa FK

a:quatur Rotundo ex BMN circa AL ( prop j J fed Rotundum ex BMN

circa ALreducitur ad Sphaeram data circuli quadraturâ. Ergo eâdem

data Rotundum ex BME redncitur ad fpha:ram. QiK>d erat demonftr,

PROPOSITIO XXVIII.

Ilfdern pofitis, Dico Rotundum ex loco integro FBGK circ*

afymptotum infinitam FK etiam reduci ad fphseram data

circuli quadraturâ.

DEMONSTRATIO.

ЕAdem eft. Oftendetur enim tale Rotundum a:quari Rotundo ex qua

drante. BFP circa AL) & hoc reduci ad fpha:ram data circuli qua

draturâ.

Schallоn. Spatlum Concholdicum F'BGK infinitum efi , ut ofiendlmus

prop. 24. revolutum tarnen circa afymptotum generat Soli dum finitum,

Jioc mlrantur qui Geometría arcana ignorant , Geоmetra autem fciunt

idem in allls infinitis locis ajymptoticis reperiri, ac prafertim in Hyper*

bolleo. .'

"Dimenßo Kotmdorum ex Conchoide genitorum circa

! PROPOSITIO XXIX.

^ Lemma adfequentia.

ROtundum cx Tegmento Hyperbolico circa afymptotum

rotatoreducitur ad fpha:ram.

DEMONS-
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Quoniam AP a:quatur GС ( prgp. 4. Coroll. I. ) & AB ( hyp. ) ipfi

БН , & G B ipfi BE , rcliqua AG reliqua: EH a:qualis cft. Deinde quo-

niam AD ( hyp.) a:quatur CI , & MD ex natura Conchoidis ipfi G B ,

aut BE ,aut CL, rcliqua AM reliqua: Ll a:qualis cft. Cùm igitur AG,

AM ipfis EH , LI a:quales fint , erit AG , AM: : EH , L I. Sed AG,

AM::AP, AQj: A P., A N : : GC,GB : : FL , FE. ergo EH, LI::

FL , FE.Quare punÓium I eft ad Hyperbolam HK.Idem oftendeturde,

рипйо j.ergo &c.Quod etat demondrandum.

PROPOSITIO XXXI.

Ilfdem pofitis ( Fig. 12. ) fi Tegmentum Conchoidis BCD vol-

vatuc circa axem BС.

Dico Rotundum inde genirum reduci ad fphaeram data Hy

perbolae quadraturâ.

DEMONSTRATIO.

EX propof. 29. Rotundum ex fegmento Hyperbolico EHIL circa

afymptotum EFreducitur ad fpha:ram , ac proinde cubatur fumma

quadratorum IL, i I, HE. Cubatur autem & fumma quadratorum С L,

el, BE ordinatarum Rectanguli BELC. Denique data Hyperbola:

quadraturâ quadratur fegmentum EHIL , ac proinde cubatur iolidum

reclum cujus bafis EHIL, altitudo BE , five quod idem eft , cubatur

fumma Rectengulorum 1LC , i le, HEB. Ergo & eadem fumnaa rec-

tangulorum bis fumpta.

Quoniam igitur cubatur 1. fumma quadr. IL , il. HE ; 2. Summa

quadrat. LC , le, EB. 3. fumma Recbng. ILC , ile , HEB bis fump-

tâ С data Hyperb. quadraturâ ) eâdem data cubabitur fumma quadrato

rum 1С , ic, HB. five a:qualium (¿>ro¿>. 30. ) AD, Ad, AB. applicato-

rum ad axem BС.

Ergo (prop. 6. ) data Hyperbola: quadraturâ Rotundum ex fegmen

to Conchoidis BCD , circa axem ВС , reducitur ad fpha:ram. Quod

erat demonftranduiu.

De Centro Grayitatis Conchoidis.

PROPOSITIO XXXII.

ESto ( fig. ц. ) circa cemmuhera axem BG,duplex Conchois

xqualis & fimilis BС, BD^quarum Polus A, bafes^R, EF.
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Dico datà circuli &. Hyperbolae quadraturâ haberi centrum

gravitatis Figurae Conchoidicae BCD.

DEMONSTRATIO.

DAtà cîrculi & Hyperbolae quadraturâ quadratur Tegmentum Con;

choidicumBGD(pr<?p.ij.) Delude data folius circuit quadratu

râ reducitur ad fpha:ram Rotundum ex eodem fegmento BGD circa ba;

fin EF ( prop. 27. )

Ergo datâ circuli & Hyperbola: quadraturâ habetur recb XZ paral-

lela EF, tranfiens per centrum gravit, fegmenti Conchoidici BGD.

{prop. 8. Coroll. I. ) atque ita habetur punclum X in quohujufmodi

reéia fecataxem BG.

Eft autem idem punftum X centrum gravit. Figura: BCD compofita;

ex duabus Conchoidibus a:qualibus & fimilibus BCG , BDG. Ergo

datâ Circuli & Hyperb. quadraturâ habetur X centrum gravit. BCD,

<^uod«erat demonttrandvmi.

PROPOSITION XXXIII.

Ilfdem pofitis {fig. 13. ) centro E defcribatur quadrans circulj

EBF xqualis generatori Conc'hoideos , & occurrat ordina-

taeGDin H. Producatur etiam EB in O, ita utBO fit aequalis

GH , fit item BI perpendicularis ad БЕДaequalis AE diftantiae

Poli A à bafi Conchoidis EF. Praetereà centro E , afymptotis

EO , ER per I defcripta fit Hyperbola quae occurrat in M , N

redis GM , ON parallelis ER. Denique fupponamus reftam

VY parallelam EE & occurrentem axi BE in V,tranfire per cen

trum gravitatis fegmenti circularis BGH.

Dico AV eftcad EX utfegmentum Hyperbolicum GMNO

t fegmetum circulare BGH — Recbngulum fub AE , GH ad

tegmentum circulare BGH.

DEM OK STRA TIO.

SEgmentum Conchoidicum BGD eftad fegmentum circulare BGH

ut AV ad EX ( prop 7.) Eft autem fegmentum Conchoidicum BGD

(prор.гг.) a:quale fegmento Hyperb. GMNO f feem¿ Circul.BGH

Rcctang. fub AE, GH. Ergo ut AV ad EX ita fegment. Hyperb.

GMNO f fegment. circuí. BGH— Reé*an¡g. fnb AE , GH att feg-

mentum circulare BGH. Qupd erat demonfteandut».
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PROPOSITIO XXXIV.

Demonßratur Theorema quod DoSfijfmus P. Lalovera

inycnit ¿7* indemonflratum reliquit circa centrum

gravitatif Conchoidij.

Ilfdcm pofitis {fig-Ц- )intclligatur reda AB efle Libra Archi.

mcdea fufpenfa ex punfto E , pendcátque liberé ut jacer ex

brachio EB fegmcntum circulare BGHîex pun&o autem A ex

tremo brachii EA pendens figura L aequiponderer fegmcnto

BGH. Sitque ut antè-XZ tranfiens per centrum grav.fegmen-

ti Conchoidici BGD

Dico AE eflfc ad EX ut fegmcntum Hyperb. GMNO t Seg

ment. circuí. BGH — Re&ang. Tub AE , GH , ad fegmcntum

Circuí. BGH t Figuram L.

PrtcLrumhoc Tbtottma. rtfirtur iñlib. de.Cjcloide. Append.

2. num. i;

DEMO Ii ST KA TIO.

QUoniam Figura L( hyp. ) a:quiponderat fegmento circular! BGH,

Libra A B fufpensâ ex E, tranfitque V Y per centrum gravit.

fegmentiBGH, AEeft adEV» utreciprocè fegmentum Circuli BGHi

ad figuram L. Ergo AE ad AE f EV five ad-AV , ut fegmentum circuit

BGH ad idem fegmentum BGH t L.

Jam fegmentum Conchoid. BGD eft ad fegmentum circulare BGH

f figur. L in ratione compofita ex his duabu».

U Segmenti Conchoid. BGD ad circulare BGH.

«.Segmenti circuL BGH ad idem BGH -f- L.

Eft autem prima ratio eadem qua: AV>EX(prop.j.y8c 2. ratio eadem.

quas AE , AV ut modo oftendimus, rationes autem AE , AV; AV. EX

componían rationem AE, EX. . «

Ergo AE eft ad EX ut fegmentum Conchoid BGD(hoc eft prop.ii.

fegmentum Hyperb, GMNOffegm. circuí. BGH — Reáang. AE,

GH) eft ad fegmentum circuí. BGH f L. Qupd erat demonftrandunn

PROPOSITIO XXXV.

Ilfdem pofitis ( Jig. 13. ) Dico data circuli & Hyperbolae qua

drature non folùm haberi centrum gravit, totius Figurar

Con-
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ehoidicse BCD , ut demonftratum cñ'prep. 32. fed ctiam ejus

dimidiae ncmpe fegmenti BGD.

DE MON ST%,AT I 0.

DAtà circuli & Hyperb. qtiadraturâ , habetur recta XZ parallela

afymptoto EF , tranfiens per centrum gravit, fegmcnti Conchoid.

BCD m oftenfum ell pra:diÖa propof. 3г. in decurfu demonfirationis.

Deinde datâ folius Hyperbola: quadrature , reducirur ad fphstram

Rotundum ex eo:fem fegmento BGD circa axem BG ( prtptf. $2. ) Sc

data qua'lraturâ circuit atque Hyperbolae idem fegmentum BGD qua

dratic ( prep-. 2j. ) arque ita data circuli & Hyperb. quadratura habetur

recta SZ parallela axi BG-, tratifíens per centrum gravit, ejufdem íég-

memi BGD (prop. 8. Coroil. т. )

Quoniam igitur data circuli atque Hyperb.quadraturâ habenturdua:

rccbe XZ, SZ tranfeuntes per centrum gravitatis fegmenti BGD, iifdem

dátis habetur punctutn Z i 1 Lins fegmenti centrum gravitatis. Quod erat

(tcmonftrandums

De Tangentibus Conchoidis.

PROPOSITIO XXXVL

Vlures novaque conftruUiones traduntur ad inventev-

dam Conchoidis Tangentem , atque ab aliis tradi-

t£ partim emendantur , partim ex noßris

principtisdemonßrantur. , . ¿

ESto(ßg. 14.) Conchoia CD, cujus Polns A , Axî$ ВС,

Bafis (eu aíymptotus BT , datum in Conchoide punâura

D, ex quaoporteatTangentem ducere.  r

-Prima Conßrußio.

JUngatur AD , quae Bafm BT fecet in E , tum in AC tumptâ

AF aequali axi ВС , defcribatur quadrans circuli AFG qui fe

cet recbm AD in H , & ex H ducatur circulum Tangens HLr

quae occurrat in L reda: AG Deniquc fiat ut AH ad AD ,it»-

AL ad quartam EXfumptam verfus T.

vr
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]un£ta DX tatiget Conchoidcm in D.

Demonfiratio patet ex prop. 9. cùm circuit quadrans AFG fit figu

ra genitrix Conchoidis CO.

Secunda Conflrußio.

JUngatur AD quae occurrat afymptoto in E, fítque DQ par-

pendicularis ad AD,qua: occurrat in СЦесЪe AG, parallels

ifymptoto BT , & reds AQJumatura:qualis EX.

J un6ta DX tanget Conchoidem in D.

Ф EMONSTRAT 10.

TRiangula Rectangula AHL, ADQ^ùm fimilia fint , AH, AD : :

AL , A Q ; five cùm A Qj. EX atquentur ( byp. ) AH, AD : : A L

EX. Ergo (prop. p. ) DX tanget Conchoidem in D.

Tertia Conßruffiio.

JUngatur AD & ex D ducatur DV perpendicularis ad AC,

& fiat ut DV ad AD ira AD ad EX.

J uñóla DX tanget Conchoidem in D.

V DEMONSTRATIO.

IN Triangulis fimilibus AHL, ADV ( propter parallelas AQ, DV )

AH , AL : : DV , AD : : AD , E X ( hyp. ) & permutando АН,

AD:? AL * EX. Ergo ,&c.

Quarta fonflrutâio.

JUngatur AD, qua: occurrat afymptoto in E, fitque ut BE ad

AEitaADadEX.

Junfta DX tanget Conchoidem in D.

DEMONSTRATIO.

AE, ЪЕ(Ьур.) :: EX, AD. Sed AE,BE:: AL, AH (propter

fimilitud. Triang. ABE , AHL ; ergo EX , AD : : AL AH , &

iuvertendo AH , AL : : AD , EX. & permutando AH, AD : : AL, EX.

ergo, &c.
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Quinta ConjlrnSfia.

EX punfto D fit DV perpcndicularis ad axem AC , & DO '

perpendicularis ad AD, quae occurrat in O afymptoto BT.

fiátque ut BV ad BA ita EO ad OX.

Junäa DX fanget Conchoidem in D. .

DEMONSTRATIO.

QUoniam BV, BA ( hyp) : : EO, OX : : componendo AV. BV r •

EX , EO : fed AV , BV : : AD, ED : : AQ¿EO. Ergo EX, EO : :

AQ^EO. Quare EX a:quatur AQ, Ergo ( СопЯrл.) DX tangit С.еш-

choidem in D.

Sexta Conflrufáio.

JUngaturAD , ex D ducatur DV perpendicularis ad AC, &

DI perpendicularis ad BX. Tum fiat ut IE adDEitaAD

adEX.

Junfta DX tangit Conchoidem in D.

DEMONSTRATIO,

IE,ED::DV,AD,fedI E,ED:: A D , EX ( hyp. > ergo D V.

AD : : AD , EX. Quare ( 3. Confimü. ) DX tangit Conchoidem.

Septima Conjlruffiio.

JUnftâ AD , quae occurrat BX in E . ducatur DV perpendi

cularis ad AC , & ex E, E S perpendicularis ad DV , jun-

gatúrque AS ,& angulo ASD fiataequalis angulus ADX.

Junóla DX tangct Conchoidem in D.

. DEMON STRAT 10.

QUoniam anguli ASD , ADX funt a:quales ( hyf, ) & alteïni

SDA , DEX ; Triangula ADS, DEX , funt fimilia , & DS , <

DA ; : DE , EX. Eft autem DS , aequalis EI , ergo EI , DA : : DE,

EX , & permutando Et, DE : : AD , EX. Ergo ( 6. ccnftruft. ) pX.
tangit Conchoidem in D. • :" 'f''4-



Oßarva Conßrufäa.

T'Jngatur AD, quae occurra: in E afymptoto BX, & ducatu»

DV perpendicülaris ad axcm BС. Fiátquc ut quadratum

AV f Re£fcangulu;n DV , BE ad quadratum. DV , Lta. BV ad

VK.

Jun&a DK tauget Conchoidem in D.

DE МОП ST КAT 10.

QUoniam KV , VB : í Quadr. DV , Quadr. AV f Retäang. DVr

BE. Componendo KV» KB: r Quadr. DV , Quadr. DV f Quadr-

AV f Redang. D V , BE.

Sit cx D reda DX tangens Conchoidem & occurrens afymptoto BT

jnX. DV,AD:: AD, EX (3. conflr.) ergo DV , EX : : Quadc. DV,

Quadr. AD.

Pra:tereà DV , BE : : Quadr- DV , Reßang. DV , BE. Ergo DV ,

EX f BE five DV , BX : : Quadr. DV, Quadr. AD f Rectang, DV..

BE. Eft autem Quadr. AD a:quale Quadr. DV f Quadr. AV. ergo

DV, BX : : Quadr. DV , Quadr. AV f Recbng. DV , BE.

Atqni antè lie oftendimns efle etiam KV ad KBj ergo DV,BX::

KV , KB. QuareKBX eft Triangulum cujus hypotenufa KDX. Tangir

autem DX ( hyp. ) erga& KD tangit Conchoidem in D. Quod erat

demonftrandum.

Nona СопЙгиШо eB'Barrovianat.

tâffoYius in Lettione Geometrica VIII.пит. гг.тЬeоreтл quod-

dam. univerfale dèmonflrat ex quo deducitur fcquens

Confir»ftto fro Tangente Concbo'tdis.

JUngatuc AED, ex qua auferatur AH aequalis ED, ex H

ducatur HM perpendicülaris ad AH,& occurrens BT in M.

& ex D reda ЕЮ parallela ШЛ , occurrens BТ in O.Sireftse

MO fumatur aequahs OX.

. Juncia DX tanget Conchoidem inD*

f Htme conftru&ionem. ex noftro principio univerfeli ita-facilè demon*

Brabimus,

PZMQNS
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DEMONSTRATIO.

QUoniam angulus AHM reclus eft ( hyp. ) HM tangit circulum

FG , ergo MH , & HL etiam tangens conftituunt lineam reclam.

Rurfus propter HM , DO parallels ( hyp. ) angnli AHL , EDO funt

Äquales , funt autem latera AH, ED a:qualia ( fcjr^. )&anguli A, В

xquates propter parallelas AL, EO. Ergo Triangula AHL, DEO

gqualia funt in omnibus. Qnare AL , EO a:quales funt. Jam verô prop

ter fimilitudinem Triangulorum EHM , EDO ob parallelas HM , DO.

HE , ED : : ME , EO. Ergo componendo HD , DE : : MO , EO ,

funt autem MO, OX a:quales ( hyp. ) ergo HD , ED : : OX , EO. fi

ve HD , AH : : OX , EO , & componendo EX , EO , : : AD, AH.

Eft autem EO utdiximus a:qualis AL. ergo EX , ALj : AD,AH. quarc

( confir. I. ) junéb DX tangit Couchoidem in D£

Decima Confiruftio eß Fermatiana.

Itrmatm ( Орeт. Varior. pag. 47. ) feribens ad Robtrvallium

banc et confiruíiianem e Schedis ut ait рглргорeге excerftant

m'ttttt abfqut dtmonßratione.

JUnttâ AD , & demifsâ perpendicular! DI , fit Rectangu-

lum DIT aequale Rectángulo DAE f quadrato DI , & fiat

ut BI ad IT ita DI ad IX. Juncta DX tanget Conchoidcm

inD,

Ego cùm hanc conflruâionem demonftrare vellem » reperi erratum

quoddam in eam irrepfifle, eredo Typographi vitio, neque enini tantum

Virum fugere potuiflèt , qui etiam methodum optimam & univerfalem

tradidit pro tangentibus omnium curvarum. Igitur loco quadrati DI,

legendum eft Reclangulum AV , DI , five Rectangulum AVB , & fie

reftituenda Conftructio.

JUnftâ AD , & demifsâ perpendiculari DI , fit Reâangulum

DIT aequale Redangulo DAE t Reclángulo AV, DIvel

AVB, & fiat ut BI ad IT , ita DI ad IX.

Juncla DX tanget Conchoidem inD.

DEMONSTRATIO.

EX E fit ER perpendicularis ad AE, & occurrensin R reela: AL.

Triangula AVD , AER Reclangula & babentia alternos angulos

ADV , EAR squales funt fimilia , ergo AD , VD : : AR , AE. Qnare

О
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Rc&mgulum AD , AEa:quatur Redangulo VD, AR.

Rurfus cum HLtangat circulum atquc ita angulus AHL redus fit,

Triangula AHL, AVÜ funt fimilia; quarc cùm demifsâ HNperpandi-

culari ad AG, Triangula AHL, HNLfitn fimilia , etiar» Triangula

AVD,HNL fimilia tum ; quare AV, VD:: NL,NH,atque ¡ta

Redangulum A V , NH , five AV , DI , five AV , BV a:quatur Re

dangulo VD , N L.

Qjoniam igitur Redangulum AD ¿ AE oftenfum eft a:quale Redan-

gulo VD, AR;& Redangulum AV , BV Redangulo VD , NL; duo

Redangulafimul AD,AE; A V, BV a:quantur duobus fimul VD, AR;

VD,NL, five Redangulo fub VD & AR f NL.

Sunt autem ( ex hyp. ) duo Redang. fimul AD, AE ; AV , BV aequa-

lia Rcdangulo DlT , five Redangulo BIX ( quoniam hyp. BI, IT : :

DI , IX ) ergo Redangulum fub.VD & AR f NL a:quatur Redangu

lo BIX. atquc ita cùm latera VD.Bl fint aequalia, etiam ARfNL

a:quabitur ipfi IX. ergo addendo utrinque redas aequales AN, EI; AR

f NL t A N, hoc eft AR t AL a:quabitur EI f IX hoc eft reda: EX.

A puado D in AD fit perpendicularis DQtjuae occurrat in O reda:

BT , & in Qj^edae AR. Quoniam ER , DQ funt perpendiculares eidem

AD , parallel funt inter fe , funt autem EO, RQ etiam parallels , qua

re in parallelogrammo ERQO , EO a:quatur RQ^eft autem EO aequa-

lis AL propter fimilitudinem Triangiilorum EDO , AHL & a:qualita-

tem laterum AH , ED : ergo AL aequatur RQ , & AR f AL aequatur

ARtRQjiye AQ Oftenfumeft autem AR f AL aequari EX, ergo

AQeidem EX a:qualis eft. quare ( 2. conßrutt, ) DX tangit Conchoi-

dem in D. Quod erat demonftrandum.

Undecima ConfiruUio eß Carteßana.

Carteßus lib. г. Geometri* hanctradit confiruftionem ad inge

niendam feftam DY quafit perpendicularis ad curiam Con

choidem CD in funft0 Dfjtve ad tangentem DX.

JUndà AD, & demifsâ DI perpendiculari ad BT, fumatur in

AD ipfi DI aequalis DZ , ex Z ducatur ZY parallela DI five

AB , & aequalis AE.

Jundâ DY erVperpeadicularis ad tangentem DX; unde fi ip

fi DY hoc modo inveníae ducatur perpendicularis DX, eiit DX

tangens Conchoidem in D.

Hoc autem fie ex prxecdentibus demonftrabimus.
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DßMON STRUT IÖ.

SI DX tangat Conchoiderii in D , & fit DZ a:qualis DI , 8r ZY paral-

lela Dl aeqitalis AE. Oftendendum eft junctam DYefle perpendi-

cularemad DX.

Qnoniam ( 7. ConflruÜ.) pofitâ DX tangente, du<5Uque DV ordina

ta Conchoidis & ES perpendicular! ad DV , junéïâque AS, angulus

ASD a:quatur Angulo ADX , fubtractis utrinque angulis re&is ESDt

ADO , reliqui anguli ASE , ODX funt anuales.

Confideremus jam Triangula AES , DZY. Latus DZ ( hyp. ) a:qua-

turDI five lateri SE. Et latus ZY ( hyp.) lateri AE, angulus etiam

DZY a:qualis eft angulo AES , nam qui illis deinceps funt AZY, DES

alterni a:quales funt ob parallelas ( hyp. ) ZY. DI vel ZY, ES. Cum igi-

tur Triangula DZY , AES duo latera duobus lateribus a:qualia habeant,

angulófque illis lateribus comprehenfos, etiam reliquos angulos ZDY,

ASE atquales habent.

Eft autem probatum angulum ASE a:quari angulo ODX. ergo angu

lus ZDY angulo ODX a:qualis eft. atque ita addito communi angula

YDO , totus angulus YDX , toti ADO a:quatut. eft autem ADO rec

tus [ hyp.) ergo angulus YDX rectus eft. Quod erat demonftraadum.

• . * S CHOLLO^.

NOn difficile tft multa¿ alias ex prmcedentibus confiruBiones dictre ,

neque nos in omnibus Ulis quas retulimus recenfendis ас demonftran-

dis tantitm immorati eßemut , nifi duplicem ex eo utilitatem capi poße vi'

deremus, una efl quod inde intelltgi potefl quam recle conveniat mttbodus

noflra cum its quibus celeberrimi Cjeometra ufi funt , altera autem фprл-

с'грмл , quod ex mulnplia conflrutUone ad inveniendas tangentes , vari*

earum etiam innotefcunt proprietates , quarum cognitio ad multa inßg-

n'ta Theormata, prsfertim vero ad curvarum ipfarum dimenßontm utilif'

fima efl.
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DE CONCHOIDI BUS.

PARS TERTIA-

£¡£ CONCHOIDE SEMICIRCVLAR1.

ESto 15. ) Conchois FG , cujus axis DF. Bafis DS , Po-

lus A , Figura gcnitrix ACB femicirculus diametri AB.

Conchois FG vocatur Çoncbùs femiàrcularis.

Ex ipfa generatîone manifeflum eft I. curvam FG nunquam coinci

des cum bafe DS , cum omnia puncta F ,g > G finr ultra rectam DS.

2. Curva FG accedit femper ad bafin DS.Cùm enim femicirculus ACB

fit illius figura genitrix.erit quaelibet chordaAC du£ta à polo A fh.ierm-

circulo aequalis refpondenti EG. Si ergo ex punctis С , G demittantut

in AI , DS parallelas perpendiculares CR, GS erunt illa: a:quales prop

ter a:qualitatem Trianeulorum RcéUngnlorum ACR , EGS. Cùm er

go CR minuacur infra quamcunque magnitudinem datam puncto С

fiimpto propiùs indefinite ad punclum A. etiam perpendicularis GS mi-

nuitur infra quamcunque magnitudinem datam , ac proinde DS reéht

in infinitum producía eft aíymptotos curva: F G in infinitum pro

ducer.

Hoc pofitO»Qna: in fecunda parte circa Conchoidem antiquam & Ni-

comedeam pra:uitimus, in hac tertia parte, circa novam hanc Conchoi

dem facere in animo eft , atque ill ï applicare methodos generales initio

traditas pro omnibus Conchoidibus.

Igitur I. dabimus dimenfionem fegmentorum fpatiique integri Con-

choidis (èmicircularis. 2. Rotunda circa bafin ex ea genita ad fpharam

revocabimus. 5. Idem pra:ftabimus circa Rotunda circa axem. 4. Cen

trum gravitatis in hac Conchoide inveftigabimus. j. Variis modis ejus

Tangentem determinabimus.

Et Coronidis loco agemus dé alia quadam Figura huic Conchoid) val-

dèaffini, & quaecunque Doctiflimus P. Lalovera circa [illam Figuram

invenit atque indemonftrata reliquit demonftrabimus.

Hoc eft hujus tenia; partis de Conchoidibus argumentum.

Dmt*ß§
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Dimenßo Conchoidis femicircularis.

PROPOSITIO XXXVII.

ESto (fig. 15. ) Conchois femicircularis FG .cujus Polus A,

fcmicircivlus generator ACB , axis DF , bafis DE.

Inter AB, AD iit media proportionalis AM ,& centro A

radio AM deícribatnr quadrans circuli AMOfecans reebm

ACG in N, atque omnes redas A eg, o¿iae inter AF,AG du-

ci poflunt , in я.

Dico Sc&oremConchoidicum AFG aequari Triangulo ADE

f figura: genitrici ABC t duplo ícdoris AMN,

BE¿M ON S T KA TIO.

RAdio AD deferibatur aicus circuli DH qui oceurrat in H rectав

AG.

Quoniam ( hyp. ) AB , AM : : AM , AD : :Arcus MN , Arcus DH.

Rectangulum fub AB & arcu DH aquatur Reclangulo fub AM & ar-

cu MN , five duplo fefloris AMN.

Ex punctis С , с , hmlligantur ad lincas ACTAc perpendiculares

qua: omnes convenient in puncto B , cùm anguli A GB , A с В in femi-

circulo fint rech. Hoc pofito.

Ex principio generali tradito in prop 3. Seclor Conchoidicus AFG

aequatur Triangulo ADE -f figura: genitrici ABC f Figurs Cylindrical

quam generarent omnes recua: AB erectar in omnibus punáis arcûs

DH , hoc eft Rectangulo fub A B & arcu DHfive ut antè oftendimus-

duplo fectoris AMN. Quod erat demonftrandum.

Corollarium I. Auferendo utrinque commune Triangulum ADE, fu-

pereft Figura Conthoidica DFGE aequalis figura: genitrici ABC f du

plo laStoris AMN. '

Corollarium 2. Cùm data circuir quadraturâ, quadretur tam Figura

ABC quam duplum fectoris cirçularis AMN, patet data circuli quadra •

turâ , quadrari fectorem Conchoidicum AFG , ac proinde quodeunque

fegmentum Conchoidis femicircularis.

PROPOSITIO XXXVIII.

TIfdem pofitis. Dico totum fpatium Conchoidicum DFGS

•* contentum axe DF , curva FG & afymptoto DS in infinitum

.ßroducTtis aequari femicirculo ACB t duplo quadrantis AMO.
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D6 MON S T RATI 0.

SUniendo punclum С quàm proximè libuerit punclo A, femper

figura Conchoidica DFGE a:quatur figura: ABCf duplo feétoris

AMN , ergo quando punclum С convenu cum punclo A , сùm etiam

punclum N inveniator in O, & punclum E infinité diftetà D, fequi-

tur totum fpatium Conchoidicum DFGS a:quari femicirculo ACB f

duplo quadrantis AMO. Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO XXXIX.

Determinare rationem quam habet totum fpatium Con

choidicum adJemicirculumgenitorem.

Ilfdem pofitis {fig. 15. ) fit AQj^uarta pars AB diametri fe

micirculi genitoris.

Dico ut AD f AQ^ad AQJta effe fpatium feu locum Con

choidicum DEGS ad femicirculum' genitotem ACB.

DEMONSTRATIO.

Sit P centrum femicirculi ACB , ac proinde radius AP duplus recta:

•VQjjua: quarta- eft pars diametri AB. Quoniam ( hyp. ) tres AB ,

AM, AD funt proportionales, quadrans circuli AMO eft ad quadran -

tem ABI ut AD ad AB.

Deinde quoniam AB radius quadrantis ABI , eft diameter femicircu

li ACB, quadrans ABI duplus eft femicirculi ACB. Eftigitur qua

drans ABI ad femicirculum ACB ut AB ad AP.

Cùm igitur fit Qiiadrans AMO ad quadrantem ABI ut AD ad AB,

St quadrans ABI ad femicirculum ACB ut AB ad AP. Ex a:quo qua

drans AMO eft ad femicirculum ACB ut AD ad AP. atque ita duplum

quadrantis AMO eft ad femicirculum ACB ut A D ad AQ dimidiam

ipfius AP; & componendo duplum quadrantis AMO f femicirc. ACB

( five fpatium Conchoid. DFGS prор.prлс. ) eft ad femicirculum ACB,

Ht AD f AQad AQ._Quod erat demonftrandum.

Corollarium 1. Si AB, AD a:quales fiut4 fpatium DFGS quintu-

plum eft femicirculi ACB genitoris , nam AD five AB f AQ^quarta

pars AB cont'inet quinquies AQ^.

Corollarium 2. Si habeatur in numeris ratio AD , AB , facile eft afllg-

nare in numeris rationem fpatii Conchoidici ad femicirculum genitoremi

Eccc Canonem univerfalem. i
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Sit AD ad AB ut x ad mltatem. Vtqx-f i ttl adi. ita ß>athm

Cmchoid. DFGS efi adfemic'irculum ACB gtmtorem.

ItafiAD eft tripla AB. x a:quarur 5. ergout 13 ad I. ita fpatium

DFGS eft ad femicirculum ACB. Et ile de caueris.

Dimenßofolidorum %otundorum ex Conchoidefemicir*

culari circa Baßn revoluta.

PROPOSITIO. KL.

ESto(ßg. 16.) Conchois fcmicircularis FG cujus Polus A,

femicirculus genitor ACB , Axis DF , bafis DS , ordinata

quaecunque GT.

Dico datâ circuli quadratura haberi feu reduci ad fpha:ram

Rotundum ex fegmento Conchoidico EGT circa Bafin DS.

DEMONSTRATIO.

Diametro DF deferibatur femicirculus DVF, occurrens in V ordi

nata: GT. Quoniam ex natura Conchoidis, AB , DF a:quales fuut,

femicirculus DVF a:qualis eft femicirculo genitori ACB. ex A du-

catur AO parallela afymptoto DS.

Ex principio generali tradito in prop. j. Rotundum ex fegmento Con

choidico FGT circa bafin DS a:quatur Rotundo genito ex fegmento

FVT circulan circa AO. Atqui (prop.26.)datk circuli quadratura habe

tur Rotundum ex fegmento circulan FVT circa AO,ergo Rotundum ex

lègmento Conchoid. FGT circa Bafin DS. Qupd erat demonftranduin.

PROPOSITIO XLI.

Ilfdem pefitis (fg. 16.) Dico Rotundum ex fpatio integro

Conchoidico DFGS circa afymptotum DS atquari femicy-

lindro cujus bafis eft DVF. aequalis femicirculo genitori ACB,

altitudo autem circumferentia radii AI intercepti inter Po-

lum A & I centrum femicirculi DVF.

DEMONSTRATIO.

EX Coroll. prop. Rotundum ex fpatio Conchoidico DFGS circa

afymptotum DS audiatur Rotundo ex femicirculo DVF circa AO.

Quoniam autem reda AI eft diftamia rccta: AD à centro gravitatis femi

circuli DVF , Rotundum ex DVF circa AO a:quatur folido rcélollye
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femicylindro cujus bafis femicirculus DVF, altitudo autem circumfe-

rentia radii AI ( Tacqnet lib. j. Cylindr. & Annul. ) ergo, &c. Qupä

erat demonftrandum.

Corollarium. Hinc patet i. Rotundum ex fpatio Conehoidico DFGS

circa afymptotum DS finitum eíTe. 2. Idem Rotundum haberi data cir-

euli quadraturâ , nam illâ data habetur recta aequalis circumferentia: ra

dii AI, ac proinde altitudo femicylindti illi Rotundo aequalis , cujus ba

fis DVF femicirculus notus.

^btmenßo folidorum Kotundorum ex Conchoidefemicir-

culari circa axem revoluta.

PROPOSITIO XLIL

ESro {fig. 17. Conchois femicircularis FG , cujus Polus A r

femicirculus generator ACB, Axis DF, Bafis DE , femi

circulus DVF aequalis genitori ACB.

Ex punfto F fit FR pcrpendicularis ad DF & aequalis AD dif-

tantiaePoli à bail, productique ED verfus К , cenrro D, afym-

ptotisDF, DKdefcripta iutclligatur Hyperbola fecundi gene

ris RSY in qua. аЫсЩзг fint ut reciprocè quadrata ordina-

tarum.

Ex Polo A ad Conchoidem FG ducatur quaecunque reda

AG occurrens bafi DE in E , & ex G ordinetur in Conchoide,

GT ad axem DF, producatúrque GT donec TS fit aequalis AE.

Dico pundum S cfle ad Hyperbolam RY.

DE M ON S.TRAT 10*

OCcurrat GT circulo DVF in V, ¡ungantúeqúe FV , DV.

Ex prop. 4. AT , DT : : GT, VT. Ergo AG , DV funt parai-

lels, & angulus DAE aequalis angulo FDV. Eft autem & angulus

DVF in femicirculo aequalis recto A DE. Etgo Triangula A DE , DVF

funt fimilia , & quadr. AE, quadr. AD : : quad. DF, quadr. DV : :

DF , DT. ( ex propriet. circuli ) Eft autem ( hyp. ) AE aequalis TS , &

AD , FR. Ergo quad. TS , quadr. FR : : DF , DT. quare punctum S

cft ad Hyperbolam RY. Quod erat deœonftrandum.

»■

propositiq
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P R OP O SIT I O. XLIII.

Iïfdem pofitis (/£.17.) fit in FR fumpta FO aqualis DF, &

in TS , TQzqualis EG-

Dico punctum C^efle ad ParabolamDO, cujus vertex D,

axis OF.

& E M 0 N S T %,A T I О.

QUadrilaterum DVGE eft paralltlogrammum ( prep, 4. Coroll. 2.)

quare EG , DV funt a:quales. Sunt autem ex proprietate circuli

quadrata DF, DV,nt reéte DF.DT, ergo quadrata FO, TQjequalium

ipfis DF, EG, five DF , DV funt inter fe , ut геclзе DF , DT. Quare

punctum Qdl ad Parabolam DO cujus vertex D > axis DF. Quod

erat demomtranduiffi

PRO POS ITT О XL IV.

]lfdem pofitis (fig. 17 ) fit FM media proportionalis mter AD

DF.compkarúrque Retbugulum FMHD, íítqueTN me

dia proportionalis inter AE , EG.

Dico punclum N eüe ad lmeam геЛаш MH.

D Е ¿M О N S T R A T 10¿

TRiangula A DE , DFV fimilia funt, & EG a:qualis DV , ut ofttn-

fum eft in duabus propof. pra:cedmtibus ¿ igitur AE , AD : : DF,

DV. ac proinde Reétangulum AE , DV aut Rectangulum AEG a:qua-

tur Rectangulo AD , DF.Sunt autem ( hyp.) quadrata FM , TN a:qua-

lia Reéiangulis ADF , AEG ( cùm FM fit media proportionalis inter

AD , DE , & TN inter AE , EG ) ergo quadrata FM , TN a:quantur

ínter fe, ас proinde & reéte FM,TN,unde pimctum N eft ,m recta

MH. Quod erat demonftrandum.

Corullarinm. Ex tribus propofitionibus praícedentibus fequitur qua-

dratum AG quod aequatur quadrato AEf quadr. FG -f duplo Rectan-

guli AEG, aequari etiam quadrato TS ordinär» in Hyperbola RYf

qnadrato TQordinatae in Parabola DO f duplo quadrati TN ordinata:

¡n Rectangulo FDHM.

PROPOSITIO XLV.

DAtâ Hyperbolae quadraturâ cubatur fumrna quadrato-

rumTS, FR. ordinatarum Hyperbolae RS fecundi ge-

CL'
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J DEMONSTRATIO.

СEntro D, afymptotis DF , DK. , deferibatur per R Hyperbola

communis RX occurreus TS in X,

Ex natura Hyperbolicae fecundi generis RY , quadratum FR,

quadratum Tb :: DT , DF :: F,R , T X ( propter Hypetbe-

lam communem>FX )\fed nr FR , TX ita fumptâ altitudine communi

FR , quadratum FR.ad.Rectangulum FR TX ; ergo quadratum FR,

quadratum TS : : quadratum FR, Re$angulum ER, TX.. quare qua

dratum TS a:quatur.Redangulo fub,fR, TX. ergo fumma quadrato-

rumTS aequatur fumma:&eétanguloruai FR , TX^five folido reсЛо cu

jus bafis fegmeotum. FRXT hyperbola: communis , altitudo FR. Data

-Sutem Hyperbola: communis quadrature cubatur iolidum rectum cu

jus illud legmentum eft bafts , ergo data Hyperbolas communis quadra-

turâ cubatur fumrna quadratorum TS ordinatarum fegmenti Hyperbo .

lici fecundi generis. Quod erat demonftrandum.

Corollariam. Ôflénfum eft fummam quadratorum T-S ordinatarum.

in fcgmento Hyperb.ifeeundi «eneris FRST,a:quari folïdo re<9o cujus

altitudo FR , bafis autem FRXTisgmentum Hyperbolicum primi ge

neris ; fimiliter oftendetur fummam quadratorum omnium TS ordinata-

rum totius fpatîi FRYKD fecundi generis , aequari folido recto.cujus

altitudo FR» bafis. autem .eft -fpatium НурerЬоНсшп prrmi generis

FRXKD. Hoc autem foliduin redum eft infinitum, cum ejus bafis

ipatium nempe afymptoticum .Hyperbola; communis infinitum fit

quoad aream , ut fans Geometris notyai eft. Quare iumma qifadrato-

rum omnium TS ordinatarum in fpatio Hyperbolico fecundi generis

FRYKD , eft etiam foiidum abfojutè infinitum.

PiVOiPPSI T^O XL VI.

Ifdem pofitis {.fig. 17. ) Dico data fjyperbolae quadraturt, ha-

beriRotundum genitum ex fegmento ETG Conchoidisic-

jttickcularis rotato circa axem FX.

Ф EMONSTKÄT 10.

QUadratimi KG (prpp. 44. Coroll. ) aequatur quadrato TS f duplo

quadrati TN f quadratoTQ^Datâ autem hyperbola: quadrature

cubatur fumma quadratorum TS ( prop. 45. ) aliunde vero cubatur ab

fohlte lumma bis fumpta quadratorum TN, cùmTN fint ordinatae.Ree*

tanguli. Denique cubatur etiam fumma quadratorum TQ^cùm enim

TQjfint ordinatae ad Parabolam , portio Conoidis Parabolic! genjti ex
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fOQJ circa axem FT reducitur ad /pha:ram (.eArckim. ) Ergo data

Hyperbola: quadraturâ fumma quadratorum omnium AG refporuicn-

tium fcgmento FTG & applicatorum in T cubatur. Cubatâ autem fum-

mâ quadratorum AG applicatorum in T , habetur Rotundum ex FTG

circa FT ( prop. 6. ) ergo data Hyperbola: commanis quadraturâ habe

tur five reducitur ad fpha:ram Rotundum ex fcgmento FTG circa axem

FT rotate. Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO XL VII.

Ilfdem pofitis. Rotundum circa axcm EJ> {.fig. 17. ) ex tota

Conchoide femicirculari DFGL , folidumeft abfolutè infini-

tum five majus quâcunque fphaera.

.D€ M ON ST.RAT 10.

TAleRotundum nihil eft aliud quàm fumma circulorum quorum

radii funt omnes ordinata: GT à vertice F ad bafiu.DL. Summara

autem illam circulorum conftabit efle infínitam, fi fumma quadratorum

earumdem ordinatarnm GT ad Fuíquead Dconftituat folidum infini

tum. Hoc autem líe oítendetur. Sumiría quadratorum GTab F ad

D a:quatur fumma: quadratorum AG refpondentiuni fumma: qua

dratorum AT. Eft autem fumma quadratorum AG applicatorum ad

axem DF ïqualis fumma: quadratorum TS -f duplo fumma: quadra

torum TN t fumma: quadratorum TQ^_( prop. 44. Coroll. ) & fumma

quadratorum TS, ab F ufquc ad D eft folidirm abfolutè infinitum (prop,

4J. Coroll.) unde fumma quadratorum AG applicatorum in T fecun»

dum totumaxem DF eft ut ita dicam plufquam infinita, ergo il ab ea

detrahatur fumma quadratorum A:T ab F ufqueadD quae finita eft

(cùm AT applicataein Tab F ufqueadD generent Trapeziumjmanife-

flum eft reliquam fummam nempe quadratorum GT ( ab F ufque aid

D ) fore abfolutè infinitam. Quod erat demonftrandum.

De Centro gravitaits Concboidisfemicircularis.

PROPOSITIO XLVM1.

ESto {fig. 16.) Conchois femicircularis EG, cujus Polus A;

Axis DE , Bxfis DS , Tegmentum Conchoidis EGT-, & illi

Cmile & aequale alterum FKT.

Dico data circuli quadraturâ haberi centrum gravitatisFi

gur« EKG.
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DEMONSTRATIO,

. Atâ circuit quadraturâ, quadratur fegmentum FGT (prop. 37. «:

_ froll. ». )

Deinde rcducitur ad fphaeram Rotundum ex eodem Tegmento FGT

circa bafin DS (prop. 40. J ergo data circuli quadraturâ habetur reй*

mn parallela bafi DS, ttanfiens per centrum gravit, fegmenti FGT

( prop. 8. Coroll. i, )

Eft aurem punclum m in quo recta mn fecat axem DF , centrum

gravitatis Figura: FKG ccmpofitae ex duabus FKT , FGT aequalibus SC

fîmilibus.

Ergo data circuli quadraturâ habetur punctum m centrum gravit. Fir

gurae FKG. Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO XLIX.

]Ifdcm pofitis {fig. 16.) Dico data circuli & Hyperbolae qua--

draturâ haberi centrum gravit, fegmenti Conchoidis FGT. •

D6 MONSTRAT 10.

DAtâ citculi quadraturâ , quadratur fegmentum FGT (propof. 37.

coroll. 2.) Deinde datâ Hyperbola: quadraturâ habetur Rotun-

dum ex eodem fegmento FGT circa axem FT ( prop. 46. )

Ergo ( prop. 8. coroll. I. ) data circuli & Hyperbolae quadraturâ , ha-'

Ьeшг recla parallela axi , tranfieiK per centrum gravit. fegmenti FGT.

Datâ autem circuli quadraturâ j habetur alia recta parallela bafi DE

tranfiens per centrum gravit.'ejuTdem fegmenti FGT (prop. 48 )

Ergo data circuli & Hyperbola: quadraturâ, habentur dua: rect*

tranTeuntes per centrum gravit. fegmenti Conchoidici FGT , ac proinde

concurfus illarumreclarum , five centrum ,'gravit. cjuTdem fegmenti

FGT. Qupd eratdemouftrandHm.

PROPOSITIO L.

Tlfdcm pofitis (fig. 16.) Dico dari pofie abfolutè lineam Bafî

'■-parallelam quae tranfit per centrum gravit.fpatii DFGS con

tend Tub Conchoidc femicirculari & afymptoto in infinitum

produclis.

Atque ità dari poiTe abfolutè centrum gravitatis fpatii con*

Conti fub duplici Conchoide FK , EG & afymptotis.

DEMONSTRATIO.
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DE МОП STRATIO.

HKbetur (prop. $9. ) proportio totius fnatij five loti Conchoidici

fub FG , DS & axe DF contenti a<rcïréulum genitorem ACB

aut illi a:qualem DVF. Sit igitur fpatium illud Conchoidicum ad femi-

circulimi DVF, ut AI ( jungens polum A & centrum I ) ad.D x: R'ecta

X X parallela bafi DS tranfibit per centrum gravit, fpatii Conchoid.

DFGS contenti- fub DF , & FG ¿ DSin infinitum produ&is (prop. 7.

Coroll.\.

Habebitur ergo punctum x in quo x7^ fecat axem DF , '& cum

Conchoides FK , FG fint ex hypoth. a:quales & fimiles 5 manifeftum cft

punctum л- cfle centrum fpatii Conchoidici utriuique fimul furhpti.

Qupd erat demonftradum.

PROPOSITI О. LI.

Tlfdem pofitis {fig. 16. ) D'ico fpatium five locum Conchoidi-

•*cum DFGS conrentum fub FG curva Scafymptoto DS irï

iufinitum produisis centrum gravitatis habere infinité diftans'

ab axe DF , ac pcoindc nullum habere.

demonstratio:

ROrundum ex Conchoide inregra DFGS circa axem DF abfolutè in

finitum eft five majus quacunque fpha:ra. ( prop. 47. )

Eft autem tale Rotundum ( Tacq. lib. y. Cyl. ) a:quale folido reclo

cujus bafis eft Concho're integra DFGS, altitudo aütem circumferentia

cujus radius eft diftantia illius centri graviu ab axe DF. ergo tale fbli-

dum rectum infinitum eft. quare cum ejus bafis nempe Conchois

DFGS fit finita ( prop.^S.) altitudo nempe circumferentia cujus radius

eft diftantia centri gravit.ab axe DF eft infinita.Ergo diftantia illa infinita "

eftrac proinde centrum gravitatis nuHibi eft. Quod erat demonftrandum. '

D£ Tangentibm Qonchoidisfemicircularis.

PROPOSITI© LH.

Parte Confituciiones ad inveniendum Tangentttn ConcholdU -

femteircaiaris.

ESto (fig. il?) Conchois femicircularis FG , cujus Polus A, »

Axis DE , BafisDX, femicirculus genitor ACB , datum in -

Conchoide punctum G ex quo oporteat Tangentem ducerc.

R
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Prîma Conflruiïiç.

JUngâtuc AG occurrcns in С , femicirculo 'genitori ACB;

& in E Bafi DX,exC fit tangens circuli CL quae occurrat

in L redae ДМ parallela: DX. Biat. ut ACad AG ita ALad

EX. Junda GX tanget Conchoidenv in G.

Demonftratio patet ex principio generali tradito Sc demonftrato in

propof. 8.

i'Secunila Conßrtiffiio.

JUnaâ AG, ángulo GAM fiac.acqualis angulas AGM , Sc

te&a: AM fumatyur aequalis EX.

Jun&a^G.X tanget Conchoidem in G.

Nam Tangentes circuli AL , CLa:quales funt э ergo anguli LAC,

LCA a:quales funt , eft autem angulus LAC angulo AGM a:qualis

( hyp. ) ergo & angulus ACL angulo AGM a:qualis eft. unde reda:

CL , GM funt parallela: , & AC, AG : : AL, AM. fed AM, EX a:qua

les funt ( hyp.) ergo AC , AG :: AL, EX. quare juncea GX tan-

git Conchoidem in G ( fonßruft. i. )

XJrt*a Conßruföio.

fUnclâ AG , ex G ordinetur ad Conchoidem reda GH , Sc

fiat ut GH ad AG ita dimidia AG ad EX.

Jun&a GX tanget Çonchoidemjn G.

Producatur LC tangens circulum ACB, donee occurrat in I reйас

• B-K eumdem circulum tangenti in B. ;Triangula CAL,C1K funt fimi-

lia , quare cùm AL , CL íint a:quales , etiam CI , IK a:quales funt. Ac

CI, BI tangentes funt .a:quales , ergo BI , IK a:quales funt,& BK

dupla eft IK.

Jam angulus ACB in femicirculo cùm fit rectus, Triangulum BCK

fimile eft Triangulo ABK,ergo& Triagulo AHG.ergoGH,AG : : CK,

BK, &fumptis coníéquentium dimidiis, GH, dimid. AG:: CK, IK.;

eft autem CK , IK : : AC ,<AL ( ob fimilitudinem Triangulorum CIK,

CAL; ergo GH eft ad dimidiam AG M AC ad AL. Eftautem( hyp.)

GH, ad AG ut dimidia AG ad EX , &,permutando GH eft ad dimi

diam AG ut AG ad EX. ergo AC eft ad AL ut AG ad EX, & permu

tando AC , AG : : AL , EX; quare ( conflrutl. i. ) recb GX tangic

Conchoidem in G. Quod erat demonftrandum.
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*PlurtS altas confirttlîionesfacile eßet adjicire atque tx pActdtnnbns

truerc , verum h<tßffictunt qua brevesfaciUJqutfunt.

PROPOSITIO LUI.

In qua ex iis qua democrata funt de Conchoide femi-

circulari , demonßrantur quacunque Dotfijßmus T.

Lalovera invenerat circa noyam altquam Figuram

quamfrofonit adfinem libri fubtilijßmi de Cycloi-

de , in Affendice г. пит. т.

ESto (ßg-ig. ) Semicirculus BFC,cujus diameter BС produ-

catur in A ita ut AB , BС fint aeqnales : fitque curvae CD

talis proprietas, ut quaecunque illius ordinata DE fit ad EF or-

dmatam femicirculiBFCt-ut AB ad BE. Per B ducatur indefi

nita re£ta XZ perpendiculares ad AB.

Circa Figuram BCDX P. Laíovera fequentia invenit Theorcmata.

I. Curva CD accedit femper ac propiùs quocunque intervallo dato

ad recbm BX , nunquamtamcn cum illa concurrí t.

II. Si ex altera parte deferibatur curva CG fimilis &a:qualis CD,

Spatium contentum inter -curvam DCG & afymptotum XZ quadru-

rplum eft circuit diametri BС.

III. Sit BI quarta pars ipfius'BC. Dico punéhim I- eiTe centrum

gravitatis fpatii DCGZX contenti inter curvam DCG infinitam ex utra-

que parte & afymptotum XZ.

IV.'Datà quadraturâ circuli , habetur quadratura & centrum gravi

tatis cujufcunque fegmenti CDG.

Ha:e funt ThcoremataquaeP. Lalovera inveniife fe ait & indemon-

firata reliquit , nos demonftrabimus in hune modum.

Tbeorema I. *

OStendendum eft cumm CD in infinitum accedere ad reo

tam BX , nunquam tarnen cum ilk coinciderc.

i. Curvam CD femper accedere ad rechm "SX mânifeflum eft , quae-

Tibet enim perpendicularis ex D cadens in BX atquatur BE refpondenti ,

minuitur autem BE in infinitum , fumpto E propiùs ad punctum B. er

go& perpendicularis , ex punób D in ^BX minuitur etiam infra ,quamt

cunque magnitudinem datam.
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2. Curvam autcm CD non concurren cum BX fie offen-

detur.

Ex hypothefi AB , BE : : DE , EF; & permutando AB , DE : : BE,

EF. eft autein ex proprietate circuli BE, EF : EF , EC. ergo AB, DE : :

EF , EC. Q^on am igitur ratio EF , EC evadit minor quacunque

data, puncto h iumpto femper propiùs. ad puoctum B , fimiliter vatio

AB , DE evadit minor quaeuuque data , ergo cùm AB fit cadcm,rcc-

ta DE evadit major quacunque data, quod falfum effet fi curva CD con

ven iret in aliquo punäo cum rccta BX. non ¿gitur curva CD convc-.'

nit cum recta BX^Quod erat oftendendum..

*
-

Tbeorema II,

Tlfdcm poíkis oftendendum eft fpatium DCGZX" contentura

-■•curva DCG utrinque infinita & afymptotoXZ efle quadru

plum circuli cujus diameter BС

Sit ALB femicirculus diametri AB ,' quoniam AB , BG funt aequaleî

( hp;) fcmicirculi ALB, BFC funt etiam a:quales.

Intelligatur jam Conchois femicircularis CH , cujus Pólus A,afy,m-

ptotus BZ ; axis ВС , femicirculus genitor ALB , productique DF oc-

currat Conchoidi CH in H.'

Ex proprietate Conchoidis CH [ prop. 4. Córoll. 2. AE , BE fc:

EH, EF , ergo dividendo AB,"BE:: FH > EF. Eftautem ex natura cur

va: С D ; AB , BE : : DE , EF ; ergo FH, EF : : DE,EF. quare FH , DE

a:quales funt-- Cum igitur hoc eveniat qua:cunque DH ducatur paral-

lela XZ ».fequiturex methódó indivifibilium fummam omnium DE hoc

efl fpatium BCDX a:quari fumma: omnium FH hoc eft fpatio BFCHZi

Quoniam autem Conchois- CH talis eíl ut AB jequalis fit BС ( hyp. J

totum fpatium Gonchoidicum BCHZ quintuplüm eft femicircuh genK

toris ALB vel illi aequalis BFC [ prop. 39. coroli. i¿ ] ас proinde fpatium

BFCHZ eft quadruplum femicirculi BFC. ergo fpatium BCDX quod

aequale eft fpatio BF^fHZ eft etiam quadruplum femicireul BFC, &

fumptis duplis terminorum, fpatium DCGZX contentum curva DCG

& afymptotoXZ eft quadruplum circuli diametri ВС. Qùod erat ,&c-

Theorema I I I.

SIBI fit quarta pars diametri ВС. Oftendendum eft punclum

Ь efle centrum gravitatis totius fpatii DCGZX content!

curva)DCG & afymptoto XZ.

guoniam [ hyp. ] femper eft AB, BE : : DE , EF , aut ABI г BE : : DG?

dupla
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dupla DE , EF bis , ex principiis Archimcdis in libro do Parabola , iè-

quitur fi intelligatur libra AC fufpenfa ex B , fpatio DCGZX ut jacet

pendenti ex brachio BС , aequiponderare fcinicirculum BFC bis fump-

tum, five circulum diametri BCpendentem ex puncto A extremo bra-

chii AB. Quareex principiis ejufdem Archimedis, fpatium DCGZX eft

ad circulum diametri BС utreciproeè AB ad Bl ( pofitoquod I fit cen

trum gravitatis fpatii DCGZX J Eft aurem ex Thcoremate pra:cedent!

fpatium DCGZX quadruplum circuit diametri ABC, ergo AB feu

BС eft quadrupla rccta: BI. Quod era: demonftrandum.

Theoremm. I V.

DAtâ circulî quadraturâ , oftendendum eft Iifdcm pofitis

haberi quadraturam & centrum gravitatis, cujufcunquc

iegmenti CDG.

1. Si quadretur circulus , quadrabitur & fegmentum Conchoidicurn

CEH , quadrabitur enim fector Conchoidicus ACH (prapay. СоrоИ.г.)

crgoablato Triangulo AEH , quadrabitur fegmentum CEH. l?ra:tereà

fi quadretur circulus , quadrabitur & fegmentum circulare CEF, quare

fi quadretur circulus quadrabitur & figura CFH , five illi a:qualis CED

( quoniam utoftendimus in Thtor. 2. recta: DE , FH íimt femper a:qua

les ) ergo fi quadretur circulus quadrabitur figura DCG dupla ipfius

СDE. Quod erat primum.

2. Quoniam eft perpetuó AB , BE : : DE , EF. Ex principiis Archi

medis , Figure СDE ut jacet pendenti ex CE , libra. AC íiifpenlá ex Bж

a;quiponderabit fegmentum circulare CEF fufpenfum ex puncto A. Er

go ficut data circuit quadraturâ quadratur fegmentum CDE, atque ita

habetur illius ratio ad fegmentum circulare CEF , ita habebitur ratio

AB ad BO ( pofito quod О fit punctum in quo recta parallels BX &

tranfiens per centrum gravit, figura: CDEfecat axem CE. ) Eft autem

idem punctum О centrum gravitatis figurae CDG ( cumdua: CDE,

CGE fint fimiles & a:quales ( hyp. ) Ergo data circuli quadraturâ ha

betur crntrum gravitatis Figura: CDG. Quod erat demonftrandum.

SCHOLIOV^.

DEmonftravtmus igîtur Theoremata à P. Lalovera inventa circa "

guram CDEjvel CDG. Ex his autem deducitur, Rotundum

ex figtira CDE vel etiam ex toto fpatio CDXB circa afymptotum BX

haberi data circuli quadraturâ. Verum difficilius eft Rotundum circa

axem ex eodem fegmento CDE. Hoc autem quod Lalovera non at*

tigit, atque inde confeqnens centrum gravitatis fegmenti CDE, duabu*

Propofitionibus cxplicabimus*
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PROPOSITIO LIV.

Ilfdem pofitis {fig. 19. ) Dico data Hypetbolae quadrature , re-

duci ad fphaeram Rotundum ex fegmento CDE circa axem

CE rotate

DEMON STRAT 10.

OCcurrat AН reclа: BZ in K. & junganir BF , eft igitur quadrilate-

rum BFHK parallelogrammum ( prop. 4. Coroll. 2. ) & recta: FH

BK funt aequales ; eft autem FH a:qualis DE , ut oftenfum eft in prop,

pra:e. Theor. 2. ergo BK eft aequalis DE. & quadratum BK abquale qua

drato DE.Eft autem quadratum BK a:quale quadrato AK quadrato

AB. ergo quadratum DE a:quatur quad. AK quad. AB. Intelligan-

tur fingula: AK applicari in puncéis E refpondentibus & AB in С (fum-

ptis CM, EN aequalibus ipfis AB, AK)curva MN eritHyperbola fc-

cundi generis in qua abfciflk funt ut reciprocè quadrata ordinatarum

(prop. 42. ) & fumma quadratorum EN ordinatarum in fegmento

CM, NE cubatur data Hyperbola: quadraturâ (prop. 45.) ergo fumma

quadratorum AK applicatarum in E ( hoc eft fumma quadratorum AB

f fumma quadratorum BK ) cubatur data Hyperbola: quadraturâ.

Cubatur autem ut patet fumma quadratorum AB applicatarum in E ,

ha: enim generant recbmgulum , ergo datâ Hyperb. quadraturâ fum

ma quadratorum BK five DE aequalium cubatur. ergo & fumma cir-

culorum quorum radii DE reducitur ad Cylindrum aut Spha:ram.

Eft autem fumma illorum circulorum Rotundum ex figura CDE cir

ca axem AE , jergo data Hyperb. quadraturâ habetur Rotundum ex

figura CDE , circa CE. Quod erat demoaftrandum.

PROPOSITIO LV..

Tlfdem pofitis. Dico data Circuli & Hyperbolae quadraturâ,

-*haberi centrum gravit, cujufcunque fegmenti CDE (/519.)

DEMONSTRATIO.

DAtâ circuli quadraturâ quadratur figura CDE (prep. j;. Theor. 3. )

Pra:tereà datâ Hyperbola: quadraturâ habetur Rotundum ex ea-

dem figura CDE circa axem CE ( prop. pr&c. ) ergo ( prop. 8. Cortil. I.)

data circuli , & Hyperbola: quadraturâ habetur recia axi CE parallele

tranfiens per centrum grayit. figura; CDE.
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Datâ autem circuit quadratura habetur punéhim О centrum gravit:

figura: СDG С prop. jj. Theor. 4 ) Si ducatur autem per О parallcla X¿

illa rranfit per centrum gravitatis figura: CDE ut patet cum duas figuras

CDE > CGE fint a:quales & fimiles , ergo data circuli quadratura ha

betur reéïa parallela XZ tranfiens per centrum gray, figura: CDE.

Cum ergo data circuli & hyperbola: quadraturà habeantur dua: reihfc

tranfeuntes per centrum gravit. figura: CDE, habebitur etiam centrum

grav. ejufdem Figura:. Quod erat demonftrandum.

Corollarium. Spatii vero integri CDXB centrum grav. infinité difiare

ab axe CE ас proinde nullum eíTe oflendetur.jNam fumma quadratorum

DE , ordinatarum in toto illo fpatio eft folidum infinitum (prop. 4j.Ca-

roll. ) ergo Rotundum ex illo fpatio circa axem BС eft infinitum, ergo

cum fpatium ipfum finitum fit ( prop. 5-3. Theor. 2. ) diftantia centri gray,

illiusfpatii ab axe BС eft mfinità. Q¿ú)d oftendetur eodem modo quo

prop, j i. pra:cedens.
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DE CONCHO I DI BUS.

PARS QUARTA-

DE C0NCH01DE HTPEKBOLICA.

ESto (ßg.20.) Hyperboh^B^CircuJi^s five cujus axes fint

aequales , fitque illius еен+ш vertex B , tangens BE.

Producatur AB in F ita ut AB , BF íint aequales , ôt per omnia

puncha Е intelligantur duciex A reda: AEC occurrentes Hy

perbolae in С , íintque fingulae EG äquales reípondcntibus AC

radiis Hyperbolae.

Curva FGG vocabitur Conchois Hyperbolica cujus Polus A ,

Bafis BE, Axis BE , Eigura genitrix hyperbolica ABC.

Placet huic Conchoidi applicare methodos generales tramitas in prima

parte pro Conchoidibus omnibus, quemadmoilùm prafiitum eft circa

Conchoidem Nicomedeam& Conchoidem femicircularem. Icaqne il-

líus Conchoidis exhibebimus. I. Dimeníionem. a. Rotunda. circa

Bafin. j. Rotunda circa Axem. 4. Centrum gravitatis. y. Tan-

gentem. Poftremo demonftrabimus ea qua: Lalovera inventa & inde-

monftrata tradidit circa novam aliquani Figuram qua: magnam cum hac

Çonchoide Hyperbolica affinitatem habet.

PROPOS IT IO LVL.

Troprietates quœdam Circuit & Hyperbola,

i. Sto {fig 21. ) Hyperbola circularis BF, cujus axes AB,

Jl2¿CD , centrum E. Diametro ABdefcriptus fitfemicircu-

lus ADB , & in quadrante BD fumpto puncto G , ex illo du-

catur tangens circulum GH, quae occurrat in H, AB produftae,

atqueex H ordinetur in Hyperbola HF.

Dico duas HG ,HF aequales cflc.

DEMONSTRATIO.
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DEMONSTRATIO.

QUoniam ( Hyp ) hyperbola BFcircularis eft five axes AB, CD

habens a:quales, Parametnun habet axi AB a:qualem ( Conic.eltm.)

ut aucun axis AB ad fuam Parametrum, ita Rcctangulum AHB ad qua-

dratum ordinata: HF , ergo Re#angulum AHB œquatur quadrato HF.

Jam ex propnetate circuli idem Reciangulum AHB a:quatur quadrato

Tangentis GH. Ergo quadrataGH, HF a:quantur, ac proindereóte

GH, HF. Quod erat demonftrandum.

г. T Ifdem pofitis. Jungatur AF. Dico illam tranfire pec

* P.unâum G.

DEMONSTRATIO.

E)í G fit ïn AB perpendicularis GK. Quoniam GH tangit circulum,

tres EH, EB , EK funt proportionales. Ergo EH f EB hoc cft AH

eft ad EB f EK hoc eft ad AK , ut EB ad EK , hoc eft ut EG ad EK,

hoc eft ut GH ad GK ( propter fimilit. Triangulor. EGK, GHK. ; Eft

antem GH a:qualis FH ( пит. i. ) ergo AH , AK : : FH , GK. quare

re6ta AF tranßt per G. Quod erat demonftrandum.

î 1 Ifdem pofitis. Ex pundo B ducarur BL tangens circuli

I ADB , & Hyperbolae BE, qux occurrat in L radio EG pro-

dudo.

Dico EH , EL aequalés efte.

DS MON S T RA TIO.

TRÎangula EBL,EGH Rectangula & habentia communem angulum

E, & latera EB, EG a:qualia a:quantur in omnibus , ergo recla:

EH , EL funt a:quales»

4,T Ifdem pofitis. FxpuncbF fit ad AF perpendicularis H

* quae occurrat in I re£tar AB producías.

Dico redas BH , Hl aequales elfe.

DEMONS T RATI 0.

✓"VUóniam angulus AFI reclus eft, & FH perpendicularis ad Aï,

vJ[Re£tangulüm AHI xquatar quadrato FH Eft autem quadrature

FH ( пит. i. in demonft. ) a:quale Reßaneulo ¿ HB, ergo Ficlangula

AHI , AHB a:quantur inter fe , ас proinde reßaeJBH , HI funit aequales*

Quod erat demonftrandum*



5. j^Ifdem pofitis. Dico reâam AI effe duplam re&ae EL.

DE 31 0П S TRAT 10.

ESt enim AB dupla ЕB , & BI dupla BH ( тт. 4. ) ergo AI dupla

eft EH , eft autem EH aequalis EL ( mm. 5. )«rgo AI dupla eft EL.

Qupd erat demonftrandum

6. 1" Ifdcm pofitis. Centro A , radio AB defcribatur qua-

JLdrans circuli ABM occurrens in O recbe AG-

Dico duos arcus BG , BО aequales effc,

DEMONSTRA T 10.

QUoniam AB radius circuli BM duplus eft AE radii circuli BD,

manifeftum eftfemicircumferentiam ADB eíTe a:qualem arcui BM.

Eft autem arcus BG ad femicircumf. ADB utangulus BAG ad angu-

lum rectum BAM , & ut idem angulus BAG aut BAO eft.ad angulum

retumBAM ita eft arcus BО ad arcum BM. ergo arcus BG ajquatur ar

cui BO. Quod erat demonftrandum.

PRO PO SIT IO LVII.

Ilfdem pofitis {fig. 29. ) Intelligantur fingulae AI hypotenufz

Trianguli Redanguli AFI(du£Hs AF ad omnia punda cur

vae BF , & FI ad illas perpendicularibus ) erigi in pun&is О

lefpondentibus fupra arcum BО perpendiculariter ad planum

ABM. Ex omnibus AI ita ereftis generabitur Figura aliqua

Cylindrica cujus bafis arcus BО.

Dicohujufmodi flgurae Cylindrical exhiben poíTe fegmen-

tum Hyperbolae äquale.

DEMONSTRATIO.

OMnes reйае EL creâa: in puncéis G refpondentibus fupra arcum

BG generant figuram quam voeavimus Figuram fecantium,quam-

que propof. 18. oftendimus aequari fegmento Hyperbolae determinate Eft

autem quaelibet reâa AI dupia EL fibi refpondentis [ prof.frлепит у.)

ergo fumma omnium AI erectarum fupra arcum BG eft dupla fumma:

omnium EL erectarum fupra eumdem arcum BG , ac proinde dupla

fegmenti Hyperbolici determinad. Quoniam autem arcus BG.BO funt

a:quales ( prop. 46. тт. 6. ) fumma reâarum AI ereäarum in G fupra

arcum BG a:quatur fumma: earumdem AI ereâarum in О fupra arcum



BО ( method. Iadivlf.) ergo fumma recbrum AI creScaritm in puncTis

O refpondentibus fupra аrент BO dupla eft fcgmenti Hyperbolici dça

terminad. Quod erat demonftrandum.

Dimenßo Conchoidis Hyperbolic*.

PROPOSITIO LVIIL

Ilfdcm pofitis. Dico data Hyperbolae quadraturâ quadrari

feäoremConchoidicum ARS.

DEMONSTRATIO.

EX propof. 5. Sector Conclioidicus ARS a:quatur Triangulo ABP f

Figura: Hyperbolicae genitrici ABF f Figura: Cylindricae genita: eк

hypotenufis AI erc£Hs in punéiis О refpondentibus , fupra arcum BO-

Eft autem (prор.prлс.) ha:c figura Cylindrica a:qualis fegmento Hyper-

bolico determinate Ergo fcctor Conchoidicus ARS aequatur Triangu

lo ABP f figura: Hyperbolica: ABF f akeri fegmento Hyperbolico de

terminato. Data autem quadraturâ hyperbola: tam figura hyperboü-

ca ABF quam Tegmentum hyperbolicum quadrantur , ergo data hyper

bola: quadraturâ , qaadratur feítor Conchoidicus ARS. Quod erat, See,

Comllarium. Ex рипйо S ducatur ST ordinata Conchoidis Hyper-

bolicsE RS. Quoniam data hyperbola: quadraturâ quadratur ícótor Con

choidicus ARS , eâdem datâ quadrabitur fegmentum Conchoidis Hy

perbolica: RST.

Dimenßo l^ptundorum ex Conchoide Hyperbolica cirz

ca Baßn.

PROPOSITIO LIX. *

Lemmata ad profof. fequent,

LEMMA 1.

ESro {fg. гг. ) Hyperbola circularis AQ^cujus axis traflf-

verfus BA , centrum С , per С , reda CK perpendicuiaris

ad BA. . Ordinata TQ^ Dico Rotundum ex tegmento ATCX.

circa CK reduci ad fpha:ram. J4

-**ац



DB MONSTRAT 10.

COmpleatur Rectangulum CDQT , & fit angulus DCE femiree-

tus i compleatur etiam Rcctangulum ACDF. Quoniam angulus

DCE eft fèmirectus Triangulum DCE Rcctangulum eft Ifofceles , &

latera CD , DE a:qualia. Et quoniam Hyperbola AQj;ft circularis

Recbmgulum BTA a:quatur quadrato ordinataiTQ^ut oftenfum eft in

frop. уб. тт. I. )

Jam quadratum ÇT a:quatur Rectangulo BTA f quadr.CA ( i.Elem..

Eucl.prop. 6. ) ergo quadratum DQJ[ a:quale qnad. GT ) a:quatur Re

clangulo BTA , five quadrato TQ , aut CD , aut DE f quadr. CA aut

DF. Similiter oftendetur quaecunque alia ordinetur DQJn fegmento

Hypetbolico ACDQ^cjus quadratum eñe a:quale quadrato DE ordina

te in Triangulo CDБ f quadrato DF. Ergo ( Meth. Ind'tv'tf. ) fumma

qtradratorum DQ3quatur fumma:quadratorum DE , f fumma: qua-

dratorum DF. Cubatur autem utraque fumma tam qudratorum DE,

quam quadratotum DF. ergo & cubatur fumma*qnadratorum DC^or-

dinatarum fegmenti Hyperbolici ACDQ.Ergo fumma circulomm quo-

ram radii fuiu DQjîve Rotundum ex fegmento AGDQ circa CD re-

ducitur ad fpha:ram. Ей autem Cylinder ex Rectangulo CTQD circa

GD aíquale Rotundo ex fegmento CAQDcitea CD f Rotundo ex

ATQ,circa eamdem CD. ergo Rotundumex ATQjtirca CD rediicj-

tur adfpha:jam. Qviod erat demonftrandum;

LEMMA IL

JIfdempofícis fit alia quaecunque reda HI perpendicularidad

AB.

Dico data Hyperbolae quadraturâ Rotundum ex fegmen^

to ATQ.circa HI reduci ad fpha:ram.

DEMON ST RAT 10.

V^Uooiam Rotundum ex fegmento ATQjtirca CD reducitur ad

X^iphsram ( Ltmm. t. pnc. ) Data fegmenti quadraturâ habetur

(prop.B. droll, i. ) reéta parallela CD ac proinde & HI tranfiens peril

ous centrum gravitatis. Data autem hâc rectû & quadraturâ fegmenti ;

АТС^ habetur С prop. 8. Coroll. г. ) Rotundum ex eodem fegmento cir-

C»:HI, ergo data Hyperbola: quadraturâ habetur Rotundum ex fegmen-

5© ATQ circa HI. Quod erat demonftrandum.

PROPOS1TIO
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PROPOSITIO. LX.

REfumatur Figura гг. in qua RS eft Conchois Hyperbolica

cujus Polus A , axis BR , baiis BV , figura gcnitrix feftor

Hyperbohcus ABF.

Dico data Hyperbolae quadraturâ haberi Rotundum ex fcg-

mento Conchoidico RST circa bafin BV.

D E M O N S T%^AT I 0.

INtelligatur deferipta Hyperbola RQJîmilis & a:qualis Hyperbola:

BF, occurrens in Q^rdinata: TS. Ex methodo generali tradita in

prop. j. ) Rotundum ex fegmento Hyperbolico RTS circa bafin BV'

a:quatur Rotundo ex fegmento Hyperbolico RTQj:irca AM. ergo

{Lemm. 2..fT£c, ) data Hyperb. quadraturâ habetur Rotundum ex feg

mento Conchoidico RST circa bafin BV. Q¿cd erat demonftrandum.

Dimenßo %otundorum ex Conchoide Hyperbolica cir

ca axem.

PROPOSITIO LX I.

Lemma ad prop, fequent. -

ESto (fig. 23.) Hyperbola BF circularis cujus axis tranfver-

ius AB , ordinata FH ,ex Bltangcns BV. ex A ad curva:

BF omnia puncb F , / intelligantur duäae rectae AE , A/quae

occurrant BVin P,^.

Dico data Hyperbolae quadraturâ cubari fummam quadra-

torumBP »B^ applicatorum ad axem BH in punáis refpon-

dentibus H , h.

Sive quod idem eft. Si ex punáis H , h reftae BH , ordinen-

tur HG , hg aequales tangentibus BP , B^ , refpondentibus.

Dico data Hyperbolae -quadraturâ cubari fummam quadrato-

rum ordinatarum. HG , h g. .

I. T7 X proprietate Hyperbola: circularis BF quadratutn ordinata: HF

Hi aequatur Recbngalo AHB , ergo BH,HF : : HF, AH.ac proin»

de quadr. HF , quadr. AH: : BH , AH Eft autem quadr. HF , quadr.

AH : ? quadr. BP , quadr. AB; ergo quadr. BP, quadr. AB :: BH

AH. Similiter oftendetur qnadr. В f , quadr. AB : : В h , A h , & in*. .
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vertendo qiiadr.AB, quadr.B pi: Ah, Bh. Igitur ratio quadratorum

BP, Bp qua: componitur ex duabus i.quadr.BP,quad.AB,2.quadr.AB,

quadr. Bp. componitur ctiam ex duabus aequalibus I. BH , AH.

2. Ah,Bh. Siv£ quod idem eft ex duabus BH , Bh;Ah,AH.

II. Ex pun&o A fit AX perpendiculars ad AB , & centro A , afymp-

totis AX, AH deferipta Гц Hyperbola qua:cunqueKI cujus ordinataeiu

B , h , H fiut BK , к i, HI. Ex proprietate hujus Hyperbola: A h , AH : :

HI , hi, ergo fubftitutâ rationçHI ,hi loco rationis a:qualis A h , AH.

Ratio quadiatorum BP,. B/> qua: componitur ex duabus BH , В h ; Ah,

AH , componetur eriam ex duabus BН. B h^Hl , h i. Quadratum igitur

BP, eft ad quadr.B./» utReétang.BKl ad Re#ang. B h i. Atque ita

fumma quadratorum BP » В/'Дуe;*Чиа^ит HG , hg eft ad fummam

Rectangnlorum BHI »B;* i ,ut quadratum BP aut HG ad Rectarrgu-

íum BHljquarefi eubetur fumma Re<ftangulorum BHI, B hi eubabi •

tur fumma quadratorum BP , B p aut aequalium HG , hg.

Ц1. Data autem Hyperbolae quadraturâ eubatur fumma Rectangu-

lorum BHI , Bhi.

Nam i. Summa Rectangalorum AHI., A h i cubatur cùm illa Rec

tangula ex proprietate Hyperbolae KI fint a:qualia,

s. Data hyperbola: quadraturâ atque ideó fegmenti BНЖ cubatur

folidum reфит cujus bafis eft idem tegmentum BHIK altitudo AB, hoc

.autem fqlidum redum nihil eft aliud ut patet quam fumma Rectangu-

lorum AB ,;Hl ; AB , h i ; AB , BK ; ergo data hyperbola: quadrature

cubatur fumma Rectangulorum BHI , B h i qua: differentia. eft fummae

Re£hng. AН 1 , A h i . & fumma: Recbng. AB , HI ; AB, h i. Quod

erat demonftrandum. '

PROPOSITI© LXII.

Atâ Hyperbolae quadraturâ (fig. гл. ) habetur Rotunduni

cx fegmento Concholdico RST circa axem RT.

DEMO N ST RATIO.

AD hoc oftendendum , probandum eft tantùm ( prop. 6. ) data Hy

perbolae quadraturâ cubari fummam quadratorum omnium AS

Conchoidisradiorum applicatorum in punclis T refpondentibus ad axem

RT.

Cubabiturautem ha:cfumma. fi cubentut tres fummae , quae fimul

fumptae illi funt aequales. i. Quadratorum AP. a-iQuadratorum PS.

2. Rectangulorum APS bis. applicatis omnibus his tam quadra-

tis quàm Reéfongulis ad axem RT in punáis T refpondentibus. Cu-

bantur autem ha: tres fumma: data hyperbola: quadraturâ , quod fic of-

tendetur.
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I. Summa quadratorum AP applicatorum in T a:quatur fumma: со-

rumdem quadrat. AP applicatorum in H , cum reéia: BH , RT aequales

Cmt(prop.^. Corail, ) & fumma quadr. AP applicatorum in рив&гH

a:quatur fumnu: quadr. AB f fummae quadr. BP applicatorum in H.

Atqui fumma quadr. AB applicatorum in H cubatur ut patet. Summa

etiam quadratorum BP applicatorum in H cubatur ( prep.prac, ) data

Hyperbolae quadratura, ergo eâdem data hyperb. quadraturâ fumm*

quadratorum AP applicatorum in H cubatur.

II. Summa quadratorum PS applicatorum in T , aut quod idem eft

fumma quadratorum AF applicatorum in H abfolutè cubatur. Cum

enim quodlibet quadratum AF a:quetur quad. AH f quadr. HF. Sum

ma quadratorum A F a:qúatur fumma: quadratorum AH f fumma: quad¿

HF. Summa autem quadrat. AH cubatur (cum AH applicata: in H

ad BR fint ordinata: Trapezii ) fumma etiam quadratorum HF cuba

tur, qiioniam fumma circulorum radiorum HF reducirur ad fphaeram

cùm nihil fit aliud quam Conois Hypetbolica genita eк BHF circa axem

bh,

in. Summa Redangulorum APS aut AF , AP applicatorum in T aut

quod idem eft in H cubatur abfolutè. Nam in Triangulis ABP , AFI

re<Stangulis & fimilibus , AI , AF AP, AB. Ecgo fiecbngulum

* AI , AB a:quatur Rectangulo AF , AP & fumma Rectangulorum AI,

AB a:quatur fumma: Recbmgulorum AF , AP. Cubatur autem fumma

Rectangulorum AI , AB applicatorum in H. Cùm enim BH , Hl fint

a:quales ( prop. <¡6. num. 4. ) AI a:quatur AB ] 2. BН. Jam reclэe Aß

applicatarin H , conftituunt Reóhngulum , & BH applicaxsE in H trian-

gulum, unde BI aequales^duplo BH conftituunt etiam TriaHgnlum, qua-

rereéta: Al applicataein H conftituunt figuram redilineam compofitam

ex Re6tangulo& triangulo. Summa igitur RecSangulorum AB , AI ap

plicatorum in H eft folidum reétum cujus altitudo AB , bafis autem fi

gura reftilirieanota .. 'fcfuare fumma Rectangulorum AB , AI vel ilH

ssqualium AF, AP applicatorum ad H cubatur ,& illius fummsedn-

pium »Jetgo , &c. Quod( erat demonfttandum.

ï)e centro gravïtatis Conchoiüh НурегШтсх'*

PROPOSITIO LXIII.

ESto^jîg. 21. ) alterum fegmentum Conchoidis Hyperbo-

ИсхЪЛЪ aequale & fimileTegmento RTS,&habens eum-

dem axemRT.

Dicodatâ Hyperbole quadraturâ haberi centrum gravita



SO

tis figur* RST. НдЬгrЛ ctiam fegmenti RST.

. DSMON STRAT 10, .

DAtl Hyperbola: quadraturâ, quadratur fegmentum Conchoidicum

RST ( prop. j8. coroll. ) Habetur aittem etiam data hyperbola:

quadraturâ.., Rotundum ex eodem Tegmento RST circa BV bafia

(prop. 60. ) ergo (prop. 8. Coroll. 1. ) data Hyperbola: quadraturâ ha

betur reéb paraUcia BV , tranfiens per centrum gravit. íegmenti RST.

Manifeftum efl autem punctum in quo talis reda fecat axem BRT efle

centrum graxit. figura: RST , ergo datâ hyperb. quadraturâ habetur

centrum gravitatis figurat RST. Qùod erat primum. '

Pra:tereà datâ Hyperb. quadraturâ. habetur Rotundum ex fegmento

RST circa axem RT ( prop. 6г. ) ergo habetur ( prop. 8. coroll. 1. ) recta

axi RT parallela tranfiens per centrum gravit, fegmenti RST. Habetur

autem & alia ( ut probatum eft in prima parte hujus propof. ) parallela

BV & tranfiens per idem centrum gravit, fegmenti RST.Ergo datâ Hy

perbola: quadratura habetur centrum gravit, fegmenti RST. Quod erat

demonßrandum.

Фe Tangente Conchoidts Hyperbolic^,

P ROPOSITIO LXI V.

INveniri poteft Tangens Conchoidis 'Hyperbolkse in dato

illiuspun£to.

DSMONSTKATIO.

HAberur langens curva: genitricis BF quae eft hie Hyperbola , ergo

(prop. 9. ) habetut tangens Conchoidis Hyperbolicae RS. Qupd

erat demonftrandum.

Plures dare poíTemus conftru£tiones ad inueniendam hujus Conchoi

dis tangentem , quemadmodum fecimuspro Conchoide femicirculari.

Serf non arbitramur oper* pretium eflVhic immorari.

PROPO:
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PR OP О SIT I О LXV.

In qua demonflrantur ea qua Dotfiflimus P. Lalovera

ßne demonßratione tradidit circa noyanr quam-

dam figurant qua maximum cum Conchoide

Hyperboltca affinitatem habet.

Sto {fig. 2i. ) Curva RN talis naturae ut quaelibet ejus or-

dinata TN fit ad TQ^ordinatam Hyperbolae RQjit BR

diameter Hyperbolae ad BT-

Ait P. Lalovera ( de Cycloid: Afftndkt 2. пит у ) duo haeç

fe inveniíTe data Hyperbolae quadraturâ.

1. Quadraturam Figurae RTN.

2. Centrum gravitatis figurae RNX compofitae ex duabus

RTN , RTX aequalibus & fimilibus.

Haecduo fie demonftrabimus.

I. Cuadratura Figura RTN.

Olt AB aequalis BR & Hyperbola BF aequalis & fimilis Hyperbola:

ORQ¿& Conchois Hyperbolica RS germa ex Hyperbola BF , Pelo

A,axeBR,bafi BV.

Quoniam BR.BT: :TN , TQJí ABa:qualis eü BR ; AB,

BT : : TN,TQ.Atqui ex proprietate Cönchoidis RS,[prop. q.corolL L )

AB , BT : : QS , QT. ergo TN , TQ : : QS, QT ac proinde TN , QS

funt a:quales. Cùm ergo hoc femper eveniat quaxunque TS parallela

ducatur , fequitur figuram RTNa:quari figurae RQS. Atqui data Hy

perbola: quadraturâ , quadratur fegmentum Conchoidicum RTS

(prop. 58. Coroll. ) & fegmentum Hyperbolicum RTQ^ac proinde eo-

rum drflFerentia RQS , ergo data Hyperbola: quadraturâ quadrauir " 1

gura RTN. Quod erat oftendendum.

II. Centrum gravitatis figura RNX.

QUoniam AB , BT : : TN , TQ^Si fupponamus rectam AT cíTe 1¡-

bam i cujus centrum B, fegmentum hyperbolicum RTQ^ fuf-

penfum ex A extremo brachii BA îequiponderabit figura: RTN ut jacet

pendenti ex brachio BТ ( tx prineip, Arahimtd, in lib, de 'Parabola.}
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Supponatur re<£am parallelam TQJt tranfcuntem per centrum grav.'fi

gura: RTN. feсаre axem RTin pun&o Y. erit AB ad BY ut reciproco

figura RTN ad fegmentum hyperbolicum RTQ pendens ex A. Data

autem hyperb. quadratura , quadratur figura RTN ( I. fart. pr¿tf. prop.)

atque ita habetur ¡llius ratio ad tegmentum hyperbolicum RTQ^, quod

etiam data Hyperb. quadraturâ quadratur ut patet. Ergo data hyperb.

quadr.habetiir ratio AB,BY. ас proinde punétá Y.Eft autem Y centrum

gravitatis figura: RNX compofita: ex duabus RTN , RTX fímilibus&

a:qualibus , ergo data hyperb. quadraturâ habetur centrum gravit. î"

gura: RNX. Quod erat demonftrandum.
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in csttcfisearum proprietatibus mira conformitaj exiftit , quam in hoc

traíhtu explicare aggredimur.

I. Igitur quemadmodum circa Conchoides fecimus , atque ex iifdem

ferè principiis , hic Methodos generales trademus ad invenienda in Cif-

foidibus ha:c quinque, i, Earum dunenfionem. 2. Rotunda circa ba-

fin. 3. Rotunda circa axem. 4. Centra gravitatis. j. Tangentes.

II. Metbodos illas applicabimus uni fpeciatim Cifloidi qua: ex fê-

micirculo generatur Polo in extremitate diametri conftituto. Hanc

auterapravaliis illuftrandam felegimus , quoniam iude dabitur occafio

fufiùs agendi de nobililïima Cidoide quae Dioclea appellatur,& una eft

ex Ciffoidibus femicircularibus.

III. Perpetuam admirabilémque inter Conchoides & Cifloidesqua:

exeadem figura ,eodem polo , eadémque bafi generantur affinitatem &

Analogiam demonftrabimus, circa Aream, Rotunda, Centra gravitatis,

Tangentes.

PROPOSITIO Г.

Methódusgeneralis addimenßonem Cijfoidum. .

ESto {fig. 1. ) Ciflois^CZ", cujus Polus A , Axis CD', Ba-

fis DX, Figura genitrix ABK, ex Polo 4 duda quaecunque

AF quae occurrat in E curvae genitriciBK , in G.Cifloidi CG, in

В bafi DX,

Ex omnibus punñis E curvae BE intelligantur reâae EI per

pendiculares ad AE & occurrentes axi AB"in I. ( ad Vitandam

linearum canfufionem unamfolttm EI tn figura. exprefiimusujua

CAteras omnes repx*fentabit. ) Centro A radio AD defcribatur.

arens circularis DL occurrens inLretbe AF.

Jam intelligatur fingulas AI Hypotenufas angulorum rcc-

torum AEI erigi in punftis L refpondentihus fupra arcum DL

&conftituere figura-m aliquam Cylindricam.

Dico feftorem Cifloidicum ACG aequari Triangulo 'ADF

—- figur. genitric. ABE & differentia inter praedi&am figuram

Cylindricam & duplum figurae genitricis.

DEMON STRAT 10.

I, ✓"Ч Uodlibet quadratú AF a:quatur ex elementis quadr. AE f quadr.

V¿EF f Retftang. AEF. bis. five Rc&mg. AF, AE bis — quadr.

AEbis
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A'E bis. — Ergo fumma quadr. AF applicatorum ad arcum DL ex-

tenfum in lineam rectam a:quatur fummae quadr. AE f fumma: quadr.

EF f lummx Reéhng. AF , AE , bis, — fumma: quadrator. AE bis, ap-

plicando omnia ad arcum BL.

IlSümaautem quadr. AFappli. ad arcum DL aequatur folido redo cu

jus bafis Triangulum A DF , altitudo dupla ADC de Conchoid, рrор.г.)

Similiter fumma quadr. AE applic.ad arcum DL aequatur folido redo

cujus bafis figura ABE .iltitudo dupla AD.

Et fumma quadrat. EF five AG ( tum enim ex natura CiiToidis

AE , GF a:quentur > additâ aut ablatâ communi EG dua: AG , tF

atquantur)fumma inquam quadr. EF vel AG a:quatur folido recto cu-

jui bafis figura ACG , altitudo dupla AD.

Summa vero bis fumpta RctStangulorum AF , AE applic. ad arcum

DL,a:quatur ( Lemm.prop.yde Conchoid.) folido recto cujus bafis figu

ra Cylindrica genita ex hypotenufis AI ere¿Us in L fupra arcum DL,

altitudo auttm dupla AD.

Denique fumma quad.AE bis fumpta applic.ad DL,a:quatur folido re-

&o cujus bafis figura ABE bis,altitudo dupla AD. (prop 2 de Conchoid.)

III. Ergo fohdum reétum cujns bafis Triang. ADF altitudo dupla

AD , aequatur folido recb cujus bafis figura ABE,altit. dupla AD

f folido recto cujus bafis figura ACG altitudo eadem. f folido recto

cujus bafis figura cylindrica ex hypotenufis A I , altitudo eadem — foli

do cujus bafis duplum figura: ABE altitudo eadem. Hoc eft cum eorum

folidorum fit eadem altitudo, Solidum reclum cujus bafis Triang. ADF

altitudo dupla ADa:quatur folido recto cujus altitudo eadem,bafis autem

eft ABE t ACG t Figura Cylindr.pra:dicb duplú ABE.Ergo.cùm

folida recia ejufdem altitudinis fint inter fe ut baits , Triangulum ADF

aequatur fig. ABE f fig. ACG t Figura: ».ylindr. pra-cicbe duplo

figura: ABE. hoc eft Triang. ADF aequatur figura: ABE f fig. ACG f

differentia: inter Figuram Çylindr. praedi6ram& duplum figura- ABE.

IV. Ergo figura ACG Ciifoidica a:quatur Triangulo ADF "

gura: gemtrici ABE & differentia: inter Figuram Cylmdrkam ex hy

potenufis AI & duplum figura: genitricis ABE. Quod erat demon-

mandum,

PRO POSIT 1С II.

Methodusprecedent applicatur Cijfoidifemicirculari.

ESto {fig 3. ) Ciflbis CGZ cujus Polus A, axis CD , bafis

DX, figura genitrix femicirculus AEB. & reda qua:cua-

<jue AEF.occurrens Cifioidi in G, bail in F.

Yv
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Inter AB, AD fit media proportionalis AH , & radio AH

deicribarur quadrans circuli AHM occurrens in I reclae AF.

Dico icâorem Ciflbidicum ACG aequari Triangulo ADE

imminuto figura genitrice ABE & duplo figurae BH1E duobus

areubus BE , Hl & recéis BH, El comprehenfae.

DEMONSTRA! I О.

EX fiiiguli» punétisE curva: genitricis BE inteUigantur perpendicu

lares ad rectas AE , 'Л\х perpendiculares coibunteum AB in puncto

B, quontam anguli AEB in femicirculo recti funt . Hypotenufa: ergo

anguloruni rectorum AEB funt femper a:quales recta: AB.

Centro A radio AD deferibatur arcus circuli DL occurrens recta:AF

in L. Qiioniam ( hyp ) tres AB , AH , AD funt proportionales , arcus

HI eft ad arcum DL ut AH ad AD five AB ad AH.quare Rectangulum

iub AB & arcu DL ( hoc eft figura Cylindrica genita ex hypotenufis

AB fupra arcum DL ) a:quatur Reclangulo fub AH & arcu HI hoc eft

duplo fectoris AHI.

Eft autem figura BHIE bis fumpta , differentia inter fedorem AHI

bis fumptum & figurara genitricem ABE bis fumptam » ergo eadem fi

gura BHIE bis fumpta eft differentia intec figuram Cylindricam geni-

tam ex Hypotenufis AB ereétis fupra arcum DL , & duplum figura:

genitricis ÀBE.

Atqui ex propof. pra:cedenti fector Cifloidicus ACG a:quatur Tri

angulo ADF — figura: genitrici ABE & differentia: inter figura.m Cy

lindricam ex hypotenufis AB , & duplum figura: genitricis ABE.

Ergo idem fector Cifloidicus ACG a:quatur Triangulo ADF immi

nuto figura genitrice ABE & duplo figura: BH IE. Qupd erat demon-

ftrandum.

Corolíarium. A ddendo utrinque duplum figura: BHIE, fector Cif-

foidicus" ACG f duplum figura: BH IE aequatur Triangulo ADF fi

gura: genitrici ABE , hoc eft figurae BDFE.

PROPOSITIO III.

TIfdem pofitis (fig.).) Dico figuram Ciífoidicam CDFG

Aaequari figura: genitrici ABE f duplo figurae BHIE.

Et totum fpatium Ciflbidicum CDXZ aequari femicirculo ge-

nitori AEB f duplo figurae BHMAE.
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^DEMONSTRATIO.

QUoniam (Coroll. propof. углe.) ACG f duplum figura: FHIE

xquatur figur* BDFE, addendo utrinque figuram ABE, ACG f

BHIE bis f ABE üequatur BDFE t ABE five Triangulo ADF; ergo

tollendo utrinque ACG , BHIE bis f ABE a:quatur CD1 G. Quod

erat primum.

Deinde cùm CDFG femper a:quetur ABE f BHIE bis , qualifcun-

que fit angulus DAF, fequiturquamloangulus DAF rectus efi , punc

to F infinité diftante à D , totum fpatiom CiflToidicum CDXZ a:quari

femicirculo AEB f duplo figura: BHM'AE. Q^od erat fecundo loco

demonftrandum.

P ROPO SI Til О IV.

Determinare rationem ß?atii Qijfüidici CDXZ adfemi

circulum genitorem AEB.

Sit AN {fig- г. ) quarta pars AB diametri femicirculi genj-

torisAEB,& О centrum ejufdem iemicirculi.

Dico femicirculum genitorem AБB efie ad ípatium Ciffoi-

dicum CDXZ ut AN ad AN t OD.

DEMONSTRATIO.

СEntro A radio AB fit deferiptus quadranscirculi ABP, facilèof-

tendi poteft femicirculum AEB efledimidium quadrantis ABP.hoc

pofito Semicirculus AEB ad quadrantem ABM eft in ratione compofita.

1. Semicirc. AEB ad quadrantem ABP five i.ad 2. aut AO , AB.

2. Quadrantis ABP ad quadrantem AHM,id eft quadrat. AB ad qua

drat. AH , vel reéte AB ad rectam AD, cum «es AB, AН , AD (int ex

hyp. proportionales.

Dua: autem rationes AO, AB & AB, AD componunt rationem AO,

AD , ergo femicirculus AEB eft ad quadrantem AHM ut AO ad AD.

& dividendo femicirculus AEB eft ad figur. BHMAE ut AO ad OD.

ergo femicirculus AEB eft ad duplum figura: BHMAE ut AN dimidia

ipfius AO ad OD. & componendo femicirculus AEB eft ad eumdem

femicirc. AEB f duplum figura: BHMAE hoc eft ( prop. prлс. ) ad fpa

tium Cifloidicum CDXZ ut AN ad AN f OD. Quod erat demonf

trandum.
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COROLL ARIV M.

SI habeatur in numeris ratio AB , AD facilè determinabitur in mimé

is ratio femicirculi genitoris ad fpatium CiíToidicum.

Fiat enim ur AB ad AD ita numerus 4. ad alium Z Dicö ut T.eft ad

Z —— i. ita femicircu'um AEBeíTe rd fpatium Cifloidicum GDXZ.

Qualium enim AB eß4- talium AO eft 2. & AN 1. eft autem AD

¡rqiiahs Z, ergo OD eft Z — 2 & AN f OD cft 1. f Z -2 hoc eft Z

- i. üt autem AN ad ANfOD ita ex praefenti propof. femicirculus

AEBiftad fpatium Cifloidicum CDXZ , ergo femicirculus eft ad fpan

tiumuti.adZ — 1.

Exempla. Sit AB tertia pars ipfius AD-, ergosAB ad AD ut 4. ad

12. ergo femicirc. AEBad fpatium Cifloidicum CDXZ ut I.adi2v—

I. five ut i. ad и.

Sit AB ad A Dut f. ad 2. ergo eritut 4. ad 8. ac proinde femicirculas

erit ad fpatium Cifloidicum üti. ad 8 — ifivcuti.ady.

Sit AB ad AD um. ad i. five AB , AD fine a:quales, erit ergo Aß ad

AD ut 4. ad 4. & femicirculus AEB ad fpatium Cifloidicum CDXZ ut

I. ad 3.

LEMMATA

oAd propoßttones fequentes»

ESto (/¿. 4. ) femicirculus AEB &quadrans circuli ABM.

I. Dico quadrantem circuli ABM efle duplum femi-

circuli AEB.

Cum enim AB radius quadrantts ABM fitduplus AD radii femicir

culi AEB , circulus radii AB quadruplus eft circuli radii AD. ergo qua.

drans ABM a:quatur circulo radii AD five duplus eft femicirculi AБВ.

IL Ex punfto A ducatur quaevis AL quae oceurratarcui

BM in L & arcui AEB in E.

Dico Tegmentum ,BEL duplum efle fegmcnti BE.

JungaturDE. Sector ABL eft. ad fedorem BDE in ratione compofita

ex his tribus.

i. Sectoris ABL ad quadrantem ABM hoc cft anguli BAL ad angu-;

lum rectum BAM.

a> Quadrantis ABM ad femicirculum AEB hoc eft 2. ad 1*

3. Semicirculi AEB ad fectorê DBE, hoc eft duorum angulórü recbr.

ad anguJum BDE five anguli recti BAM ad dimidium anguli BDE.

Prima autem & tenia ratio anguli BAL adangulum BAM , & anguli

BAM ad angulum BAL dimidium an gulH^E fe mutuo eHdunt.

Ergo
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Ergo fc<5br BAL efi ad fcSorem DBE ut quadrans ABM ad femi-

circulum AEB, five ut i. ad i. cfl autem & Triangulum ABEduplum

Trianguli DBE , ergo reliquum fcgmentum BEL eft duplum reliqui

fegmenti.BE. Qmá erat demonftrandum,

P ROPOSITI О V.

Dimenpo Diode* ejúfque fegmentorum.

HAc propofitione comple&emur non folùm qua:cunque à Vvallifio

aliifque inventa funt circa aream Dioclea:, fed etiam alia lâtis exi;

raia quae à nobis reperta funt.

Sed antè omnia fupponendum eft Diocleam eíTe unam ex Cifloidibus

femicircularibus de quibas a&um eft in pra:cedentibus tribus propo"

tionibus,

Srt enim {fig. 4. ) Dioclca AZ cujus axis AБ , afymptotus

BF , radio AB defcriptus femicirculus AEB.

Oftendendum eft Diocleam.AZ efle Cifloidem genitam cx

femicirculo AEB îTolo A, axe AB , bail BF.

Dlicatur per A & G quodcunque Diocles punétum re£b AGEF

occurrens in E femicirculo AEB & in F réctae BF. Per G ducatur NG

perpendiculars ad ABoccurrens in Q femicircumferentia: AEB. ex E

ducatur etiam EP perpendicularis ad eamdem AB. His pofitis.

Propfietas Diocleae omnibus nota eft quo. GN ejus ordinata eft ad

NA , ut NQ/ordinata^femicirculi AEB ad NB igiturGN , NA : :

NQJSIB.fedGN, NA :: EP, PA in Triangulo APE. Ergo EP,

PA : í NQ, NB ; quare quadr. EP eft ad quadr. PA , hoc eft BP ad

PA,ut quadrature NQad quadr. N В hoc eft ut AN ad NB. & com-

ponendo , BP , BA : : AN , AB, Ergo BP , AN funt aequales. Ut au-

tem BP ad AN ita eft FE ad AG in Triangulo ABF, ergo FE , AG funt

a:quales , & additâ vel fublatâ communi G E , düae AE , FG funt etiam

aequales, Quod cùm eveniat quaecunque ducatur AF , confiat ex gene

ration CifToidum anteà tradi ta Diocleam AGZ effe Cifioîdem genera-

tam ex femicirculo AEB , Polo A , axe AB , Baß BF. Quod erat often

dendum.

Hoc ita fuppofito veniamus ad Dinvenfionem- Diocleas.

Z
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THEOREMA I.

Dimenßo feBoris concavi Diocbit,

Dico te£torem concav-um Diocleae ACG aequari Triangu

lo ABE imminuto figura genitrice ABE & tegmento cir

culan BE bis íumpto.

D E MO N S T TIO.

QUoniam Dioclea Al eft CiiTois femicireularts , cujus Polus A '

axis AB , bafis BF, figura genitrix femicircukis AБB jifecbr Cif-

foidicus AGG ( prop. г. ) tequatur Triangulo ABF immiputo figura gé

nitrice ABE&duplo figura: BELcontenta: duobus arcubus BE,BL,Quo-

niam autem fegmentum BEL contentum rectis BE , EL & aren BL, du-

plum eft ( Lemm. prлс. ) fegmenti BE , fegmentum BE a:quatur figura:

BEL contenta: arcubus BE , BL ,-ac proinde duplum figura: BELa:qua-

tur duplo fegmenti BE. Ergo fector -íCiflbidicus AOG a:quatur Trian

gulo ABF imminuto figura genitrice ABE & duplo fegmenti circularis

BEi Quod erat demonftrandum.

THEOREMA II.

Dimenßo fegmenti context Duele*.

Ilfdcm -pofitis (fig. 4. ) Dico tegmentum convexum ABFG

Dioclea- aequari figurae genitrici ABEf duplo fegmenti cir-

eularis BE.

DEMONS THAT 10.

SEgmentum ABFG ( prop, 3. ) aequatur ABE f duplo BLE , eft au

tem ut modó oftendimus BLE a:quale fegmento BE. ergo fegmentum

ABFG a:quatur figura: genitrici ABE f duplo fegmenti BE. Quod erat

demonftrandum.

THEOREMA III.

Dimenßo ßratii integri Dioclea.

JIfdcm pofitis {fig.if) Dico fpatium integrum Diocles: ABXZ

eflfe triplum temicirculi AEB.
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DEMON ST RA TIO.

QUodeunque fegmentum A B F G a:quatur ut modo dUirmis

( Theor. 2. ) figura: ABE \ duplo fegmenti BE. Segmentnm au-

tem ABFG abitin fpatium integrum ABX2 punclo F infinité receden-

te àB.fecbr autem ABE fimul abitin femicirculum AEBpunéb E

abeunte in punébm A. & duplum fegmenti BEabit fimiliter in duplum

femicirculi AEB. Ergo fpatium integrum ABXZ a:quatur ferriicirculo

AEB f eidem femicircuto AEB bis fumpto , five triplum eft femicircuH

genitoris AEB. Qupd erat demonftrandum.

TH EO RE M A IV.

Dimenßo feUorum conyexorum Dioclea.

Ilfdem pofitis , {fig. 4. ),jungatur BG.

Dico feftorem convexum BAG Diocleae efle triplum feg-;

menti cicculaws BE. . . ;\ • v.-. ... '.. \

DEMONSTRATIO.

QUoniam ex proprietate Ciiíoidis AGZ > teda: AE > FG funt a:qua

les, ablatâ aut additâ commuai GE , dus AG , EF funt ethfi

a:quates , quare duo Triangula BAG , BEF funt a:qualia( lilem.EM:)

Deindefeébrconcavus Dioclea: ACG { Theor. ь ) a:quatur Triangu-'

lo ABF imminuto figura ABE & duplo fegmenti BE , «go addendo

utrinque triplum fegmenti BE, fe&or Dioclea: ACG f triplum fegmetb

ti BE , a:quatur Triangulo ABF f fegmento BE figura: ABE. Hoc

eft Triangulo BEF aut a:quali BAG. Ergo ablato commun» feßore

Dioclea: concavo ACG , fector convexus BACG Diocleae eft

triplus fegmenti círctílaris BE.; Quod erat demonftrandum. '\y

THEOREM A V.

Dimenßo "Figura contenta piocha portione arctt

JIfdem pofitis. Ex punfto G Dioclea; ducatur GN perpendir

cularis ad AB & producatur doñee occürrat in OTcmíperi-

pheriae AOB,jungatúrque AО. - le. - .\iki;.,.

Dico Figuram ACGOcontcntam Diocleae portioné ACG

Se arcu AО , re&áque GO efle quadruplam fegmenti AO.
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DEMONSTRATIO.

TjX punób E fit EP perpendicularis ad AB.Quoniam utdixîmus in

Jpdemonftr. Theor. 4. dua: AG , EF funt -a:quales , etiam AN, BP

Ulis proportionales ( Elem.) a:quales funt. Quare circuli ejufdem.feg

menta BE, AO funt a:qualia.

' ' Deindeex proprietate Dioclea: GN , Ai$ : : ON, NB. Ergo Trian

gulum OAN sequatur Triangulo BGN , & additâ communi figura

ACGN, figura ACGO a:quatur fectori convexo Dioclea: ACGB. Eft

autem ACGB ( Theor. 4. ) triplum fegmtnti BE , ergo ACGO trili-

neumcontentum curva ACG.&reóhs GO, AO triplum eft fegmcnti

AO, quarc addito fegmento eodem AO , Figura ACGO contenta cur

va Dioclea: AÇG,arca AO & reéta GO quadruplé eft fcgmenti

AO. Quod etat demonftrandum,

THEOREMS VI.

Quadraturл Figur* contenta arcubus circuli <tfcurva .

Dioclea.

BSto (fig. 5. ) Dioclea ABX , cujus Polus A , axis AC , bà*

Gs ÇZ , femicirculus genitor ABC cujus ceuttum E. Per-

fkiatur circulus ABCD in quo fit inferiptum quadratum

ABCD , & circujnfcriptum quadratum OPQR. Ex punctis P,

Q^B. ut centris fint defcripti tres quadiantes circuli BGC,

CHD , DIA,

Dico Figuram AFBGCHDJA comprehenfam tribus cir

culi quadrantibus pra:di£tis &. curva Dioclcx AFB aequalem

cflfe quadrato СЕВР.

DèMONSTRATWi

SEctor Diocle» convexus СAFB contermis reétisCA , CB& curva

Dioclea: AFB eft triplus fegrrienti circularis BLC ( Theor.4.) aut illi

stqualis BGC, Ergo Figura AFBGC eft dupla fegmenti BGC aut

«qualiseft Figura: BGCL. Ergo addendo ex una parte figuras CHDE,

DIAE,& ex altera figuras a:quales CGBE , CLBP. Figura, AFBGC-

HDIA «equatur quadraro БЕСР. Quod erat demonftrandum,

THEOREMA
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THEOREMÀ VII.

Cuadratura totius Sfatii contenti arcиfemicirculi gene-

ratons , curva infinita Diocle* , ejúfque afymftoto,

Ilfdem pofitis {fig.$. ) Dico totum fpatium contcntum femi-

petipheiia ABC , curva infinita Diocleae ABX &afymproto

CZ, aequari quadrato OPQR. circuraícripto circulo ABCD.

DE¿M ON S TRAT 10.

TOtum hoc fpatium componitur ex duobus , quorum primum cñ Fi

gura AFBK , alterum fpatium BLCZX.

I. Oflenfum eft in Thecr. 6. figuram AFBGC eíTe a:qualem figura:

BGCL , cum igitur BGCE a:quetur AKBO, fequitur AFBE f AKBO

a:quari BGCL. Q^adrata autem AEBO > BECP funt a:qualia , ergo

AFBK a:quatur BGCE f BPCL , hoc eft BLCP f AKBO.

II. Totum fpatium Dioclea: ACZX eft triplttm femicirculi ABC

(Theor 3.) ergo a:quale eft circulo ABCD f femicirculo ACB. Deinde

oflenfum eft in demonftr.Tfcíar.6.fpatium AFBLC efle duplum BLCG,

ergo eft quadrupluin fegroenti BLC.

Si ergo ex fpatio Dioclea: ACZX auferatur figura AFBLC íupereric

fpatium BLCZX. & fi ex circulo ABCDf femicirc. ACB auferatur

quadruplum fegmenti BLC, fupererit quadratum ABCDf femicircu-

lus ABC , hoc eft Rcchngulum AQ ( a:quale quadrato ABCD ) f fe-

micirculus ABC. & cum tota & ablata fint often fa a:qualia , duo re-

liqua funr a:qualia feilicet fpatium BLCZX a:quale eft Rectangulo AQ^

f femicirculo ACB. Si igitur fpatio BLCZX addatur AFBK , Rec.

tangulo AQ f fem¡circulo ABC, BLCP una cum AKBO qua:num. r-

oftenfa funt a:qualia figura: AFBK. Totum quadratum OPQR inve-

nietur œquale figura: AFBK f fpatio BLCZX. Quod erat demon

strandum.

Dirnenfio aIterius ßteeiei Ctjfoidisfemicircularis,

HActenùs dedimus dimenfionem Cifloidum ftmicircularium , five

afymptotus DX (fig. 5. ) fecet AB diametrum femicirculi geni-

toris in D fupra B; five alymptotus BX (fig. 4. ) fecet AB in B in quo

cafu Ciflois eft Dioclea. Placet nunc ad perficiendam hanc 1 oclrinam

tertiutn cafuffl examinare quando nimirùm afymptotus fecat AB inter A
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& B.quo fît ut genereturCiíTo'u fem¡circulan s à prioribus longe divería.

Et quod eximium eft, hujus integra: CiiToidis Qiiadraturam abfolutam

exhibebimus in eo cafu quo afymptotus tranfit per centrum femicircult

genitoris.

Sit igitur (Ftg.6.) CiíTois CGAZ, cujus Polus A , femicirculus

genitor AEB , bafis aut afymptotus DX qua: fecet AB inter A & В. axis

CD. О punctum ubi DXfecat circumferentiam AEB.

In hac Cifloide hoc eft fpecialequod una illius portio CGA jaccat in

fra A & altera AZ fupra. Portio CGA generatur ab arcu BO , nam er

generationc DCa:quatur AB , & FG ipii AE. Cum autem AB, AE.

fine majores quàm.ÀD , AF , fequitur DC majorem eífequàm DA

& FG quam FA ,ac proinde pun$a С , G fimt infra A. Altera Cifloi-

dis portio AZ generatur cx arcu OA , & propter camdem rattonem pofi-

ta eft fupra punctum A. Hoc fuppofito.

Quaeramns primo dimenfionem Figura: AGС , deinde dimenfionem

ipatii ADXZ , ex hisenim duobus habebitur dimenfio totius hujus Cif-

foidis fub axe CD, afymptoto infiuita DX ,& curva integra CGAZ

comprehenfa:.

PROPOSITIO vX

Dimenfîo Figura AGC.

JUngatur recb AO ,.& radio AO defcribatur quadrans cir-

culi HOM qui fecet AB in H , & in I quamlibet GAE du-

clam inter AB , AO.

Dico Tegmentum circulare ABO genitorcmCifloidis AGC

a:quad Triangulo ADO f Cifloidi AGCf duplo íegmentícir-

cularis DHO.

DEMONSTRATIO.

.•л

СEntro A radio AD deferibatur arcus ciiculi DN qui occurrat in

L, N redis AE, AO ; jungatur etiam BE.

Angulus AEB in femicirciilo reémseft , ergo Triangula reclangula

ABE , ADF funt fimilia , guare AB, AE : : AF , AD , ergo Rectangu-

lum AE, AF a:quatur Reftangulo AB, AD, & fumma Rectungulo-

rum AE A F aapplicatorum in pun&is L ad arcum DN extenfum in li-

neam reéiam , a:quatur fumma: Recbngulorum AB , AD applicatorum

in iifdem punctis L ad cumdem arcum DN.

Summa autem Reétangulorum AB, AD applicatorum ad arcum DN
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jequatur íolido reéb cujus altitudo AD , bafis aut£m figura Cylindric«

fada ex linea AB erectâ fupra omnia puncha arcùs DN, uve folido rcélo

cujus bafis altitudo dupla AD, bafis dimidium ejufdem figura: cylir.dri-

ca: , ergo fumma Rectangulorum AE, AF applicatorum ad arcum DN

a:quatur eidem folido re¿ío cujus altitudo dupla A D bafis autem dimidia

figura: Cylindrica: faófae ex A В fupra arcum DN.

Quoniam autem ex proprietate circuli, AО & confequentej AHcft

media proportionalis inter AD, AB, figura Cylindrica facía ex AB ere

cía fupra arcum DN , a:quatur figura: Cylindrica: factae ex AН fupra ar

cum HO ( confiat ex demonfir. prop. 2. de Ceßotd. ) ergo dimidium fi

gura: Cylindrica: facia: ex Aß fupra arcum DN a:quatur dimidio figu»

ra: cylindrica: facía: ex AН fupra arcum HO , five fcctori AHO. Er

go cum fumma rectangulorum AE, AF applicatorum : ad arcum DN

a:quetur folido recto cujus bafis dimidia figura: cylindrica: faéla: es AB

fupra DN , altitudo vero dupla AD ; fumpto pro bafi ftélore AHO

aequaliilli bafi, eadem fumma Rectang. AE, AF applic. ad arcum DN

a:qnatur foiido recto cujus bafis eft feélorAHO altitudo veró dupla AD.

Jam vero fumma quadratorum AF ( radiorum Trianguli ADO /

a:quatur folido recto cujus bafis pra:dictum Triangulum ADO , altitu

do dupla AD. Ergo differentia fumma: quadrat. Ar & fumma: Rectang.

AE , AF applic. ad eumdem arcum , eß eadem qua: duorum fofidorum

rcctorum iilis a:quai, habentium pro bafibus fectorem AHО & Trian

gulum ADO.Altitudinem autem eamdem duplam AD. ac proinde

talis differentia a:quatur folido recto cujus bafis eft fegmentum DHO,

altitudo dupla AD. & duplum differentia: eft duplum hujufmodi folidi

recti.

Eft autem fumma Rectangulorum AFE applic. ad arcum DN 1 diffe

rentia inter fummam Rectangulorum AE , AF ¿k fummam quadrato

rum AF applicat. ad eumdem arcum DN. Ergo bis |fumma Rectaugul-

AFE. applic. ad arcum DN,a:quatur duplo folidi reéti cujus bafis DHO.

His^ita pra:miffis , facilè concludetur demonftratio propofiticnis in

hunc modum. ..

Summa quadr. A£ applicatorum ad arcum DN a:quatur triplici fum-

ma:'l. quadr. AE. 2. qnadr.EF aut AG a:qualium ex natura hujus Cif-

föidis. 3. Summa: Rectang. AFE bis fumpta:. ( applicatis tam quadra-

tis quàm Rcctangulis ad arcum DN. )

Jam fumma quadr. AE applic. ad DN a:quatur folido reöo cujus ba

fis ABO altitudo dupla AD. ( de Conchoid. prop. 2. ) & fumma quadr.

A F applic. ad DN a:quatur folido reclo cujus bafis Triangulum ADO.

altitudo dupla AD.

Ét fumma quadr. AG applic. ad arcum DN a:quatur folido rc$o cu

jus bafis AGC , altitudo dupla AD.



96

Summa denique bis fumpta redangulorum AFE applic. ad arcun*

DN aequatur ut jam diximus folido re&o cujus bafis dupluin fegmenti

DHO , altitudo dupla AD.

Ergo folidum шит cujus altitudo dupla AD bafis autem ABO

aequatur tribus folidis reétis praecedentibus, five unico folido reño cujus

bafis ADO f AGCf duplum fegmenti DHO>altitudo eadem nempe

dupla A D.

Ergo cum folida re£rа habentia eamdem altitud'mem fint inter fe ut

bafes, figura ABO genitrix Ciffoidis AGC aequatur Triangulo ADO

f Cifloidi AGC f duplo fegmenti circularis DHO. Qiipd erat de-

monfirandum.

Corollariunu Ciflois igitur AGC aequatur figurae genitrici ABO im-

minuta: Triangulo ADO & duplo fegmenti DHO, five aequatur feg-

memo BDO — duplo fegmenti DHO , & addito communi Triangulo

ADO.Ciflois AGC f Triangulum A DO aequatur figurae ABO —— du

plo fegmenti DHO.

PROPOSITIO VIL.

. *]>imenfîo jjtatii ADXZ.

с

Ilfdem pofitis {fig.) Dico fpatium CiiFoidicum ADX£

atquari Tegmento circulari APOD \ duplo figurae AРОМ.

DEMONSTRATIO.

Sit in angulo ОAM dihâa quaecunque rc£U ARoccutrens in P arcui

AO , in Q Cifloidi AZ, in R bafi DX , & in S quadranti circuli

HOM. 1

* Oftendetur ut inprop.2.de Cîfloid. fe<Sbrem Cifloidicum AQa:quari

Triangulo AOR imminuto figura genitrice AOP & duplongurae.

POS.

Unde fequitur Triangulum AOR aequari fectori Cifloidico AQ f

figura: AOP f duplo figurae POS; & auferendo fommunem fc&orem

Cifloidicum AQj Îêquitur feementum convexum Cifloidicum AORO^

aequari figurae AOP f duplo figura: POS.

Et procedendo in infinitum fequitur totum fpatium AOXZ Ciffoidi

cum aequari figuras genitrici five fegmento circulan APÖ f duplo figu

rae AРОМ.

Et addendo Triangulum ADO, fequitur fpatium Cifloidicum ADXZ

aequari fpatio circulan APOD \ duplo figura: АРОМ. Qnpd erat de-

»onftrandum.

PROPO
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PROPOSITIO VIII.

JQuadratura abfoluta Sfatii integri Qffoidis femicir

cularis cujus afymftotus fecat in centro Diametrum

femicirculi genitoris.

Ilfdem pofitis (fig. 6. ) tranfeat DX afymptotus CiiToidis

CGAZ per D centrum femicirculi genitoris AOB.

Dico totum fparium CGADXZ comprchenfmn axe CD,

Ci0bidc infinita CGAZ, cjufque afymptoto DX a:quari qua

drato redac AO inferipto in circulo AO&

D6M0NSTRAT IQ.

JUoniam DO tranfit per centrum femicifculi AOB angulus HAO

eft femirectus , atque ita areus HO aequatur arcui OM.

Ex puncho О ducaturTV tangens circulum AOB & compleatur Re-

étangulum ABTV.

Qupniam arcus HO , OM funt a:quales , maoifeflum eft fegmcnta

DHO , OVM cíTe aequalia. His ita pra:miffis.

Figura AGC a:quatur fegmentoBDO duplo DHO ( Ceroll.

prop. 6.) & fpatium ADXZ ( prop. 7. ) aequatur quadraiui circuli ADO

t duplo figurae AРОМ, five quadrato ADOVf figurae APOV f du

plo fegmenti OVM.

Ergo Figura AGC f fpatium ADXZ" a:quantur quadraiui circuli

BDO—duplo DHO am a:qualis OVM t quadrato ADOV f figu

rae APOV aut aequali BEOT f duplo OVM. Elidendo igitur f & —

duplum OVM. Figura AGC f fpatiumADXZ a:quantur quadranri cir

culi BDO -|-|quadrato ADOVf figuraTEOTquae componunt Rcctan-

gulú ABTV quod eft aequale quadrato rectae AO. Quod erat demenftr.

cAnalogia Conchoidum ty Cijfoidum quoadß>atia.

7)efinmo. Si ConcnoiÄi Ciflois generentur eodem Polo, eadem

Bafi atque ex eadem figura genitrice, dicantur Cognatл.

PROPOSITIO IX.

IN Conchoidibus & Cifioidibus cognatis quarum Bafis com

munis non fecat axem figurae genitricis , Conchoidis fpafiü

Bb
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integrum aequatur Cifloidis fpatio t duplo figurae genitricis.

Idem dicendum de fegmentis correfpondentibus.

Sint Conchois RV & Ciflois AZ {fg. 4. ) Cognatae five ge

nital ex eodem Polo A , eade'mque bafi БХ, ex eadem figura

AEB, fitque Bails BX ita pofita ut non fecet AB axem figurae

genitricis AEB inter A & B.

Dico fpatium Conchoidicum BRVX aequari fpatio Cifloidi-

co ABXZ t duplo figurae genitricis AEB.

Et G ducatur quaecunque AS occurrens in G , E , S Cifloidi,

figurae genitrici,& Conchoidi; ducantúrque ex G , E ,S ordi

nate GN , EP , ST.

Dico fegroentum Conchoidicum RST aequari tegmento

Cifloidico ANG refpondenti t duplo fegmenti BPE.

DSM OKSTRAT 10.

EX proprietate Conchoidis &ChToidis , tam GF , quam FS a:quatur

A E. ergo AS eft a:qualis AG f duplae AE. Atqui ( Eiern End. ) in

Triangulo AST propter parallelas GN , EP ,ST, AG f dupla AE eft

ad AS ut GN f dupla EP ad ST, ergoGNf dupla EP a:quantur ip

il ST.

Rnrfus tres AN , BP, RT aequales funt. Nam 1. ex proprietate Cif-

foidis AZ dua: AE , GF funt a:quales,ergo fublatâ vel additâ communi

GE dua: AG , EF funt etiam a:quales. Ut autem AG , EFita AN , BP

( E/em. ) ergo AN, BP funt a:quales.

2. Ex proprietate Conchoidis RV , dua: AE , FS funt a:quales. Ut au

tem AE , FS ita AP , BT in Triangulo AST, ergo AP, BT funt aequa-

les,funt autem ex natura Conchoidis etiam AB , BR aequales , ergo BP,

RT funt etiam a:quales.

Confiderentur igitur tres figura: aut fpatia.i.ABXZ cujus altitude eft

AB. 2. BEA cujus'altitudoeít BA. 5. BRVX cujus altitude eft RB.

Quoniain ha? figura: aut fpatia habent a:quales altitudines,& ad a:qua-

les diflantias AN , BP , RT à verncibus A , B, R , qua:libet GN ordi-

nata prima: figurae aut fpatii f dupla EP ordinatae fecunda: figurae aut fpa-

tii a:quatur bT ordinata: tertia: figura: aut fpatii , fequitur ex rtethodo

indivi fibilium primam figuram aut fpatium ABXZ f duplum fecunda:

figura; aut fpatii AEB aequari tertia: figura: aut fpatio BRVX. Qupd erat

primo loco oftendendum.

Similiter autem demonftrabitur fegmentum AGN f duplum fegmen

ti ВЕР a:quari fegmentoBbT. Qnod erat demonftrandum.
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Corollarium. Hinc cenftat Conchoidem CiffoiJemque cognatam ,

&earum figuram genitricem, tales efle figuras ut fi duarum habeatur

quadratura , etiam tertiae habeatur.

Scholien. Ut exemplo aliquo manifefta fiat Veritas pulcherrima: hu-

jus propofitionis & fimul appareat quàm rectè conveniat cum aliis antea

demonftratis.

Supponamus ( fig. 4. ) figuram genitricem AEB eíTe femicirculum,&

afymptotum BX uuci ex punclo B extremo diametri AB. Erit ergo Cif-

fois AZ Dioclea , & Conchois BV ill i cognataerit Conchois femicircii-

laris cujus axis BR a:quatur AB diftantiae Poli A ab afymptotoBX.

Oflenfum eft (de Conchoid, propof.yç. CorolLi.) fpatium Con

choidicum BRVX quintuplum eíTe femicirculi genitoris AEB. Often-

fum etiam (de dßoid. prop. ^.Theor.y ) fpatium Cifloidicum ABXZ

efle triplum ejufdem femicirculi genitorisAEB Spatium ergoConthoid.

BRVX aequatur fpatio CiiToidico ABXZ f duplo femicirculi AEB. Ut

afleritur in pra:fenti propofitione.

PR OP OS I TIO X.

IN Conchoidibus & Cifloidibus cognatis quarum Bafis com

munis íecát axem figurae gcnitricis, fpatium Conchoidicum

integrum a:quatur duplo figurae genitricis — (patio Cifloidis

cognatae.

Sint {fig-6 ) Ciflois AGC, & Conchois ru cognatae genitae

nimirum ex eadem figura ABO , eodem Polo A , eadcmquc

bail DX , fecet autem bafis DX., ABaxem figura- gcnitricis in-

rerA&B.

Oftcndendum eft fpatium Conchoidicum ruy aequari du

plo fegmenti BOD — Ciftoidi AGC. • -' '

' c REMONSTRATIO.

IN angulo BAO ducatur qiia:cunque A s quae occurrat in F , baírDX,

in E curvae genitrici BO , in í Conchoidi r и , & in G Cifloidi AGC.

atque ex punéhs G , E, jordinenturrecta:Gg, Eí , s t.

Quoniamex proprietare Cifloixlis AGC, AE.FG funt a:quales ,

AG, FE, funt etiam a:quales;, eùm ergo AF a:quetur AE FE,AF

aequatur AE AG.

Deinde ex propálate Con^hoidis r к , ДЕ , F. f-font a:quales , eft au

tem A s aequalis F s j ÄF, ergo A s eft etiam a:qualis AE f AF; eft au

tem AFa:quftti* AE *«f? AG, fifgp A * ?quat«r AE f AE — AG-

hoc eft duplae AE— AGv шл; f)L y ¿ AltU.'0 и ..j ; . »



In Triangulis autem A s t , AE t , t\Gg , ut A s eft ad tkiplam AE

— AG ita eft st ad duplat» E e G g. Quare st a:quatur dupla:

Еe Gg.

Jam tres linea? Сg, Bí , r• t funt a:quales , nam T. du* AE , FG

a:quarïtur ,ergo (Eltm. jdua: A e, D g etiam a:quantur ( nam AE AF : :

A e, AD, & AF, FG :: AD, D g. Ergo ex aequo AE, FG.:Ae,

Dg ) funtautem AB, CD a:quales ex natura Cißoidis ergo B e , Cg

hint a:quales.

2. Similiter AE, F / funt a:quales ex natura Conchoidis ru, ergo

Ai, Dt ipfis proportionales funt etiam a:quales. /Equantur autem &

AB , D r ( ex natura Conchoidis ) ergo B e , r t funt etiam a:quales.

Dt-nique in tribus figurismj, BDO', AGC altitudines ry, BD,AC

a:quales funt. Nam i. ex natura Cifloidis AGC dua: AB, CD funt

a:quales , ergo ablatâ commu ni AD , reliqua: BD , AC funt squales.

*. Ex natura Conchoidis r», AO radius figura: genitricis AEB a:quatur

OVab afymptoto DX ducta: ad Conchoidem,ergo Ulis proportionales

AD,DYfunr a:quales. Sunt autem ex natura Conchoid. AB , DR etiam

a:quales , etgo reliqua: DB' ,ry funt a:quales.

Qjoniam igitur tres figurs rну, BDO, AGC taies funt ut earum

altitudines ry , BD , AC fint a:quales , & ad squales r / , B e, Сg dif-

tantias à verticibus r, В, С ordinata и fit a:quatis duplo ordiuata: E «

тяя ordinata: G g.

Ex methodo indivifibilium Figura r ну a:quatur duplo figura: BDO

— figur. AGC. Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO XI.

¿Metbodus generalis ad dimenßonem rBj)tmdorum ex

Cijfoidibus circa baßn..

ESto(ßg.7. ) Ciflois CZ , cujus Polus A , axis GD , bafis

DX , figura genitrix ABK , cui a:qualis & fimilis deferip-

taintelligaturCDL fubcontrariè pofita.

Sumpto quoeunque punfto G inCiffoide, ordinciur GH

quae produira occurratGLinJ.-

Dico GH efle ad HI ut AH ad HD. - a .
. --- :•i. -

DEMONSTRATIO.

IUngatur AG qua: producía occurrat BK curvae genitrici in E , & ba-

fi in F. Ex E ordinetur EN ad axem AB .

Ex
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Ex natura Ciffoidis CL, AE a:quatur GF,eft autem etiam AE, GF : :

AN, HD. Ergo AN, HDa:quantur. Eft autem etiam AB xqualis CD.

Ergo BN a:quatur CH. Cùm igitur figura: ABK , CDL fint fimiles &

squales , & BN , CH a:quales., evklens eft ordinatas NE , HI a:quales

effe. Quouiam ergo in Triangulo ANE, AH, AN:: HG, NE five

aequales GH , HI. Eft autem AN a:qualis ut dixiunis , HD, ergo GH»

HI : : AH , HD. Quod erat demonftrandum.

CorolUrium. Si jungeretur recta DI , ha:e foret parallela rectae AF.

Triangula enim rectangnla ANE , DH1 funt fimiha & a:qualia , unde

anguli alterni ADl , DAF funt aequales. Et AF , DI parallela?. Dnde

etiam fequitnr quadrilaterum DIGF effe parallelogrammum , & DI,

GF clTe a:quales. Nec non DF, Gl five DF , GH \ HI.

PROPOSITIO XII.

Ilfdem pofitis.Per Polura A ducatur AM parallela DX baü

Cifioiclis.

Dico Rotundum ex fpatio Ciûoidico CDXZ circa bafin

DX aequari Rotundo ex figura CDL ( xquali & fimili genitri-

ci AßK) circa AM.

DEMON STRAT 10.

QUoniaiwex prarced.quaelibet GH eft ad HI ut AH ad HD , Reo

tangulum fub GH , HD a:quatur reclangulo fub AH , HI.

Jam quando fpatium CDXZ volvitur cirea DX , qua:libet GH pro

ducir fiiperficiem Cylindricam, cujus altitudo GH , bafis autem eft pe-

ripheria radii' DH.

Similiter quando figura CDL volvitur circa AM, quaelibet HI gene

rat fuperficiem Cylindricam cujus altitudo HI , bafis autem eft circura-

ferentia radii AH.

Ha: autem duss fuperficies Cylindrica: funt inter fe in ratione compo-

fita altitudinuni GH , HI,& bafium five radiorum DH , AH. Ergo

funt inter fe ut Rectangula fub GH, DH, & fub HI > AH. Quare cum

Rectangula fint a:qualia , etiam fuperficies Cylindrica: funt a:quales , &

cum hoc femper eveniat , fequitur ex methodo indivifibilium Rotun

dum ex fpatio CDXZ circa DX, a:quaii Rotundo ex figura CDL 'circï

AM. Qjocl erat demonftrandum.

Corollar'mm. i. Similiter oftendetur Rotundum ex quocunque teg

mento Ciffoidis verbi gratia CGH circa bafin DX a:quari Rotundq cx.

fegmento CHI refpondenti circa re&am AM.

Ce ^
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(Toroltarium 2. Cùm figura: CDL , ABK fint a:quales & fimiles, &

pra:tercà rcrSta: AC , BD a:quales ( eo quod ex natura Cifloidis du« AB,

CD a:quentur ) manifeftum eil Rotundum cx DCL circa AM a:quar»

Rotundo ex ABK circa DX , quare cum Rotundum ex CDL circa AM

a:quetur Rotundo ex CDXZ circa DX , etiam Rotundum ex CDXZ

circa DX a:quatur Rotundo ex ABK figura genitrice circa tamdem DX.

Similiter cùm figura: CHI » BNE Inn a:quales & fimiles (eóquod

BNa:queturCH, ut oftenfum eft in demonftr.prop.il. ) ас proinde

Rotundum ex CH I circa AM a:quetur Rotundo ex ENE circa DX , fe-

quitur Rotundum ex iêgmento Cifloidico CHG circa bafin DX ( quod

a:quale eft ( Coroll.1.) ^Rotundo ex CHI circa AM ) a:quale etiam cíTe

Rotundo ex BNE circa DX.

PROPOSITIO XIII.

Methodus prœcedens applicatur Rotundts ex Dfcclea

ejúfquefegmentis circa TSaßnßve afymptotum.

Sto {fig. 8 ) Dioclea ACZ , cujus Polus A , axis AB , ba

ils BX,fcmicirculus genitor ACB, cujus centrum О.

QUoniam axis AB femicirculi genitoris ACB , eft etiam axis Dio

de«, manifeftum eft femicirculiim BCA habcri pod'e pro figura

fimili & a:quali & fubcontrariè pofitâ figur« gtnitrici ACB. Hoc po"

to. Demonftrabimus fequentibus quatuor Theorematibus tum qua: à

Vvallifio circa Rotunda ex Cifloide circa afymptotum oftenfa funt, tum

alia nonnulla qua: nullus quod feiam animadvertir.

THEOREMA I.

Dimenßo Ht^otundi ex ß>atio integro Diodeœ ABXZ

circa afymptotumBX.

DIco Rotundum hujufmodi aequari femi cylindro , cujus

bafis eft femi-circulus genitor ABC,altitudo autem eft

circumferentia ejufdcm circuli cujus diameter AB.

DEMON ST %,A T 10.

I Entrum gravitatis femicircoli ACB eft in reña ОС , ergo Rotuti-

fdum ex femicirculo ACB circa AM ( hoc eft propof.n. Rotundum

E
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ex (patio Dioclese ABXZ circa BX J a:quatut temicylindro cujus bafíí

eft femïcircuîus ACB , altitudo autem circumfercntia radii BO ( Tucp.

lib. j. cyimdr. & annul. ) Quod erat demonftrandum.

THEOREMA II.

Dtmenßo %otundi ex quocunquefegmento Diocles AKL

сггсла/утршитЪХ{ fig. 8.)

Ico Rotundum hujufmodihaberifivead Sphae«mi:ecU>

ci data circuli quadrature.

DEM ONSTRATIO.

ROtundum ex fegmento CiíToidico AKL circa BX a:quatur ( Ccroll.

prop i2. ) Rotundo ex circulari tegmento AKH circa AM-

Datá autem circuli quadratura habetur recta parallela ОС five AM

tranfiens per centrum gravitatis fegmenti circulans AKH( ut oßenfura

eft in prop. 26. de Conchoidibus ) habita autem illa rectâ parallels AM

tranfeunte per centrum gravitatis fegmenti AKH , & fimul quadraturt

circuli data, quadratur tegmentum AKM, ergo data circuli quadraturl

habetur Rotundum ex fegmento circulari AKЙ circa AM ( de Ceit'

choid.prop. 8. Сoreil. 2.)

Ergo data circuli quadratura habetur Rotundum ex tegmento Dio-

clea: AKL circa afymptotum BX.

Ha:c duo TJieoremata jam à clariifimo Vvallifio demonftrata erant.

Nos duo tequentia fubjungimus.

THEOREMA III.

Dtmenßo *%otundi geniti ex fyatio BICZX circa aßm-

fttotum BX< . . • v " . ;. »

DIco hujufmodi Rotundum aequalc efíe fpha:rse díame-

tri AB.

DS МОП ST RATIO.; :":/..!

IN curva infinita CZ fumatur quodeunque punflum F perquoddu-

catur FG ordinata Dioclea: oceurrens in I arcui BIC Jungatur etiam

AF qua: oceurrat in H arcni AC , & ex puncto H (it ut ante ordina

ta HK.
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Ex proprietate CuToidis AG, BK futu a:quales ut jam fa:piùs diximus,

&AK,BG;& AO, BO.Qure& GO, KO, & GK dupla eft GO.

DeinJc ex proprietate Dioclea: BG , Gl:: AG , GF. Cum ergo-

AG, BK fint a:quales , BG , GI : : BK , GF. & permutando BG ,

BK::GI,GF. & dividendo BG , GK : : GI , IF. Ergo Rectangulum

fub BG , IF a:quatur Reclangulo fub GK, GI. aut duplo Recbngulr

GO , GI ( cùm GK dupla fit GO ut dictum eft. )

Eft autem Redangulum fub BG » IF ad Rectangulum fub GO,GI ur

fuperficies cylindrica ex IF circa BX ad fuperfiriem cylindricam ex Gl

circa OC.Ergo fuperficies cylindrica ex IF circa BX, dupla eft fuper"

ciei Cylindr. ex GI circa ОС. Summa ergo fuperficterü ex IF circa BX

five Rotundum ex fpatio BIC ZX circa BX , eft dupla fumma: fuper"

cierum ex GI circa ОС ( hoc eft Hemifpha:rii radii BO. ) Ergo Ro

tundum ex fpatio BICZX circa BX, a:quatur fpha:ra: diametri AB.

Qucd erat demonftrandum.

THEOREMA IV.

Dimenßo Rottmdi ex figura, ALCH circa afymytotum

BX.

j^*^Ico ctiam illudRotundamr a:quari fphaerae diametri ABi

DE МОЯ STKAT lOv

SUmatur in cueva ALC quodeunque pundum L per quod ordineiue

KL qua: producla occurrat arcui AC in H-, & per H ducatur

AHFqua: occurrat Dioclea: in F , & per F ordinetur FG qua: occurrat

arcui BIC in I. Oftendetur ut antè AG, BK, & OG , OK efle

aequales,

lam ex proprietate Dîoclea:,BK,KH .- : AK.KL.& permutando BK,AK

am BK , BG : :KH, KL. & per converf. rationis BK , GK : : KН., LH,

Ergo Rectangulum fub BK , LH a:quatur Reétangulo fub GK, KH , fi

ve duplo Refítanguli OK , KH. Inde autem ut in pra:ecdenti propofitione

facile oftendetur fummam omnium fuperficierum Cylindricarum ex LH

circa BX- , hoc eft Rotundum ex figura ALCH circa BX duplum efle

hemifpha:rii exquadrante circuli AOC' circa ОС, five xquari fpha:ra:

diametri AB. Quod erat demonftrandum.

.Corollarium. Rotunda ergo ex fpatio BICZX & ex figura ALCH.

circa afymptotum BX funt a:qualia inter fe , cùm utrumque fit a:quals

fphacrx diametri AB.

PROPOSL



pro pos mo XIV.

^Analogía Conchoidis Cijfoidis quoad Rotunda fx

fyatiis Сfegmentis circa baßn.

SInt {fig.y. ) ConchoisOP & Cifiois CZcognatae quarum

Polus A , figura genitrix ABK, bails DX quae non fccet

axem AB figurae genitricis inter A & B.

Dico Rotundum genitum cx fpatio Conchoidico DOPX

Circa bafin DX a:quarf Rotundo cx fpatio Ciflbidico CDXZ

circa eamd'em bafm DX f duplo Rotundi ex figura genitrice

ABK circa AK parallelam bail DX.

DEMONSTRATIO.

EX Polo A ducatur qua:cunque AP qua: occurrat in G Cifloidi CZ,

in E curva: genitrici BK. & in P Conchoidi OP , atque ex puncéis

G . E , P ordinentur re£be G H , EN , PQ^erperidiculares ad AO.

Ex generatione Conchoidis & Ciffoidis recbe AE, FG , FP'fimt

a:quales , atque ita recbe AN , DH , QD ipfis proportionales funt

etiam a:quales.

f -. Deinde ordinata PQ^Conchoidis a:quatur GH ordinatae Cifloidis f

duplo EN ordinata: figura: genitricis ut probatura eft in demonftratione

propof. p. .

Utautem PQjsquatur GH \ duplo EN, ita propter a:quales DQ,

AN, DH, fumptis a:qualibus circumferentiis radiorum DQ^AN,DH

Rectangulum fubcircumferentia radii DQ & PQjequatur Reclangulo

fubcircumf.radiiDH & GH f duplo Rectanguli fub circumf. radii AN

& EN, five fuperficies cylindrica ex PQ^irca DX a:quatur fuperficiei

cylindricae ex GH circa DX f duplo fuperficiei cylindrica: ex EN

circa AM.

Ergo ex methodo indivifibiliu Rotundum ex fpatioConchoid.DOPX

circa DXaequatur Rotundo ex fpatio Cifloid.CDXZ circa DX -J- duplo

*- 4 Rotundi ex figura genitrice ABK circa AM.Quod erat demonfirandum.

Corollarium. Similiter ofiendetur Rotundum ex fegmento Conchoi

dico OPQcirca DX a:quari Rotundo ex feguaento Ciflbidico CGHret

pondenti circa DX f duplo Rotundi ex Tegmento BEN refpondenti fir,

gurat genitricis circa AM.
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PROPOSITIO XV.

'Analogía "T^otundorum eorumdem cum centro granitata

figura genitricis.

Ilfdem pofltis (fig. 7.) tranfeat RS parallela AKpcr centrum

gravitatis figura genitricis ABK.

Dico Rotudunm ex fpatio Conchoidico DOPX circa bafin

DX eflfead Rotundum ex (patio Ciflbidico CDXZ circa eam-

4cm bafin DX ut AD t AR ad DR.

DE M ON S TRAT 10.

ROtundum ex fpatio Cifloidico CDXZ circa DX a:quatur (prop.12.)

Rotunde ex figura CDL circa AM aut quod idem eft Rotundo esc

figura genitrice ABK circa DX.

Atqui Rotundum ex fpatio Conchoidico DOPX circa DX a:quatur

( proo.14. ) Rotundo ex fpatio Ciflbidico CDXZ circa DX \ duplo Re

tundí ex ABK circa AM.

Ergo Rotundum ex DOPX circa DX a:quatur Rotundo ex ABK

circa DX f duplo Rotundi ex ABK circa AM. Quare Rctundum ex

DOPX eft ad Rotundum ex CDXZ ut Rotundum ex ABK circa DX f

Rotundum ex ABK circa AM bis ad Rotundum ex ABK circa DX.

Eft autem ( Tacquet lib. j. Cylindr. & annul. ) Rotundum ex ABK

circa DXa:quale folido recto cujus bafis ABK, altitudo circumferentia

radii DR. Similiter Rotundum ex ABK circa AM aequatur folido recto

cujus bafis ABK altitudocircumf. radii AR,ergo Rotundum ex DOPX

circa DX eft ad Rotundum ex CDXZ circa DX ut folidü rectum cujus

bafis ABK,altitudo circumferentia radii DR f circumf. radii AR bis ad

folidum rectum cujus bafis ABK, altiuido circumferentia radii DR.hoc

eftut DR f AR bis , five ut AD f AR ad DR. Quod erat de-

mouftrandum.

Corollarhm. 1. Hinc data recta RS parallela bafi DX tranfeunte per

Centrum gravitatis figura: genitricis ABK, habetur ratio Rotundi ex fpa-

tío Conchoidico DOPX circa bafin DX ad Rotundum ex fpatio Ciflbi

dico CDXZ circa eamdem bafin.

Exemplumfit in Conchoide femicïrculafî RV (fig. 4. )& Dioclea

ipficognata AZ. Confiat figura: genitricis qua: femicirculus eft AEB

centrum gray, efle in recta tranfeunte per centrum D. Eft ergo ut AB f

ADad ßp fire utj.adr. ita Rotundum ex fpatio Conchoidico BRVX
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circa balín BX , ad Rotimdnm ex fpatio Diocleae AßXZ circa eamdem

BX. quod egregiè convenit cum eo quod demonftratum eü pro Rotun

do Conchoidico ( prop. 41. de Conchoidibus ) & pro Rotundo ex

Dioclea ( prop. 13. de CüToidibus Theor. 1. )

Corollarmm. 2. Viciflim fi habeatur ratio Rotundorum circa bafin ex

fpatiis ConchoidisSc Ciffoidis cognatarum ,habebitur recia baß paralle

ls tranfiens per centrum gravitatis figura: genitriciî.

Uude ( fig. 7. ) fi OP fupponatur Conchois Nicomedea genita ex"

quadrante cirtuli ABK.Si haberetur ratio Rotundi ex fpatio Conchoid.

DOPX circa bafin DX ad Rotundum ex fpatio CDXZ Ciffoidis cog-

nata: circa eamdem DX , haberetur RS recta tranfiens per centrum gra

vitatis quadrantis ABK. Qupd furficeret ad circuli quadraturam.

Corollarium 3. qua: dicta finit de Rotundis ex fpatiis integris Cpfl-

choidum & Ciffoidum Cognatarum applicari poflunt Rotundis ex ea-

rum fegmentis refpondentibus circa bafin communem totatis.

Ita Сfig. 7. ) Rotundum ex fegmento Conchoidico OPC^circà DX,

eft ad Rotundum ex fegmento Cifloidico CGH refpondenti circa eam

dem DX ut AD f diftantia Jrecta: AK à ceutro grav. fegmenti BEN fi

gura: genitricis , ad diftantiam ejufdem centri à bafi DX. Demonftra-

bitur plané eodem modo quo propofitto pra:ceHens.

Corollar'mm 4. Applicari etiam poflunt fegmentis qua: dicta funt in

Coroll. I. & 2. pro fpatiis integris. nimirùm

I. Si habeatur recia parallela DX (fig. 7. ) & tranfiens per centrum

gray, fegmenti BEN figura: genitticis , habebitur ratio Rotundi ex feg

mento Conchoid. OPQ^circa DX ad Rotudumcx fegmento Ciflojd.rif-

pondenti CGH circa eamdem DX.

2. Et viciflim fi nota fit ratio quam habent ha:c duo Rotunda , habe-

bitur recta parallela DX tranfiens per centrum gravitatis fegmenti BENt

Si igitur qitemadmodum habetur rario Rotundorum ex Conchoidis

femicircularis & Diocleae fpatiis integris BRVX , ABXZ (fig. 4. J circa

bafin DX , ut oftenfum eft in Corollario 1. pra:cedenti, ita haberetur ra

rio RoKiudorum ex duobus fegmentis RST,&-AGN refpondentibus,

circa bafin BX rotatis , haberetur hinc recta parallela BX tranfieus per

centrum gravit, fegmenti circularis BЕР. Quod fufliceret ad circuli qua.

draturam.

SCHOLION.

DUabus pneedentibus propof. earúmque Corotlariis explicuimus

analogiam Rotundorum circa bafin ex Conchoide & Cifloide со-

gnatis & in quibus bafis communis DX ( fig. 7. ) non fecat AB axem

figurae genitricis inter A & B fed vcl in B ut in Dioclea vel fupra B. Si

mili ашещ ratiocinio profequi poffemus analogiam eorundemRotundo:
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rum quando bafis DX fecat axem AB inter A & B ut in fig. 6. Sed ubi

method us nota eft , qua: ex ea deduct pofltnt in fingulis cafibus , non eil

opera: pretium fusé & laborioso ptofequi.

PROPOSITIO XVI.

Metbodus generalis ad Dimenßonem Rotundorum ex

Cijfoidibus circa axem.

ESto {fig. 7. ) CuTois CZ , cujus Polus A , bafis DX , axis

CD , figura genitrix ABK.

Dice 1.Г1 habeatur fiimma quadratorum omnium AG (du-

ftarum à Polo A ad curvam CG ) applicatarum ad púnela H

xefpondentia , haberi Rotundum cx fegmento CGH circa

axem CH.

D6M0N STKAT 10.

QUodlibet quadratum AG aequatur quadrato AH f quadtato GH.

Habetur autem fummaquatlr. AH applicatorum in H. Ergo fi ha

beatur fumma quadr. AH applic. in H , habebitur fumma quadr. GH,

ac proinde fumma circulorum radiorum GH,hoc eft Rotundum ex feg

mento CGH circa CH. Quod erat oftendendum.

Dico 2. Si habeatur fumma quadratorum AF f fumma qua

drat. AE t fumma Redangulorum AEF applicatorum in N,

habebitur Rotundum ex fegmento CGH circa CH,

DEMONSTRA TIO.

HAbe'bitur enim fumma quadratorum EF applicatorum in N,(Cùm

quodlibet quadr. AF a:quetur quadrato AE f quad. EF f Reétan-

gulo AEF bis. ) Cum autem AG , EF fint aequales ( propter aequalita-

tem AE , GF ex natura CiiToidis ) etiam ipfis proportionales AH , ND

funt aequales , funt autem aequales AB , CD ergo reliquae BH, CN funt

äquales , ас proinde fumma quadr. AG applicat. in H a:quatur fumma:

quadratorum EF applicatorum in N. Cum ergo habeatur fumma quadr.

EF applic. in N , habebitur & fumma quadr. AG applic. in H , ас pro

inde Г mm. i.) Rotundum ex CGH circa CH. Quod erat /lemon-.

ftrandtiro.

PROPOSI-
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PROPOSITUS XVII.

¿Methodus prœcedenj applicatur Dtoclea,

ESto (/£. 4- ) Dioclea AGZ , cujus Polus A, bafisBX ,fi.

gura genitrix femicirculus AEB.

Dico data Hyperbolae quadraturâ haberi Rotundum ex quo

libet fegmento AGN circa axem AN.

DE&10N S.TRAT 10.

JUnéta AG & producla occurrat femicirculo AEB in E , & afympto-

to BX in F > atque ex E ordinetur EP.

Rtcta: AF applicata: in Pconfiituunt fegmentum Hyperbola: fecundi

generis in qua quadrata ordinatarum fuot reciprocè ut abfeifia: ( de

Conchoid, proppf. 42. ) & fumma quadr. ordinatarum hujus fegmenti

Hyperbolici five rectarum AF , cubatur data Hyperbola: quadratuiâ.

С de Conchoid, prop. 45г. ).

Pranereà recía: AE fubtenfa: femicirculi applicata: in P , generant feg-.

mentum Parabola: cujus vertex A , axis AB С de Conchoid, prop. 44. )

fumma ergo quadratorum AE applic. iu P cubatur, cum fumma circulo-

rum quorum radii funt AE applicata: in P & ordinata: Parabola:, redu-

catur ad Spha:ram ( Archim. ) Denique ciim Angulus AEB in femicir

culo fit reclus quodlibet Re£tangulum AEF aequatur quadrato BE,rec-

ta: autem BE applicata: in P generant aliam Parabolam cujus vertex efl B

axis BA .acproinde cubatur fumma quadratorum BE five reclangulo-

rum AEF applicatorum in P.

Quoniam igitur data Hyperbola: quadraturâ cubatur. 1. Summa qua

dratorum AF.2. Summa quadratorum AE.3. Summa Rectangulorum

AEF , applicando tam quadrata pra:di£ta quam rectangula ad punßa P.

Scquitur (prop.prtc. nnm..2t ) data Hyperbola: quadraturâ haberi Ro

tundum ex fegmento Dioclea: AGN circa axem AN. Quod erat- de-

monftrandum.

PROPOSITIO XVIII.

tAnalôgia Conchoidum & Ciffoidum cognatarum quoad

'Rotunda-ex illarumfegmentis circa, axem genita»

Efumatur {figura 7. ) in qua ductae fint lineae ut antè fie-

.piùs diftum eft. Sitque praetereà Figura CTH talis цс

Ее
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quodlibetejusquadratum HT a:quetue Reiïangulo <Ш1.con

tento füb GH ordinata Ciífoidis CGZ , & HI ordinata figurae

CDL fimilis &. a:qualis genitrici ABK.

pico Rotundum ex Tegmento ConchoidicaQPQcirca axem

ÖQ aequati Rotundo ex Tegmento CiJToidico CGH circa axem

CH t quadruplo Rotundi ex fegmento ^ÇHI circa CH; vel

quod idem eft quadruplo] Rotundi ex fegmento BEN circa

BN t quadruplo Rotundi ex fegmento CHT circa CH.

ОRdinata PQ Conchoidts ^quatur GH ordinata: Ciflo'tdis f du

plo EN ordinata: figura: genitricis aut aequalis Hi (tfrop. 9- dt

Ctßoid.in demonßratiottt. ^-Quadratum autem GH -\ z. HI a:quatur

Suadr.GHf quad. 2. HI aut 4. quadratisHl + duplo Reéranguli fub

>H Se s. HI aut 4. Re<5tangnlis GHI aut a:qualibus 4. quadratis HT.

Cum ergo quadrata re$arum fint inter fe ut circuli quorum radii func

hujufmodi reáta: , circulu? radii PQjEquatur circulo radii CH f qua-.

druplo circuli radii HI f quadruplo circuli radii HT.

.Cum igitur hoc fempcr eveniat, & aliunde recta: OQ¿CH fint äqua

les ( nam ДЕ, FG , FP a:quatuurex natura Conchoid & Cifloidis , er

go & AN , DH , DQj funt autem & ДВ , CD , DO etiam a:quales,

ergo & BN, CH, OttJ •

Sequitur ex methodo Indivifibilitim Rotundum ex ©P(^j:irca OQ,^

' asquari Rotundo ex CGH , circa CH f quadruplo Rotundi ex CHI

circa CH, five BEN circa BN f quadruplo Rotundi ex CHT circa CH,

Quod erat demonftrandum.

PR OP OS I TIO XIX.

oAppUcatur prœcedens propoßtio Dioclea Conchoidi

femicircuUri ipß cognatœ.

REfumatur {fig. 4. ) Dico Rotundum ex fegmento RST

Conchoidis icmicircularis , circa axem RT xquari Ro

tundp ex fermento Dioçleaç ÀGNrelponde,nti circa axem AN

t fpna:rae cognita•.
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DEMONSTRATIO

SEmicirculus AОB eft figura fímüis & a:qualis genitrici AEB. Dein-

de ex proprietate Dioclea: AZ , tres GN , AN , NQ vcl NO fuitt

incontinua ratione , quare quadratum ANa:quatur ReéhnguloGNQ.

Denique recta: AN applicata: in N generant Triangulum , & circuli ha-

nimrectarum generant Coanm cujus vertex A , qui ex Archimede rc-

ducitur ad Spha:ram ac proindeejusquadruplum. Hispraemiflls.

Rotundum ex RST circa RT ( prop. prлe. ) a:quatur Rotundo ex

AGN circa AN f quadruplo Rotundi ex ANO ^irca AN f quadru-

pío Rotundi quod eft fumma circulorum quorum radii funt AN med«

proportionales inter GN , NO hoc eft f quadruplo Cani pra:dictiaut

Spha:r* illi a:qualis.

Cùm igitur reducatut ad fpha:ram ( «ydrehim. } Rotundum ex Teg

mento circulari ANO circa AN ас proinde ejus quadruplum. Scqukuf

Rotundum ex RST circa RT aequari Rotundo ex AGN circa AN -f

duabus fphaeris cognkis aut reducendo duas. fpha:ra* ad imam , f uni.

fpha:ra: cognita:. Quod erat demonftrandum.

SCHQL1QN.

SX liceretco/nparare inter fc magnitudines abfolute infinitas , dici-роT-

fet Rotundum ex Conchoide integra BRVX circa axem BR a:quari

Rotundo ex Dioclea Integra ABXZ circa axem AB f quadruplo fphaerst

ex femicirculo AOB<irca AB ;f quadruplo Coni ex Triangulo Ifofcele

cejus ordinata: funt AN applicata: ad omnia puncHaN axis AB. Facile

autem oftendi poteft huncrConum duplum efle fpha:ra: diametri AB, er

go quadruplum Coni eft octuplum fpha:ra: , quare Rotundum ex Con

choide integra femicirculari BRVX circa axem BR a:quatur Rotundo ex

Dioclea integra ABXZ circa axem AB f fpha:ra: diamttri. AB duodecies.

fumptas,

PROPOSITIO XX.

¿Methodus Generalis ad inveniendum antrum gravi

tatif in Ctffvide.

E9toi(fät 7. ) Ciflois CZ , cujus Potûs A , bafis DX , figura

genitrix ABK , eique fimilis, aequalis & fubcontrariè po-

%acQ&L;.QH Ж&ПОД&Ш^Ь , HI ordinaia figura CDL.

Sitque prsetercà in CH punäum V per quod tranfu teüz pa



1Г2

rallela DX duda per centrum gravitatis fegmenti CHI 5 & Y

punclum per quod tranfit reda parallela DX duela per centrum

-navitatis fegmenti Ciífoidis CGH.

° Dico AV eífe ad DY ut Tegmentum Ciûoidicum CGH ad

fegmentum CHI.

De MON S TRAT ICK .

ROtundum ex fegmento CGH circa bafin DXaequatur (propof. 12.

Coroll. 1. ) Rotundo ex fegmento CHI circa AM parallelam DX.

iEquatur autem Rotundum ex CGH circa DX folido reclo cujus bafis

CGH , altitudo circunferentia radii DY ( Tactj. Hb. 5. Cylindr. ) &

Rotundum ex CHI circa AM a:quatur fimiliter folido reóio cujus bafis

CHI, altitudo circumferentia radii AV. Ergo duoha:c folida recta

a:quantur inter fe, quarehabent bafes altitudinibus reciprocas , ergo ut

circumf. radii AV ad circumf. radii DY, five ut AVad DY ,ita eft feg

mentum CGH ad fegmentum CHI. Quod , erat demonftrandum.

Corollar'mm 1. Hinc fi habetur ratio fegmentorum CGH, CHI & recla

parallela DX tranfiens per centrum gravit, fegmenti CHI , ac proinde

punclum V , & recta AV , habebitur recta DY , ergo & punctum Y &

recta parallela DX tranfiens per centrum gravit.fegmenti Cifloid.CGH.

Corollartum 2. Quod diclum efi de |fegmentis applicari debet fpatiis

integris CifToidum. Ita fi fupponatur punclum V eífe ioquo parallela

bafi DX , tranfiens per centrum.gravitatis figurae CDL fecat axem CD,

& punctum Y efTe illud in quo parallela bafi DX , tranfie'nfqne- per cen

trum gravit, fpatii Cifloidici CDXZ fecat axem CD , oftendetur ut

prnis AVeflèad DY ut fpatium Cifloid. CDXZ ad figuram CDL.

Unde fequitur fi nota fit ratio fpatii Ciifoid. ad figuram CDL vel illi

a:qualem genitricem ABK , & fimul habeatur recla parallela bafi DX

tranfiens per centrum grav. figurae CDL five genitricis ABK , haberi re-

ctam parallelam DX qua: tranfeat per centrum gravitatis fpatii Ciifoid.

CDXZ.

. , S. CHO L IO N.

MEthodum feu Theorema generale tradidimus ad inveniendam rec-

tam bafi parallelam quae tranfit per centrum gravit. fegmentorum

& fpatii Cifloidici , ad in\%niendam autem rectam aliamaxi parallelam

qua: tranfeat per idem centrum gravitatis, non aliam aflignamus me-

thodum quâm qua: pro Conchoidibus data eft (prop. 8. de Conchoid. )

quámque in Corollario 2. ejufdem propof, valere diximus pro quibufcun-

quefiguris.



PRO POS I TIO XXI

Jpplícaturmeibodus yracedens Dtoclea.

DAta eirculi & Hyperbola quadratura habetur centrum

gravitatis fegœenti Diocleae.

DEMONST%,AT 10.

REfumatur figura 4. cum lineisibi faepiùs noratis. Inveniendúmque

fit centrum gray, iègmenti Diocleae AGN.

Data eirculi q'úadraturá , quadratur fegmentum Diodea: AGN

( prop. $. ) atque ita habetur ratio fegmçnti AGN ad fegmentum circu

lare AON.] Praetereà data ckculi quadratura habetur recta paralle

le BX tranfiens per centrum gr'âv. fegmenti circulatis ANO. Ergo da

ta eirculi quadratura habetur recla parallela BX tranfiens per centrum

gravit, fegmenti Dioclea: AGN ( prop. praced. )

Jam data Hyperbolae quadratura habetur Rotundum ex fegmento

AGN circa AN ( prop,\-¡. ) Quoniam ergo data eirculi quadratura qua

dratur fegmentum AGN , fequitur ( de Conehoid.prop. 8. Coroll. i.) da*

el eirculi & Hyperbolae quadratura haberi rectam axi AN parallelanv

tranfeuntem per centrum gravitatis fegmenti Dioclea: AGN.

Ergo cùm data eirculi & Hyperb. quadratura habeantur duae rcctae

tranfeuntes per centrum gravit, fegmenti AGN . manifeftum- eft iifdem

cktis haberi centrum gravitatis. Quoderatxlemonítrandum.

PROPOSITIO XXII.

CEntrum gravitatis totius fpatii Diocleae ABXZ diíht ab

afyraptoto BX fexta parte diametri AB.

JamVvalliûus hoc adverterat.

D ê MO N S TRAT4 0:

ROtundum ex fpatio ABXZ çirca BX a:quatur ( prop. ц. Theor. t. )

tëmicylindro. cujus bafis eft femicirculus AÉB , altitudo veró

aequalis circumf. radii BD. Eft au tem idem Rotundum aîquale folido

reib cujus bafis fpatium ABXZ , altitudo autem circumf. cujus radius

eft diftantia centri gravitatis praedicli fpatii à recta BX ( Tace/tut üb. y.

Cylindr. ) ergo femicylinder & folidum rectum praediéuim funt aequaliai

bâbcntquc bafes altitudinibus reciprocas.

Ы
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Eft atitem femicircoUis AEB tenia pars fpatu Cifloidici ABXZ(prap.

¿.Thtor. i ) Ergo diftantia centri grav. fpatii Cifloid. ABXZ à recSta

BX , eft tenia pars radii ABD , ac proinde fexta pars djametri AB.

Quod erat demonftrandum.

PROPOS IT IQ XXIII.

Analogía Conchoidis &CiJfoidis quoad centra grairrt.

SInt (ßg. 7. ) Conchois OP , Sc Ciflois CZ cognate , qua-

rum idem Polus A , bafis DX , figura genitrix ABK. Sit •

queprxtcreà reda RS parallela DX tranfiens per centrum gra

vit, figurae genitricis ABK.

Pico diftantia centri grav. fpatii aut figurar Conchoid. DOPX

à.bafi DX , ad diftantiam centri gtav. fpatii aut figurae CiiToi-

dis CDXZ ab cadem bafi DX , efle in ratione compofita fpatii

figuraeve Cifloid. CDXZ ad fpatium figurámve Conchoid.

DOPX , &.re£te AD f AR ad DR.

DEMO tt$ TKATIÜ.

ROeundum ex fpatio Conchoid. DOPX circa DX ad Rotunduin^JC

fpatio Cifloid. CDXZ Çirca eamdem DX eft ut AD f AR ad DR.

(prop.15.de Cißoid.)

Eft autem idem Rotundum Conchoid. ad idem Rotuadurn Cifloid. in

? ratione compofija ex his duabus. x. fpatii Conchoid. DOPX ad fpatium

Cifloid. CDXZ. 2. Diftantia: centri grav. fpatii DOPX à recla DX, ad

diftantiam fpatii CDXZ ab eadem reéfe DX ( T«ce¡. ) Ergo ratio

AD t AR , DR componitur ex duabus pra:dictis rationibus. Et

addita communi ratione fpatii Cifloid. CDXZ ad fpatium Conchoid,

dua: rationes 1. AD f AR , DR. 2. fpatii Cifloid. CDXZ ad fpatium

Conchoid. DOPXt£omponunt eamdem quam tres 1. fpatii Conchoid,

ad fpatium Cifloid. t. Diftantia: centri grav. fpatii Conchoid, à recta

DX ad diftantiam centri grav. fpatii Cifloid. ab eadem reéfe DX. 3, Spa-

tii Cifloid. ad fpatium Cnnchoid. Prima autem & tertia ratio fe elidurtt.

Ergo fecunda nempe ratio diftantia:. centri grav. fpatii Conchoid, ad dif

tantiam centri grav. fpatii Cifloid. à reffe DX , compofita reperitur ex

his duabus. т. AD f AR, DR. 2. Spatü Cifloidici CDXZ ad fpatium

CpnchoidicumDOPX. Quod erat demonftrandum.

Corollmwn. Quod diclum eft de fpatiis integris Conchoidis & Cif-



И5

Coidis , applicari potcft fegmentis carum fibi refpondeutibus , éftque et

ilem fere demonftratio.

PROP OSI TIO XXIV.

Methodus generalis adinvenienda tangentem Cijfoidum.

ESto (ßg-9-) CiflbisTM , cujus Polus A , bafis DE. Figura

gcnitrix ABC, axis DF, radius quicunqu-e Ciflbidis AI

( qui occurrat in G curva: genitrici БС , & in H ball DE ) ex

-pun&is G ., I fint tangentes GV » IE quae occurrant in V , E rec-

tis AC , DE parallelis.

Dico AV, HE:: AG, AI.

D ЕМОК S T RAT 10.

SUmpto alio quocunquc pundb M in Gifloide , jungatur AM qua: oc-

currac in K , L curva: genitrici ВС & bafi Ciifoidis DE. Per I , M,

& G , K ducantur fecantes IMP , GKO qua: occurrant in P , O rcctts

DE , AV. Pra:tereà per puncta L , M ducantur LN , RS parallel* AI

& occurrentes in N, R recta: IR parallelst DE , & in L , S, ipfi DE. De-

niquejungatur NM qua: producía occurrat DE in Q. His pofitis.

I. Linea: AO,LQ funt aîquales. Nam in Triangulis AGK,LNM,

duo latera AG , AK duobus LN, ( five HI ) LM funtaqualia ex natura

Cifloidis , & anguli A , L illis comprehenfi , .«quales propter -parallelas

AG , LN ( hyf. ) ergo reliquus angulus AGK reliquo LNM a:qualis eft.

Jam in Triang.AGO»LNQ^cùm latera AG} LN fint a:qualia, & angu

lus © angulo N , & angulus GAO angulo NLQ/ Cùm GAO , AHD

alterni,& AHD»NLH a:quétur) fequitur bafin AO bafi LQ*qualé eífe.

II. Jam recta LQ eft ad SQ ut LN ad SM , five ut HI ( a:qualis LN )

ad SM , five ut HP ad SP., ergo permutando LQ^HP : : SQ^SP.

III. Propter parallelas IR , SP , SQ eft ad SP ut RN ad RI , five. ut

LS ad SH , five ut LM ad AM.

IV. Quoniam igitur LQ , HP : : SQ^SP ( ut oSlenfum tfi пит. г.) Sc

SQ , SP : : LM , AM С num. 3. ) ergo LQ^HP : : LM , AM. Eft autem

LQaequalis AO ( num. i. ) & LM aequalis AK ex natura Cifloidis, ergo

AO, HP:: AK, AM.

V. Cum igitur habeatur femper ha:c analogía AO, HP : : AK , AM,

quantumvis fumatur punctum M propinquum puncto I. Sequitur abe-

unte puncto M in punctum I , & coufequenter puncto K in punctum G,

cùm iubfecans AO ábeat in fubtangentem AV & fubfecans HP in fub
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tangentem НЕ , & AK in AG , & denique AM in AI : fequitur inquarri

ex methodo definentium cíTe AV , HE:: AG, AI. Quod erat de-

monftrandum.

Ccrollarium. Hinc manifeftum eft fi habeatur aangens curva: gemtrîcis

haberi quoque tangentem Ciifoidum omnium qua: ab ea ex quocunque

pundo generari poifunc.

Sit enim GV tangens genitricis BС in G , fi fiat ut AG ad AI ita

AV ad quartam HE , junâa IE tanget Ciffoidem FM in I.

- PROPOSITIÓ XXV.

Altera conflruföio generalis ad inyeniendas Tangentes

Cijfoidum.

Ílfdem pofitis {fig. 9. ) fit GTtangens curvae genitricis BG ,

quae occurrat in T bafi Cifloidis DE , & IX tangens Cifloidis

EM occurrensin X re£te AC parallela: DE.

Dico AG, AI:: HT, AX.

DEMONSTRATIO.

AG , IH a:quales funt ex natura Cifloidis FM , ergo fublatl vel ad- .•

ditâ communi IG , duar.AÏ, GH funtetiam a:quales ; quare curra

BGC ей Ciflois genita ex curva FM, Polo A & bafi DE. Ergo(»rop,

fr*c.)hG, AI:: HT, AX.

PROPOSITIO XXVI.

«Alia dus Confiruïïiones.

Îlfdem pofitis (fig. 9.) Dico i.ReftasHE , HT effe a:quales.

Dico 2. Quadratum HE aut HT aequari Rectangulo XAV-

DEMONSTRATIO.

* T*YEl AV : : AI ' AG (poih i^. ) Atqui AI a*quatur GH. Ergo

ПHE , AV : : GH , AG. Atqui GH AG : : HT, AV ob fimifia

Triangula GHT, GAV , etgo HE , AV : : HT , AV. Qtfare HE , HT

funt a:quales.

a* AX.HT:: AI, AG ( рrшП %u ) fed AI, AG;: HE¿
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im F

tenlumcíí. Ergó, &c Q¿od erat demonftrandum.

PROPOSITIO XXVII.

AV (fr*P. H-) ^vc H^ ' AV c"m fint a:quales ur mod6of-

" m eft. Г

Varia conßruföfones & nova ad inveniendam Tangen-

tem Dioclea.

ESto {fig- icr. ) Dioclea AMN , genira ex femicirculo AFD,

cujus centrum V , Polo A , bafi DR tangente íemirculum

in D. Sit etiam punftum M datum in Dioclea ex quo ducenda

eft tangens.

Jungatur AM quae occurrat in F femicirculo AFD , & in I

bafi feu afymptoto DR , ex punûo F fit F , HY tangens circu-

lum & occurrcns in H afymptoto DR , & in Y recbe AC pa-

rállelae DR.

Trima ConftruHio*

Flat ut AF ad AM ita AY ad IX. Juncb MX tanget Dio-

cleam in M-

Patet ex propof. 24.

Secunda ConßruSiio.

Flat ut AF ad AM ita 1H ad AL. Junda ML tanget Dio-

cleam in M,

Patet ex propof. ij.

Tertia Confirutfio,

Flat ut AY ad HI ita HI ad AL. Juncb ML tanget Dio,

cleam in M,

Patet ex propof. 26. num. 2.

jQuarta ConBrufäio,

Ç4. t HI aequalis IX. Juncb MX tanget Diocleam in M^

Patet ex prop. 26". hum. i. ;

Quinta Conflrufîfio.

Sit DX tripla DH. Juncia MX tanget Diocleam in M.

Gg
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DEM ON STRA TIO.

Am in Triangulis fimilibus FHI, FAY; FH, HI:: FY, AY;

Stun autem FY , AY tangentes ejufdem circuli a:quales , ergo

, HI funt etiam a:quales. Sunt autem & DH , FH a:quales , ergo

pH , HI a:quales funt ( confir. 4. ) pofito quod MX tangat Diocleam,

ergo fi MX tangit Diocleam in M , DX tripla eft ipfius DH. Unde vice

versa. cum ( hyp ) DX fit tripla DH, juncb MX tangit Diocleam in M.

Sexta Conßrußio.

EXpuncto M demitratur in AC perpendicularis MK. Fiát-

quc ut EF ordinata circuli ad DH,ita AK aiu MO ordina-

ta Diocleaead AL.

Juncea ML tanget Dioclcam in M.

DEMONSTRATIO.

HOc mantfeflum erit , fi ofttndamus pofitâ ML tangente e(Te AL,

AK::DH,EF.

Probatum eft in demonftr.conftr.j DH, IX efle a:quales pofitâ tangen

te LMX.AtquiAL, IX : : AM, MI, Ergo AL, DH : : AM, MI : : AO,

OD. Sunt autem ex proprietate Diodea: OM , OA , OQ^ OD, con

tinué proportionales , ergo ОМ , OQ¿) OA, OD , five AK , OQ^:

OA , OD. Cùm ergo OQjequetur EE ( nam AO a:quatur ; DE fient

AM , FI ex natura Cifloidis ) ergo AK, EF : : AL , DH. Et permutan

do AL , AK : : DH , EF. Quod erat demonftrandum.

Septima Conßruföio,

UT ЕЮ ( intercepta inter afymptotum D R & ordmatam

OMDiocleae) eft ad DV (radium femicirculi genera-

tons ^ita Fiat OM ( ordinata ex puncto M) ad AL. J иисЪ LM

tanget Diocleam in ,M.

DEMONSTRATIO*

H Oc patebit fi probetur viceverfa , pofitâ tangeme LM efle D О ,

DV : : OM, AL. Hoc autem fie oftcudetur.

Producatur FH tangens circulum donec occurrat AD in B. Ex pro-

prietate circuli, BV| DV : : DV , EV. Ergo reliqua BD eft ad reliquam

DE ut DV ad EV. Ergo BD eft ad BD t DE five ad BE ut DV ad DV



f EV five ad DO. Eft autem BD, BE :': DH4 EF , Ergo DV, D О

:: DH.EF. Atqui DH, EF : : AL, AK five AL , OM (confir.6.)

ergo.DV , DO : : AL , О M. & invertendo DO , D V : : О M , AL.

Qupd etat oftendendum.

OSlarva ConßruSito,

ANguloMAC fiat aequalis angulus AMZ & refta: К Ъ

refta I X.

Jun&a MX tanget Diocleam in M.

DEMON ST КгЛТЮ.

IN Triangulo AMZ cum angnli A , M fint a:quales , latera AZ , MZ

funt etiam squalia ,-aequamur autem & AY , FY tangentes circuli,

quare MZ , FY funt parallel*. Eftque AF , AM : : AY , AZ aut AY ,

IX ( hyf. ) ergo ( confiruñ. i. ) MX tangît Diocleam.

V^ona ConfiruStio.

jßß CUrifsimi Virl Petri Fermatii operum Vanorum pag, 70. fed

abfque demonfiratione.

EX punfto M fit in AD perpendicularis MO , & radio VD

fit aequalis DS. Applicetúrquead re&amSO Reftangulum

DOAfaciens latitudinem OG.

JunftaMG tanget Diocleam in M,

DEMONSTRATIO.

Sit ML taneens Diocleam in M & occurrens AD in G , Sc AC in L,

Oftendendum eft Rectangulum DOA application ad SO habere lati

tudinem OG , five Re<âangulum DOAa:qaari Reclangulo S^, OG

fumptâ DS aequali radio VD.

Triangula GAL , GOM, funt fimilia , ergo AG , GO : : AL, OM.

Atqui AL, OM : : VD, DO ( соф. 7. ; ergo AG , GO :: VD aut

SD , DO. & compohendo AO , GO ; : SO , DO. Quare Recbngu-

lum fub AO , DO sequatur ^.eßangulo fub GQ* Sp. Qirod erat de-

•monftrandum. - ..... ': .



Decima ConflruÜlo*

EßDotfifsimi Barrovii Left. Geont. 9. пит xvi. QuAm placet

ex noflris principiis demonfltare.

EX punfto Q_ ( ubi ОМ ordinata Dioclcse fccat femicircu-

lum genitorem ) ducatur tangens QP,quae occurrat in P

diametro DA , & fiat ut PO t PA ad PO na AO ad QG,

JundaMG tanget Diocleam in M.

D EMON S T КAT 10.

QUoniam AM , FI ас proinde AO , DE funt a:quales ,,manifeftura

eft lubtangentes BE, PO;& BD, PA a:quales eíTe. Igitur ratio

BEfBDadBEcfteadem cum rationePO f PA ad PO.

Oftendendum igitur BE f BO cfie ad BE ut AO ad GO.

Ex pra:cedenti conftructione AO , GO:: SO , DO. Oftenden

dum eft igitur SO eíTe ad DO ut BE f BD ad BE.

Ex proprietate BF tangentis circulum BV , DV » EV funt proportio

nales , ergo BD , DE : : DV EV. & componendo BE , DE : : DV t

EV , EV; five cum EV, VO fint a:quales , BE, DE : : DO , VO. & pec

converfionem rationis BE, BD :: DO , DV. Sive DO , DS( cùm

DV , DS fint a:qucks ( ConfiruÜ.prлc. 9. ; ergo BE f.BD , BE : : DO

f DS five SO , DO. Q.uod erat demonftrandum.
1 ~* ' • - ' ' j ч- • . * '- ' - t

PROP O S IT IQ XXVIII.

•Analogía Conchoidum "ф* Cijfoidum quoad Tangentes.

SInt (flg.ç. ) Ciflois FIM, & Conchois/** m Cognatae genirae

nimirùm ex cadem figura ABC , Polo A , bafiDE. Ducatut

quaecunque recta Д I i oceurrens Gifloidi in I j Conchoidi in*,

curvaegenitrici BG in G ,bafi DE in H. .

Ex fm IE tangens Cifíoidis Oceurrens bail DE in E , fit ctiam

ex ¿ tangens Concfrpidis i e oceurrens eidem bafi DE in e.

Dico HE ,.H e: : Ai ¿ A /'. ; ' -; } J '

me m úhs T&jfi ó. ;

EX' G fit GV tangens in G curvam genitricem BС, & oceurrens

in V reéhe AC parallela: baíi DE. AI , AG :: HE , AV ( prop, 24.

hujus ) AG , A * : : AV, He (prop. 9. de Conchoid.) ergo ex a:quo

AI , A i : : HE , Hi, Quod crat denwnítrandumj

DE
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DE NATURA VARIARUM

CONCHO I DUM ET CISSOIDUM.

E X ERC1T AT10 GEO METRIC A.

RjETEReas Conchoides ас CiiToides quas prioribus Exer-

citationibus fufiùs explicuimus , alias multas contempla-

tus film è variis figuris ortas tum antiquis , tum novrs.

Ptolixior fim fi qua:cunque mihi circa fcecundiifimum

hoc argumentum occurrerunt referre velim. Non tamen

injueundum erit ut fpero paucis aeeipere qua: fit natura Conchoidum

nonnullarum & Ciflbidum celebriorum* utpotequa:ex lineis redis ac

fcctionibus Conicis aeque etiam ex ipfis Conchoidibus &CiíToidibus va

riis modisgenerantur ; unde Conchoides Sc CiiToides Triangulares dici

poíTunt , Parabolica: , Hyperbolica: , Elliptica: , atque Conchoidum

Conchoides Sc Ciflbidum CiiToides , prontex radiis Triangulorum, Pa-

rabolarum &c. efformantur. Atque in hisquemadmodum & in prat-

cedentibus videre lieuit , perpetuam inter Conchoides, CüToide'fque

Cognatas Analogiam intercedere advertemus.

DE COHC HOIDIBVS ET CISSOIDI-

bus Triangularibus.

PROPOSITIO I.

COnchois genita ex linea reda quae parallels eft bafi Con-

choidis , eft linea reda.

Sit (ßg. i. ) Conchois EH cujus Polus A , linea genitrix

reda BE , bafis DG. Dico Conchoidem EH efle redam Ii-

nem.

H h
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D€ MON STKAT 10.

EX natura Conchoidis, reda: AB , DE , & AF, GH funt a:quales,

Ergo AB , AF : : DE , GH. Sed propter parallelas BF , DG , AB,

AF •• : AD , AG , ergo DE , GH : : AD , AG. Unde patet punda om

nia E , H eíTe ad eamdera redam parallclam DG. Quod erat demons

trandum.

PROPOSITIO II.

'Cijfois genita ex lima reBa baß Cijfoidis -paralíela eß

etiam linea retía.

ESto (fig. г. ) Ciflois DG genita ex linea reda BF , Polo A,

baG EH parallelâ BG. Oftendcndum eft DG dTe .lineam

redain.

DE¿MON STKAT 10.

EX natura Cifloidis, AB, DE& AF , GH funt a»quales. Ergo AB,

AF : : DE , GH. Sed propter parallels BF , EH , AB , AF : : AE,

AH. Ergo AE , AH ; : DE , <ÎH. Und« rurfus patet punda omnia D,

G efle ad eamdem redam parallelam EH out DG. Qupd erat demonf-

trandum. .

P ROPOSITIO III.

Concbois genita ex lima retía non pavállela baßCon

choidis eß Hyperbola.

ESro (fig. 2. ) Çonchois IF , genita ex reda КС , Polo A ,

bafi NM non parallelâ redae genitrici КС. Oftendendurn

eft Conchoidem IF efle Hyperbolam.

DEMO К ST RATIO.

QUonîam KС , NM non funt parallela: , concurruntín aliquo punc

to В , jiinda AB & produda occurrat Conchoidi IF in I. Duca-

tur autemex Polo A qua:cunque alia reda AF occurrensin D, reda:

genitrici KС , iu E bafi NM , in F Conchoidi I F. Ex I, F ducantur

IK, PL parallels NM occiirrentes KС in K, L. Ducantur item IG,

FH parallels: KС & occurrentes in G , H reda: ACH parallels NM.

Ex natura Conchoidis IF, reda: AB, BI funt a:quales, ergo in Trian-

gulis fimilibus ABC , B1K , C.B , BK funt etiam a:quales. Similiter ex

natura Conchoidis , dua:^AD , EF funt äquales , ergo in Triangulis fi

milibus ADC , EFM » DC , FM funt a:quales. vEquantur autem FM,
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BL ; ergo DC , BL aequantur , igitur BK , BL : : BС , DC. Sed ob

a:quales BС , HM & DC , FM ; ВС , DC : : HM , MF: : AE, EF: :

DF , AD::HC, CA::FL, IK. Ergo BK.BL:: FL, IK. Qnarc

pimftal»F. funt. ad eamdem 'Hyperbolam deferiptam centro B,afym-

totis BK, BM. Quod erat demonftrandum.

Coral/arium. Hyperbolas IF centrum eft ¡n B concurfu re$a: genitri-

c¡s KС & bafís.NM. Afymptoti autem funt rc£be BK , BM.

PROPOSITIO IV.

Csjfoij genita ex linea recta non faralíela Ъар Cijfuidis

eß etiam Hyperbola.

POIo A (fig- г-) bafi BD, ex linea refta "EI genereme Cif-

fois GH . Sitque El non parallela BD fed coneurrat cum il

la in E. Dico Ciffoidem GH efle Hyperbolam.

D Em 0 N S Г R А Г í О.

DU£tâ AI parallela BD ac proinde conveniente cum EI in punßo Ï.

Compleatur parallelogr. ABEl , & ipfi EB fit îequalis , BK , & ex

К ducatur KL parallela El occurrens AI in M. Erit ergo MI dupla AI.

Jam per A intelligatur ducta qua:cunque AD occurrens redte BD in D,

Çifloidi GH in H , recta: EI genitrici Cifloidis in F , & recb: KL in L.

Quoniam ex natura CiíToidis recta: AF , DH a:quales funt-, eft autem

AF a:qualis AL , cùm fine AF , AL : : BE , BK. Ergo DH , AL funt

äquales. Quare punclum H ex Conicis eft ad Hyperbolam deferiptam

centro K,afymptotis KD, KL per punclum A. Idem oftendetur de

alis omnibus punctis Cifloidis GH. Ergo Ciflois GH Hyperbola eft.

Quod erat demonftrandum.

DE CONCHOIDIBVS ET CISS01D1-

bus Tarabolicis..

PROPOSITIO V.

Concbois genita ex Tarabola, Tolo in curva Tarabo-

lica cwßituto , baß autem rec7d parallela axi ,

eß alia Tarabola.

ESto Tegmentum Parabolae ABC {fig. 4. ) cujus axis BО ,

ordinata ad axem AC; axi ВО parallela DE. PoloA,
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bafí DE ex Parabola ABC fit gcnita Conchois FN..

Dico FN efle Parabolam.

D E M 0 N S T %^А Г I 0.

Sit DHF alterumfegmcntum Parabola: fimile fimiliterque pofitum 8c

«quale Tegmento ABC. Sitque FK Parabolas FH tangens in F, occur-

re'nfque DE in K. Fiat ut AC ad AD ita DK ad DE , & jungatur FE.

Ex quocunque puncto N Conchoidis FN ducatur NG parallela DE

otcurrens in H , I , M, Parabola: FHD , & rectis FK , FE.

Quoiiiam ( hyp.) FN eft Conchois gcnita Polo A, ex Parabola ABC,

cui fimilis eft Parabola DHF , AD eft ad DG ut HN ad GH ( prop. 4.

de Çonchoidil/us. jRatio autem A D, DG eftcompofita ex duabus 1. AD»

DF. 2. DF.DG.

Et cùm AC , DF fint a:quales ex natura Conchoidis , ratio AD > DF

eft eadem cum ratione AD , AC , five ( hyp. ) DE , DK fire a:quali

GM, Gl.

Ratio autem DF , DG eft eadem cum ratione GI , GH( ArchimJc

Tarab. prop. 5. )

Ergo ratio AD , DG five 11 Ii a:qualis KN , G H componitur ex dua

bus GM, Gl, & Gl, GH: five eft eadem cum ratione GM, GH.

Ac proinde reéhe HN , GM funt aequales , ergo fublatâ communi'

HM , dua: GH , MN a:quales funt. Similiter oftendetur duclâ quàcun-

que alia g n parallela DE ,g h , mn a:quales eflfe. Ergo omnia puncta N,

», Conchoidis funt ad eamdem Parabolam tranfeuntem per F, E ut pf-

tendetur Lemmate fequenti. Quare Conchois FN eft Parabola, Quod.

erat demonftrandum.

LEMMA.

Sit fegmentum Parabola: FHD cujus diameter GHeique parallela

DE & juncta qua:cunque FE , fintque fingulis GH , g h , parallelis

a:quales MN , m ». Dico puncta F , » , E eífe ad eamdem Parabolam,.

cujus vertex N, diameter MN , ordinatim applicata FE.

D6 MON STRAY 10.

EX proprietate Parabola: DHF , quadrata GH , g h , funt ut Reclan

gula DGF, Dg F , fed quadrata GH, g h funt ut quadrata afqua-

lium С hyp. ) MN , m n. Et Reclangula DGF , D g F funt ut Reclan

gula EMF , E mf( eô quód recta: DF , EF fimiliter fecentur in punclis

G, M, g, m.) Ergo quadrata MN, m n funt inter fe ut Rectangula EMF,



Б m F. Unde patet punña F , я , N , E eíTe ad eamdem Parabolam FNE

cujus vertex eft in N , diameter NM , applicata FE. Quod erat , &c.

P R OPOSITIO VI.

Cijfois genita ex Parabola, Polo incurva conflituto^ Baß

autem reUa Tarallela axiefl alia Parabola.-

ESto Tegmentum Parabolae ABC {fig. 5. ) cujus axis ВО

ordinata ad axem AC , axi BO parallela DE; Polo A , Bа--

G DE ex Parabola ABC fit genita CiftoisFN.-

Dico EN eflfe Parabolam.

DEM O N S T R A T 10.

Sit aliud in puncto D infra DE fegmentum Parabola: DHF a:quale

*& fimile fegmento ABC fed fubcontrariè pofitum ( quanquam hic

erit etiam finnliter pofitum propter fimilitudinem fegmentorum ABO,

BGO. ) SitqfleiH F, FKtangens Parabolam FH & occurrens DE in K,

ut AC ad AD ita fit DK ad DE , jungaturquc FE.

Ex quocunquepunctó N Ciffoiiiis FN ducat'ur NC parallela DE &

occurrens FD in D , Parabola: FH in H , & rectis FK , FE in I , M.

Ex proprietate Cifloidis FN ( de Cißoidibus prop. п. У AG , GD : :

GN GH. Ergo componendo AD , GD : : GN { GH , GH1

Sed- AD , GD ratio componitur ex rationibus I. AD, FD ( five AD,

AC , five ( hyp. ) DE , DK , five GM i Gl. ; 2. FD, GD ( five Gl,

GH. tyirchtm. 5. de Parab.) ergo ratio AD , GD five Uli a:qualis GNf

GH , GH eft cadem cum ratione GM', GH ( qu* componitur etiae»

cxduabusGM,Gl,GH. ) Ergo GM a:quatur GNf GH, & fu-

brata eommuni GN. Dua: GH , NM' a:quanrur.

Punéhrm igitur N & alia omnia CiiFoidis FN funt ( Lemrri. pra

ted. ) ad Parabolam eamdem tranfeuntem per F , E. Quajrc Ciflois FN

eft Parabola. Qupd erat demonftratídur».

propositi о v ï ï;

Conchois genita ex Parabola , Polo in vertice Tarabolx

conflitutOyBaßautem axi Parallela eß alia Parábola.

Sto {fig 6 ) Conchois DMO-genita ex Parabola ABC,Po~

lo A vértice Parabolae , Baß DE axi-AH parallela.

П
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iDlco Conchoidem DMO cflfe Parabolam.

DCMON S TRAT 10.

OCcurrat Parabola ABC rectse DE in C.Et Figura: ADC fimilis

fimiliteeque pofita & a:qualis ftatuatur DKG. Jungatúeque DG4

& ducatur qua:cimque IM parallela DE occurrens in I , L redis DF,

DG , & in K , M Parabola: DKG , & Conchoidi DMO.

Ex proprietate Parabola: DKG cujus vertex D , axis DE , & FG pa

rallela axi, FG, IL : : IL, IK. Sed FG , IL : : DF, DI, five AD.DI.Ergo

AD,DI : : IL, IK. Sed ex proprietate Conch.DMO ( prop.^Je Conch.)

AD, Dli.MK, lK.ErgoMK, IK:: IL, IK. ac proinde 4MK , IL

funt äquales , & fublatâ comrauni KL , du$ IK, LM funt aequales. Er

go С Lemm.feq. ) punctum M eft ad Parabolam cujus vertex D, tangens

DG. Idem oftendetur de aliis omnibus punctis Conchoidis DM. Quod

erat demonftrandum.

L E¿M ¿M A.

Sit Parabola DKG , cujus axis DE , tangens DF , axi parallela FG,

junctáque DG. Sitetiam curva DMO talis ut fingulae IK, FG ref-

pomlentibus LM, GO fine a:quales. Oftendendum eft DMO eflc Pa

rabolam.

Ex proprietate Parabola: DKG , recla: FG , IK funt ut quadrata " AF,

AI. Sed FG , IK funt ut aequales GO , LM , & quadrata AF , AI ut

quadrata AG ,AL. Ergo ex Conicis DMO eft Parabola, cujus ver

tex D > tangens DG, Quod erat oftendendum.

PROPOSITIO VIII.

Cijfois genita ex Parabola , Polo in vertice ParafaU confiituto,

Sad autem recia axi faralíela , efi etiam Parabola.

ESto {fig. 7.) Cifiois DMO genita cx Parabola ABC , Polo

A vertice Parabolae , Bail DE , axi AG parallela.

Dico Ciftoidem DMO efle Parabolam.

£> EMONSTRA TIO.

OCcurrat Parabola ABC recb DE in C. & Figura: parabol. ADC

fimilis & a:qualts fed fubcontrariè pofita fit DFG. Jungatúeque

DG , & ducatur qua:cunque IM parallela DE occurrens in I , L ,
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tc&\s DF, DG , & in K , M , Parabola: DKG & Cjfloidi DMO.

Exproprietate Parabola: DKG cujus vertex D , axis DE , FG paralle-

la axi ; FG, IL : : IL, IK. Sed FG, IL : : DF, DI five AD , DI ; ergo

AD, DI : : IL , IK. Sed ex proprietate CiiToidis DMO (prop. II. eh

Cißoidibus ) AI , ID : : ÎM ordinata Ciflbidis , IK ordinata figura: fub-

contraria: , & componendo AD , DI : : IM f IK , IK .Ergo IM , f IK ,

IK : : IL , IK, ac proinde IM f IK & IL funt a:quales , & fublata com-

muni IM , dua: IK , LM funt a:quales. Ergo ( Lemm. prлс. ) punctttrn

M eft ad Parabolain cujus vertex D , tangcns DG. ídem oftendetur de

aliis omnibus punáis CiíToidis DMO. Quod erat demonftrandum.

; PROPosiTio ix.

Conchois ex Parabola, Polo in vertice, Baß ordinatâ

ad axem.

ESto ( fig. 8. ) Parabola AC cujus vertex A , axis AB , or

dinata BС , & ex eâ Polo A , bafi BС genita Conchois

EF.

Dico EFefle curvam cujus ordinatae aequantur. ordinatis Pa

rabolae t ordinatis Hyperbola fecundi generis , in qua quadra

ts owlinatarum funt reciproeè ut abíciüx.

DEMONSTRATIO,

PRoduétâ AB in G ita ut BG fit a:qualis AB , fit femt- tegmentum

Parabola: BGH a:quale & fimile fimilitéeque pofitum femi fegmen

to ABC. Et centro B , afymptotis BС , BG per H deferipta intelligatur

Hyperbola HL fecundi generis in qua quadrats ordinatarum GH ., IL

fint ut reciproeè abfeiffa: BI , BG. Sumpto autem inter В , G , quo-

cunque puncto I ducatur IF ordinata Conchoidis EF , occurrens in K,

L , Parabola: BH , & Hyperbola: HL.

Ex proptietate Hyperbola: HL quadratumIL eft ad quadr. GH ut

BG ad BI , five ex natura Parabola: BH , ut quadratum GH ad.'quadra-

tum IK. Ergo tres IL , GH , IK funt proportionales. Eftque IL ad IK

Ut quadratum GH ad quadr. IK.

Rurfus ex proprietatate Conchoidis EF ( 4. prop, de Conchoid, ) FK

eft ad IK ut AB ad BI, five ut BG ad BI,five ut quadr. GH ad quadr.IK.

Oftenfum eft autem quadr.GH efle ad quadr, IK ut IL ad 1K. Ergo FK

eft ad IK ut IL ad eamdem IK. Quare FK, IL funt a:quales,& fubla-

tâ communi KL, FL IK funt etiam a:quales, ergo F I ordinata Conchoi



IZ8

dis EF aequatur IK ordinata: Parabola: f IL ordinate: Hyperbolae fç.

cundí gradûs pra:diéUe. Quod erat demonftraudum.

PROPOSITIO X.

Comboides genita ex Farabolis cujufcunquegradäs.

Sit {fig. 8. ) Parabola ABG fecundi gerveris quaecunque , ar

que ex illa , Polo A vertice , ßafi BС ordinatâ , genita fir

Conchois EF.

Dico Conchoidém EF efte takm curvam ut ejus ordinatae

IF xquentur 1K ordina tis Parabolae BGH firailis genitrici ABC

t IL ordinatis Hyperbolae alieujus fecundi generis.

DEMONSTRATIO.

Sit itaque HL curva- talis ut lKf IL a:quctxur IF'ordinaris Conchow

dis EF genita: ex Parabola AC Oftendendum eft4HLeíTe aliquam

Hyperbolam fecund; generis.

Sit verbi gratia Parabola ABC ас proinde fimilis & aequalis BGH

, talis ut abfeilte BI, BG fint ut eubi 1K , GH-

Quoniam ( hyp. ) IK -f IL aquantur IF. IL a:quarur FK^ Et IK,

IL : : IK , KF. Atqui ( de.Conchoid. 4. ) IK, KF : 1 BI , BA feu BG.

Ergo IK , IL ; : BI , BG. Eft autem ratio BI , BG a:quali s ( hyp. ) tri

plicara: IK, GH. Ergo ratio IK, IL eft tripljeata rationis IK , GH. Sed

ratio IK, IL componitur ex duabus IK, GH ; GH , IL, ergo compo-

fita ex duabus IK , GH } GH , IL eft triplrcata rationis IK , GH.-Cilia

re ratio GH « IL eft duplicata rationis IK-, GH.& triplicara GH, IL

eft lextuplicata rationis IK . GH. Cùm auteru ( hyp..) triplicata IK,

GHfitipfa ratio BI, BG t fextuplicata IK , GH eft duplicata BI ,

BG. Ergo triplicara GH , IL eft duplicata BI , BG. Sive eubus GH

eft ad cubumlLut quadratum BI ad quadratum BG. Quare curva

HL eft Hyperbola fecundi generis centre AB, afymptotis BС, BG*

deferipta per H. .

Sit iterum Parabola AС ас proinde BH talis ut quadrata BI , BG

Cot quemadmodum cubi .1K4 GH.

Oftendetur ut ante rationem IK , IL eamdem eûe cum ratione BI,

BG. Ergo quadrata IK, IL fünf'ut quadrata BI , BG five ( hyp. ) ut

cubi IK , GH. Componitur autem ratio quadrati IK ad quadr. IL ex ra-'

tionibus quadratorum IK, GH. & quadratorum G H , IL, ergo com«

pofita ex dnplicatâ IK, GH & duplicatâ GH, ILa:quatur rationicubo-

ïumlK.GH five triplícala: IK »GH. Quare duplicata <БН ,Ц aqua-

tux.
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tur rationi IK , GH. Ergo fextuplicata GH , IL a:quatur triplicatae IK »

CHfive [ hyp.) duplicata: ipGus BI, BG. Quarc triplicara GH , IL

aequatur rationi BI . BG. Ergo ut BI ad BG ita eft reciproco tubus GH

ad cubum Ш

Eodem modo demonßrabitur in aliis Parabolis , ergo Sec. Quod erat-

demonftrandum.

Corollar'tum. I. Innotefcet extern cujus gradûs fit Hyperbola HI peí

banc regulam univerfalem.

Centro B, ajymptotisЪС , BG per H defirïpta fit Hyperbola HL in

qua exponent potefiatis or dmat arum G H , IL idem fit cum exponente po-

teß»tis ordinatarum ParaboU BGH five ABC, exponent autem potefi

talis abfctßarum BI,BG, fit differentia inter exponemet potefiatis abfitf-

farum & ordinatarum inpradiila 'Parabola ABC.

JiyperbolaHL erit talis ut ejus ordenata iL fordinatxlK fint äquales

ardinatislP Conchoidks genitatx parabola ABC, Polo A, bafi ВС. Ex

allatis exemplis hoc fatis liquet.

Corollarium* г. Ex praecedenti propofitionepatet haberiquadraturam

omnium Conchoidum quae generantur ex Parabola^ Polo in vertice con-

ftituto , afllimptâ autem pro bafi quâcunque ordinata ad axem.

Cum enim {fig. 8. ) fingula: IF ordinatae' Conchoidis EF aequantur

IK f IL , fegmentum IGEF aequatur fegmento 1GHK f fegmento

IGHL, cum ergo fegmentum IGHK fit Parabola: alicujus generis , feg.

mentü autem IGHL fit Hyperbolae feeundi generis, quadrentur autem

tam Parabola: cujufcumquc generis quam Hyperbolae fecundi generis ut

Geometra notum eft. Manîfcftum • eft fegmentum IGEF quadrari.

Eadem ratione totus locus Gonchoidicus BGEFM a:qualis eft feg

mento Parabolico BGH \ loco Hyperbolico BGHLMr

X etiam quadraturam haberi omnium Conchoidum quae ex Parabolis

cujufcunque genesis generantur, polo in vertice conftituto , bafi autem '

axi parallela.

SCHOLION.

neris Polo in rvertice conflituto , Baßautem

Varallela axi.

К к
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Т ЛЕО RE¿M А.

REfumaturenim figura 6. in qua AC eft Parabola cujus

axis AH > vertex a , DC parallela axi , Conchois MO go

nita ex Parabola AC , Polo A , baii DC.

Dico Conchoidem MO cflfc cyrvam сц/us ordinate IM

xquantur ordinatis IK Parabolae DG fimilisipii AC fordinatis

I'L lin esc GL, quar vel recta eft vcl Parabólica alicujus generis.

DEM ON STKA TIO.

NAm primo fit AC eique-fimilis & a:qualis DG Parabola commu

nis. Probatum eft in demonftratione (prop, y.) hujus Exercit.

jun&â DG qua: occutrat iM in L. , duas. IL & KM a:quales сíTe, ergo

IM a:quatur IK f IL, ordinata: ad rcclam GL qua: in hoccafu recta

eft.

Sir fecundó AC , eíque fimilis DG Parabolica fecundi generis , verbi

gratia , in qua cubi abfcifTarum DI,DFfuntut ordinal* Ш ,KG. Sit

linea GL talis ut femper IL f IK a:quentuf IM.

Oftendendum eft linear» GL eíTe Parabolicam alicujus generis.

Cùm IL f IK aequentur 1 M , dua: IL , KM a:quales funt , ac proinde

ratio IK , IL a:qualis rationi IK, KM five (de Conchoid, prop.4. ) rationi

DI , DA aut DI , DF.

Jam (hyp. ) ratio IK, FG eft triplicata Dl , DF ergo addita com-

muni FG , IL, ratio coinpof. ex IK , FG ; FG, 1L, five ratio IK, IL,

five ratio DL, DF componitur ex triplicata DI , DF & ex ratione FG,

IL. Sive ex tribus 1. Dl , DF. 2. quadr. DI ad quadr. DF. 5. FG, IL.

Componitur autem rat4o eadem DI, DF ex tribus. 1. DI, DE. 2. FG,

IL. 3. IL, FG cum ha: dua: ultima: facientes rationem a:qualitatis ni

hil immutent. Ergo tres. 1. DI , DF. 2. quad. DI. quad. DF.;. FG,

IL componunt eamdem quam tres. 1. DI, PF.2. FGlL. ;. IL,FG. Er

go fublatis utrinque duabus communibus. DI , DF ; & FG , IL. Re-

manet ratio quadr. DI , ad quadr. DF , aequalis rationi IL , FG. Qu,a-

re linea GL non eft re¿ia in hoc cafu fed Parabolica cujus vertex D ,

rangeas DF , iuntque ordinata: I L , FG ut quadrata abfeiflarum

DI , DF,

Eodem mododemonftrabitur in aliis Parabolis.

Cognofcetur autem cujus gradûs fit Parabolica GL perregulam fe-

quentem fimilem ci quam ante tradidimus.

Vtrt'tc* D , per G defcribatur Parabola DLG in аил exponent ordina-

tarwn IL , FGfit idem cum exponente poteftaüs ordinatarnm IK, FG in
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Parabola DKGfivt ABC propojtta.6xponens autem potefiatit »bfcißa -

rum DI > DFfit differentia inter exponentes potefiatií abfcißarum & or-

dmatarum in pradicla Parabola ABCví/ DKG.

*ParabolaGLD erit talis иг ejus ordinata IL f ordinate IK л<]uen

tur IM ordinatis Conchoidis DMО genitл ex Parabola ABC, Tolo A,

•>BaÇt DC.

PROP OSI TIO XI.

tijfois genita ex Parabola , Tolo in vertice Tarabo-

la conßituto , Baß autem ordinata adaxem

Parabola*

ESto (fig. 9. ) Parabola ABC cujus vertex A , axis AB , ВС

ordinara ad axem. Polo autem A , Bad BС , ex Parabola

AC genercturCiflois AFE.

Dico EE cfle curvam cujus ordirvatae aeqnantur ordinatis Hy

perbolae fecundi generis ( in qua quadrata ordinatarum funt

reciprocè ut abfcifla: ) -—ordinatis Parabolae.

DEMON STRzAT 10.

Sit BGH Parabola fimills & a:qualis Parobola: ABC fed Tübcon-

trariè pofita , & prodûctâ CB in M. Centro B , afymptotis BG,

БМ per H defctipta intelligatur Hyperbola HL in qua quadrata ordina •

tarum GH , IL fint ut reciprocè abfcuTa: BI , BG. Sumpto autem in

ter B , G , quocunque puncïo I ducatur IF ordinata Ciiibidis EF > oc-

currensin K, L, Parabola: BH ,& Hyperbola: HL.

Ex proprietate Hyoerbolae HL , quadratum IL edad quad ratum

GH, ut BG ad BI, five ex natura Parabola: BH ut quadratum GH ad

quadratum IK. Ergo tres IL , GH , IK funt proportionales , eflque IL

ad IK ut quadratum GH ad quadratum IK.

Rurfus ex proprietate Ciifoidis EF ( prop, lb de Cijßid. ) FF , IK : :

AI , IB , & componendo FK , IK : : AB , BI , five BG , BI. Sive ut

quadr. GH ad quadr. IK. Oftenfum eft aurem quadr.GH eíTe ad quadr.

IKutILad IK. ErgoFK, IK:: IL, IK. QuareFK, IL a:quales funt,

Sc fublata commum IK , FI ordinata Ciffoidis a:quatur KL , five IL or.

dinata: Hyperbola: HL — IK ordinata: Parabola: BН. Quod erat de.

monftrandum.



PROPOS^TIO XU.

Cijfoides geniu ex Varabolis cujujcunqutgradus,

Sit {fig, 9- ) Parabola ABC fecundi generis quaecunque, ar

que cx illa , Polo A vertice , Bafí ВС ördinata , genita fie

Ciffois ЕБ.

Dico CilToidem EE talem eflecurvam ut ejus ordinatae IE

aequentur IL ordinatis Hyperbolae fecundi generis — IK

ordinatis Parabola: fimilis genitrici ABC.

ГР-е MÖNS TR AT I

Sit itaque HL curva talis ut IL — IK a:quentur IF ordinatis Con-

choidis EF genita; ex Parabola AC. Oftendendum eft HL efleali-

quam Hyperbolam fecundi generis.

Sit ,verbi gratia , Parabola ABC ac proinde fimilis BGH talis nc

abfeifla: finr ut cubi ordinatarum refpondentium.

Quoniam( hyp.) IL——IK a:quatur IF. Additâcommuni IK. IE

a:quatur FK. EtlL, IK: : FK.1K. Atqui ( de Cißoid.prop. п.) FK,

IK : : AB feu BG, BI. Ergo 1L, IK : : BG* BLEt invertendo IK , IL: :

BI , BG. Eft autem ratio BI, BG ( hyp.) triplicara IK, GH. Ergo ratio

IK, IL triplicata eft rationis 1K,GH. Sed ratio IK, IL componitur ex

duabus IK, GH; GH , IL. Ergo compofitaex duabus IK, GH ; GH,

iL, eft triplicata rationis IK , GH. Quarc ratio GH , IL duplicata eft ra

tionis IK, GH, & triplicata GH, lb eft faxtuplicata IK, GH. Сinn au

tem ( hyp.) triplicara IK , GH. fit ipfa ratio BI, B® , fextuplicata IK,

GH eft duplicatata BI, BG. Ergo rriplicata OH', IL eft duplicata BI ,

BG. Sive cubus GH, eftad cubum'IL ut quadratum BI ad quadratum

BG. Quare curva HL eft Hyperbola fecundi generis centro В afym-

ptotis BM , BG deferipta pet H.

Eodem propè modo in aliis Parabolis cujwfcunque gradûs fuerinc-

demonftratio proceder.

Ergo ifс Qüod erat demooftrantlum,

Corollar'wm. r. Cujus autem gradûs fit Hyperbola HL innotcfcctr

per Regulam quam in CoroU. i. pra:ced, propof. tradidimus.

Cotallarmm. 2. Hincetiam habetur quadratura omnium Cißoidum-

gen;tarum ex Parabolis, Polo in vertice conftituto , Bafi autem ördina

ta ad axem.

Eft enim fummaredarumlF , anjualis fummaf not« rcétarum IL-—.'

fnmm* item notae re&arum 1K,
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S С HO LION.

De Cißbidibns genitis ix Parabolis cujufcun^ue generis Polo i»

yertice conflit и! o , baß au ter» axiparalíela.

9

REfumatur ( fiz-7-) in qua ABC eft Parabola cujus axis A^vertex

A, DCparalîcla axi, Ciflois DMO genita ex Parabola ABC,

Polo A , bafi DC.

Dico Cifioidem DMO cfle curvam cujus ordinate IM

aequantur ordinatis IL lineae GLD qua; vel re&a eft vel Parabó

lica alicujus generis — ordinatis IK Parabola: fimilis ipfi AC

fed iubcontrariè pofitae.

Nam primó fit ABC cique fimilis cVa:qualis DKG Parabola cômnnis.

Probatum eft in demonftratione prop.8.hujus Exercit. IM f IKa:qua-

ri ipfi IL. Ergo IM a:quatur IL - IK. Eftautem in hoc cam DG recta,

ut ibidem often Cum eft.

Sit fecundó ABC , cique fimilis DKG Parabolica fecundi generis, in

qua verbi gratia) eubi abfeiflarum DI , DF finit ut ordinate IK, FG.

Sitque linea DLG talis lit femper IM a:quetur IL IK.

Oftendendum eft lineam DLG cíTe Parabolicam alicujus generis.

Cum IM a:quetur IL — IK , IM f IK aequaturlL. EtIKcftad

IL ut IK ad IM f IK five ut DI , ad DF. ( de. Ctßoid. prop. и. }

Hoc pofito. Jam eodem modo iifdemque verbis demonftrationem

abfolvere potes , ut factum eft ante in Scholio prop. 10. pro. Conchoid.

Et cognofcetur.cujus gradus fit Parabolica curva DLG , utendo Re

gula quam ibidem tradidimus. Erit enim DLG Parabola cujus vertex

D , tangeHs DF , ordinata: IL , FG. Exponénfque otdinatariim erit idem

qui ordiuatarum Parabola: ABC vel DKG, exponens autem abfeiflarum

erit differentia inter exponents ordinatarum & abfeiflarum ejufdetn Pa

rabola: ABC vel: DKG. J -J

-•-J:".' PROPOS I TIO XIII.

Conchois genita ex Tarabêla Tolo in axe conßituto ,Baßautem parallelâ axi.

ESto (fg' to ) Parabola ABC cujus vertex С , axis AC

BE parailela axi ВС , & lurnpto in axe quocuuquc punclo

A. Polo A, ex Parabola ВС, Bail BE, genita fit Conchois DK.

LI
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DicoDK curvara talemefle ejus ordinate aequales fint

ordinatis Parabolae gcnitricis f ordmatis fegmenti Hyperbolae

determinati.

DSM0KSTKAT10.

Sit Parabola BDE fimilis & aiqualis fimilite'eque pofita Parabola

ABC. Jungantúeque BС , DE, & fumpto inter B, D quocunque

puncto F , per illud agatur FK parallela BE, occurrens in G recta: DE,

in H Parabo'la: DHE , & in K Conchoidi DK. linea DI intelligatur ta-

lis ut femper AB , BF fit ut FI , FH.

Quoniam ut AB ad BF ita ex hypothefi cil tota FI ad totam FH ; Se

ut AB ad BF five BD ad BF , ita eft etiam ablata FG ad ablatam GH

yirchim. 4. de quadrat.TaraboU ) erit ut AB ad BF , ita reliqua GI ad

reliquam FG. Ergo punctum I eft ad Conchoidem ex recta BС deferip-

tam Polo A , Bafi BE ( de Conchoid. 4. ) hujufmodi autem Conchois eít

Hyperbola tranfiens per D , cujus centrum B , afymptoti BE , BL, pro

ducía CB in L. (prop.^.hu'jus Exercit.) Ergo omnia púncta I linea: DI

funt ad eamdem Hyperbolam. Et figura FDI eft fegmentum feu Trili-

neum Hyperbolicum. Jam verô quoniam ex hyp. DK eft Conchois

genua Polo A , Bafi BE, ex Parabola ABC ,cui fimilis & a:qualis eft

BDE fimilitérque pofita , AB , BF : : KH , FH. Sed AB, BF: : FI,

FH ( hyp. ) ergo KH , FI aequales funt, aequatur autem FK , FH f HK.

ergo eadem FK ordinata Conchoidis DK a:quatur FH ordinata:, Parabo

la: DHE f FI ordinata: Trilinei Hyperb. FDI. Quod erat demonftr.

Corollarimn.H'inc confiat hujufmodi Conchoidem etiam quadrari

data Hyperbola: quadratura.

PROPOSITIO XIV.

Cijfois Cognata Conchoidi pracedenü.

ESto {figy Ii. ) Parabola ABC cujus vertex С , axis AC ,

ordinata AB, BEM axi AC parallela. Polo A quocunque

axis púnelo , ex Parabola BС , bafi BM generetur Ciflois AK.

Dico AK curvam talcm eíTe , ut ejus ordinata- aequales fint

ordinatis fegmenti Hyperbolic] determinati— ordinatis in

fegmento Parabólico.

DEMONSTRATIO. ' "

S It Parabola BDE fimilis & aequalis , fed fubcontrariè pofita Parabo

la: ABC , jungantúrque ВС , DE, & fumpto inter В ,D quocunque
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çunéb F, per illud agatur FK parallela BE,occurrens in G teûa: DE , in

H Parabola: DHE, & in K Conchoidi AK. Sit etian» ex reda ВС , Po

lo A , Bafi BM genita CiíTois AI. Qiia: erit Hyperbola ( ut probatum

eft antè in prop.4. hujus Exercitationis.) Occurrat autem in I reda: FK.

Erit ergo AF ,FB::IF, $G(prop. 11. de Cißoid.) cum Triangu

lum DBE fit fimile & a:quale & fubcontrariè poíitum Triangulo ABC,

ergo componendo AB , BF : : IG , FG.

Rurfus quoniam AK eft CiíTois genita ex Parabola ABC , cui fimi-

lis a:qualis & fubcontraria eft DHE ; KF , FH : : AF , FB  ( prop, xi, de

Cißoid. ) & componendo AB , BF : : KH , FH.

Quoniam igitur ut AB , ad BF ita eft tota KH ad totam FH , & abla-

ta IG ad ablatam FG, etiam ut AB ad BF erit reliqua IK f GH ad reli

quats GH. Ut autem AB ad BF ita eft etiam FG ad GH( vArchim, 4.

^Trfr^û/.JergolKtGH.GHc-.FG.GH. Quarc IK \ GH&FG

a:quales funt. Etadditâ communi IF ,KFf GH a:quantur IG. Ergo

KF ordinata Ciffoidis AK a:quatur IG ordinata: in Tegmento feu trili-

neo Hyperbolico AGI GH ordinata: in fegmento Parabolico

DHE. Quod erat demonfirandum.

СоrоИлrЫт. Hincconftat hujufmodi Cifloidem etiam quadrari da

ta Hyperbola: quadrature.

DE CONCHOlDl'bVS ET CISS01DÏ-

bus Hyperboltcis.

prop;ositio XV.

Ctnchois genita ex Hyperbola, Polo in mya conftituto , Saß

autem afymptoto.

ESto {fig. 12. ) Hyperbola AB cujus centrum С, afympto-

ti CD , CE , & in ea Tumpto quovis punfto A , Polo A,

bafi ipfa afymptoto CE , genita fit ex Hyperbola AB Con-

chois FG.

Dico FG-eflealiam Hypcrbolam tranfeuntem per Polum A,

& habentem pro afymptoto ípfam CD.

DEMO NST%.AT 10.

EX A ducatur AD parallela CE , & AН parallela CD. Sumptâque

CL sequali CD , & per L ductâ LM parallelâ CE. Centro L.afym-

ftotU LC. Ш defcripta fit Hyperbola HK fimilis & a:qualis fîmilitér
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que pofita Hyperbola: AB. Sumpto verô quôcunque pun¿b О inter

CL , ducatur OG parallela CE , occurrens in G Conchoidi FG , in К

Hyperbola: HK , & in N recbe AH producbe in P ubi fecat LM.

Quoniam ex hypoth. FG eft Conchois genita ex Hyperbola AB cu-

jus axis AН , & cui fimilis & aequalis eft Hyperbola HK. AH , HN : :

GK , KN. (de Conchoid. 4.) & componendo AN , HN : : GN , KN.

Jam ex natura Hyperbola: HK cujus centrum L, afymptoti LC, LM.

LC , LO : : OK , CH five PH , PN : : KО , ON , & dividendo HN ,

NP::KN,NO. .

Cùm ergo fit AN,HN:';GN, KN. Et HN , NP :: KN , NO. Ex

aequo AN, NP::GN, NO. Et componendo AP , PN five DL,

LO : : GO , ON five GO , DA.

Puixäum ergo G eft ad Hyperbolam cujus centrum L afymptoti LD>

LM , deferiptam per A. Idem oftendetur de aliis punctis Conchoidis

FG. Quod erat demonftrandum.

PR OP OS I TIO XVI.

fijfois Сognata precedenti non efl Hyperbola , fed li

nea reUa,

ESto (fig. 13. ) Hyperbola AB , cujus centrum С afymptoti

CD, CE. Polo A punfto aliquo Hyperbolae , bail CE

afymptoro genita fitaliqua Ciflois.

Dico illam eiTelineam reftam , alteri afymptoro CD parab

lelam.

• DEMONSTRATIO.

EX A ducaturad СЕ reйа AF afymptoto CD parallela, & in CE

(iunatur FG a:qualis CF, atqueperG ducatur GI parallela CD.

Dico GleiTe Cifloidem Polo A , bafi СБ , geni tam ex hyperbola

AB. : :. u .: J '.).', - l.iOl

Ducatur enim per A qua:cunqiie DE , occurrens afymptotis in D, E,

Hyperbolae AB in B, & rectsEGI in H. Quoniam CF, FQa:quales funt

( hyp) etiam AD. AH funt a:quales. Atq ui ex proprietate Hyperbo

la: AB , duae AD , BE funt etiam a:quales ; ergo AH , BE a:quales funr,

quarc additâ communi HB , etiam AB, HE , aequales fnnt.Ergopunc*

turn H eft ad Cifloidem genitam Polo A , bafi CE ex Hyperbola Aß.

Idem autem oftendetur deomnibuv aliis punctis rectae Gí.ErgoGfÇif-

fois eft ex Hyperbola AB, Polo A , bafi FE, Quod erat demonitranduffl.'

PB.OPÖ»
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PROPOSITIO XVII.

Сon chois genitaex Hyperbola , To(o in сигуa conßitu

to , baß autem paralíela uni afymptoto in certo cafu

eß altera afymftotus , in alus Hyperbola,

Sit Hyperbola AB cujus centrum С (fg. 13. ) & duûâ AF

parallela afymptoto CD, fumptáqueFG aequali CF, per G

duda fit Gl parallela cidem CD. Atquc Polo A , bafi Gl ex

Hyperbola AB generetur Conchois.

Dico illam efíe alteram afymptotum CE.

DEMONSTRATIO.

PAtet ex praecedenti, ibi enim oftenfum eft du£tâ quâcunque AE, effe

AB a:qualem HE. Ergo punclum E eft ad Conchoidem Polo A ,

bafi Gl , genitam ex Hyperbola AB. Idem oftendetur de aliis puneti«.

Ergo &c.

Sit Jam fecundó {fg. 14.) Hyperbola AB , cujus centrum

C,afymptoti CD , CE Sc fumpto in curva AB quocun-

que punfto E , atque ex illo duftâ GF parallelâ CE quae occur-

rat CD in G. Sit GH aequalis GC.

Sumatur jam in GD afymptoto infinita aliud punclum quod-

cunque К extra H , per quod ducatur KL parallela CE. Et in-

telligatur Polo F , bafi KL , ex curva Hyperbolica FB generari

Conchois О о, duââ nimirùm ex F ad quodcunque hyperbolae

•pun&um M rectâ FM quae occurrat KL in N , & fumprâ NO

aequali ipfi FM.

Dico Conchoidem O o eflé Hyperbolam.

D EM ON ST RAT 10.

Süper KL'intelligatur conftituta Hyperbola ST fimilís & a:qualls "

milittrque pofita Hyperbola: FB , ac promde cujus centrum R tan-

tumdem diftet àK, quantum С centrum Hyperbola: FB diftar à G. Per

R ducatur XZ paralle'a CE ; juncla etiam FS prod uc.it ur in V.

Sumpto jam in Conchoide O o quocunque ршийо Q per illud duca

tur OV parallela CE » occurrens recfc CD in D , & hyperbolae ST in

T , & iccb EV iaV.

Mm
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Qitoniam Oj( Hyp.) eft Conchois Hyperbola: FB & fuper bafi

KL conftituta eft Hyperbola ST fimilis fimiliterque pofita genitrici FB,

eft FS , SV ( 4. Ж Conchoid. ) five GK , KD : : ОТ , TV. Atqui KD,

KR : : TV , DT ex natura hyperbola: ST (eftenim KS fiye DV , DT : :

RD , RK. Ergo dividendo DK , KR : : TV , DT. ;

Cum igitur fit GK,KD::OT, TV. Et KD , KR :: TV , 'DT.

Ex a:quo GK, KR:: ОТ, DT. Similiter oftendetur efle GK,KR ::

¿V, d t. Ergo OD , DT -..odydt. Et permutando OD , od:: DT

d t. Eft autem DT , à t : : R</, RD ex natura hyperbola: NT cujus cen

trum R , afymptoti RD , RZ. Ergo OD , 0 d : : Kd , RD. Ac proindé

Oa Conchois eft Hyperbola cujus centrum R , afymptoti RD , RX.

Qtiod erat demonftrandum.

PROPOSITIO XVIII.

Concháis ex Hyperbola ¡, Po/o in centro HyperboU, baß

autem paraüela afymptoto.

ESto (fig 15. ) Hyperbola AB cujus centrum С , afympto

ti CD , CE. Et DF paraüela CE. Polo С , bafi DF genita

fit Conchois GH. » '

Dico Conchoidcm GH eflecurvam cujus ordinata: aequan-

tue ordinatis Hyperbolae geniteicis t ordinatis hyperbolae fe-

cundi generis.

D EMONSTKA TIO.

SUper DFfit DIKLF Hyperbola fimilis & a:qualis fimiliterque po

fita hyperbola: CDBAE , fit autem & KN curva talis ut DI , DM

MN , ML.

Ex hyp DI,DM:;MN ,ML. Sed DI , DM:: ML.KI, ex pro-

prietate byperb. KL. Ergo MN, ML : : ML , IK quare MN,IK : : quadr,

ML,quadr. lK.Sive quadr.DI. quad. DM. Igitur curva KN eft hyperb.

fecundi generis in qua ordinata: MN , IK fuot ut quadrata abfciflarum

DI, DM reciprocè. Jam quoniamGH ( hyf. ) Conchois eft Hyper

bola: AB , cui fimilis eft KL , HL , ML : : CD , DM. Sed CD , DM

vel DI , DM : : MN , ML ut diaum eft. Ergo HL , ML : : MN , ML.

Quare HLaequatur MN. Ergo MH ordinata Conchoidis GH a:quatur

ML ordinata: Hyperbolae KL fimilis & a:qualis genitrici AB fMN or

dinata: hyperbola: KN fecundi generis. Quod erat demonftrandum.

Coro ¡lar. Hinc tales Conchoidcs quadrantur datâ Hyperbolse com



munis quadraturâ , nam Hyperbolarum fecundi generis quadratura h«-

betur.

PROPOSITIO XIX.

Conchois ex Hyperbolafecundi generis.

Sit {fig. i$- ) Hyperbola AB non communis & primi generis

fed fecundi , & caetera ponantur ut in propof. praeced.

Dico Conchoidem GH efle talem ut ejus ordinate MH

acquentur ordinatis ML Hyperbolae KL fimilis genitrici f

MN ordinatis KN Hyperbolae alterius fecundi generis.

DE3Í0N STKA T 10.

Sit verbi gratia AB ас proinde KL talis Hyperbola ut ordinata: ML,

IKiint utquadrata abfeiffarum DI , DM.

Pofitâ rurfus KN tali at DI , DM : : MN, ML. Oftendetur facilè

KN eífe Hyperbolicam.

Nam MN , IK ratio componitur ex MN , ML ( five DI , DM ) &

ML , IK ( five qiiadr. DI ad quadr. DM.) Ergo MN , IK ratio eft tripli.

cata rationis DI , DM , five MN eft ad IK ut cubus DI ad cubum DM*

Eft ergo KN una ex Hyperbolicis*

Sit jam KL alia Hyperbola in qua nimirum quadrata ML , IK fint ut

abfeiflae DI , DM. Sitque rurfus KN talis ut MN , ML : : DI , DM.

Oflendetur KN effe Hyperbolicam.

Nam quadrati MN ad quadratum IK ratio componitur ex ratione

quadr. MN ad quadr. ML ( five quadrati DI ad quadr. DM ) & qua-

drati ML ad qu-dr. IK ( five DI , DM. ) Ergo quadr' MN eft ad quad.

IK in triplicata ratione DI , DM, five ut cubus DI ad cubum DM.

Ergo KN Hyperbolica eft.

Ut autem ftatim cognofcas cujus gradûs fit Hyperbola KN banc acci-

pe Regulam.

Hyperbola KN talis efiut exponent poteflatis ordinatarum MN , IK

fit idem cum exponente poteflatis ordinatarum ML , IK Hyperbola propo-

fitл , exponens autem poteflatis abfeißarum DI , DMfit aggregatum ex-

fonentium poteflatis ordinatarum & abfeiffarum in eadem Hyperbola

KL

Hoc autem femel oftenfo facilis eft jam demonftratio propofitionis.

Qupniam eniin ( hyp. ) GH eft Conchois Hyperbola: BA , Polo C, ba

ll DF. atque Hyperbola: BA fimilis , a:qualis & fimtliter pofita eftKL,

HL eft ad LM ut CD ad DM(¿ C«nehoid.^.)hoc eft ut DI ad DM,hoc
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eft ( hyp. ) ut MN ad ML Ergo HL & MN funt äquales , ас preind*

M H a:quatur ML ordinatae Hyperbolae KL fimilis genitrici ВA f MN

ordinata: Hyperbolae KN quam tíTe Hypeibolam fecund! generis ofiec

fum eft. Quod erat demonftrandum.

Corollarium Hinc Conchoidum hujufmodi quat generantur ex HyJ

perbolis fecundi generis habetur quadratura Summa enim ordinata-

rum ML , MN quadratur ( cum KL , KN fint Hyperbolae fecundi gene

ris , ergo utriqae fummae aequalis fumma ordinatarum MH ,in Con-

choide GH pariter quadratur.

PROPOSITIO XX-

Cijfois Cognata Conchoidi de qua agitur in prop. 18.

pracedenti,

ESto {fig- *6- ) Hyperbola AB cujus centrum С , aíympro-

ti CD , CE , Sc ШЕ parallela CE. Polo С bafi DB genita

fit CifloisGH.

Dico Cifloidem GHefic curvam cujus ordinate aequantur

ordinatis Hyperbolae fecundi generis — ordinatis Hyperbolae

fimilis genitrici.

DEMONSTRATIO,

Sit Hyperbola KL fimilis & a:qualis genitticl AB fed fubcontaric po-

fita, ejúfque centrum fit D,afymptoti DI ¡vel DC & DF. Sit au-

tem & KN curva talis ut ductà quâcunque ordinatâ MN fit DI, DM • :

MN , ML. Occurrat autem MN Cifloidi GH m H.

Ratio MN , IK componitur ex rationibus MN , ML ( five DI , DM)

& ML , IK five tteruia DI , DM ( propter Hypetbolam KL.) Ergo ra

tio MN , 1K duplicata eft rationis Dl, DM , five MN eft ad 1K ut qua-

dratum DI ad quadr, DM reciprocè. Qiiare KN eft Hyperbola fecun

di generis. Hoc pofito facile abfolve tur demonftratio hoc modo. Quo-

eiam GH eft Ciflbis hyperbola: AB, cui fimilis & fubcontraria eft KL.'

CM, MD ; : HM , ML ( de Ciffoiâ. prop- u. ) & componendo CD,

MD : . HL , ML. Scd CD , MD five DI , DM ; : MN , ML ex natura

curva: KL. Ergo HL , ML :: MN , ML. Unde HL & MN funt a:qua-

les. Ergo HM ordinata Ciflbidis GH - »quatur MN ordinatae Hyper*

bola: KN fecundi generis—— ML ordinatae Hyperbola: KL seqwuts St

fimilis genitrici AB. Quod erat demonftrandum.

СоrоНаr'шт. Hujiifimodi ergo CuToides quadrantur data Hyperbola:

communis quadraturâ.

PRCtfO-



141

PROPOSITIO XXL

Cijfois Cognata Concboidi , de qua agitur in prop. io.

pracedenti.

Sit (ßg.iSJfüy^tboh AB non communis fed fecundi gene

ris, & caetera ponantur ut in prop. 20. proximè antcccder.ti.

Dico CiiToidem GH eife talem ut ejus ordinatae aequentur

ordinatis MN Hyperbolae fecundi generis — ML ordiuaüs

hyperbolae KL fimilis genitrici AB.

DEMON STKzAT 10.

Sit verbi gratia AB ас proindeKL talis Hyperbola utordinata: ML,

IK fint inter fe ut quadrata abfeiifarum Dl , DM reciprocè. Sirque

KN talis ut Dl , DM : : MN , ML. Oftendetur primo KN effe Hyper-

bolam fecundi generis.

Nam MN , IK ratio compon, ex MN, ML ( five Dl , DM ) & ML.,

IK [ five quad. Dl, quad. DM. ) Ergo ratio MN , IK triplicata eft ratio-

nis Dl , DM. Sive MN eft ad IK ut cubus Dl ad cubum DM , eft ergo

KN una ex Hyperbolicis.

Quo pofitofacilè oflendetur propofitio , nam HL , ML : : Dl , DM

( de Cifoid. п. ; : : MN , ML . ergo HL a:quatur MN & HM eft

MN ML.

Similiter oflendetur propofitio qua:cunque alia Hyperbola fuppona-

tur AB. Quod erat demonftrandum.

Porro ut habeatur gradus Hyperbolae KN, utendum eft Regala quam

tradidimus in prop. ip.

DE CONCHOIDIBVS ET CI SS01DIBVS

genitis ex Figuris Homogeneis.

DEfinitio. Figura: Homogenea: dicantur illa: qua: axem eumdem

habent . & ordinatas proportionales. Ita (fig. 17. ) fi figura: ABC,

AB D fint tales ut &axem eumdem habeant AB & ductis quibufcun-

que ordinatis ACD , EFG fit femper AC , AD : : EF , EG vel permu

tando AC » EF ; : AD > EG. Figuras ABC , ABD dicuntur Homo

gene«.

Nn
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PROPOSITIO XXII.

Homogenearum Figurarum Analogía.

SI habcatur unius Figura: Homogeneae ABC quadratura î

Rotundum circa axem , Rotundum circa bafm , centrum

graviratis , & tangens.

Dico haec eadem in altera Homogenea haberi.

De MÖNS TRAT 10.

TJyEc jam à multis aliis demonftrata fic breviteroftenduntur,

I habeatur quadratura figurae ABC , habetur & quadra

tura figurae Homogeneas; ABD.

Eft enim ( byp. ) perpetuo AC , AD : : EF , EG. Ergo ex method©

indivifibilium figura ABC eft ad figuram ABD ut AC , ad AD.

2. С I habeatur Rotundum cx ABC circa axem AB,habe-

tur Rotundum ex ABD circa eumdem axem AB.

Cum enim fit Temper AC, AD:: EF, EG. Circulus radii AC eft

ad circulum radii AD ut eirculus radii EF ad circulum radii EG. Ergo

ex methodo indivif. fumma circulorum ex radiis AC , EF hoc efl Ro

tundum ex ABC circa AB cft ad fummam circulorum ex radiis AD ,

EG five ad Rotundum ex ABD circa AB ut circulus radii AC ad cir

culum radii AD. five ut quadratum AC ad quadratum AD.

3. С I habeatur Rotundum ex ABC circa bafin AC , habetur

^Rotundum ex ABD circa AD bafin.

Dum enim volvuntur ABC , ABD circa bafes AC , AD , fingulac

ordinata: EF , EG deferibunt fuperficies Cylindricas qua: funt inter fe ut

ordinata: ipfae EF , EG. ( Sunt enim ut rectangula AEF , AEG. )' Ergo

fummae illarum fuperficierum five Rotunda funt inter fe ut una ordinata

AC ad alteram AD.

4. С I habetur centrum graviratis figurae ABC, habetur & fi-

& gura: ABD.

Eft enim Rotundum ex ABC circa AB ad Rotundum ex ABD circa
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AB in ratione compof. figurarum ABC , ABD & warum rotationis fi.

vediftantiarum centrorum grav. ab a*c revolutioms AB ( Taccjuet. tib.f.

Cyündric. & Anmlarium, ) ratio autcm Rotundorum nota eft , cadem

nempe quae qurdratorum AC , AD ( num. 2.) ergo illi scqualis ratio

compofita nota eft. Eft autem nota ratio figurarum ABC , ABD. Ea-

dem nempe qua: AC , AD. Ergo & nota eft ratio dittantiarum cen

trorum ab axe AB, eadem nempe erit etiam qua: AC, AD. Undefi

habeatur una diftantia nempe centri grav. figura: ABC , ab axe AB , ha

betur & alia figura: ABD.

Similiter oftendeturfi habeatur diftantia centri grav. figura; ABC

àbafi AC , haberi diftantiam centri gravit, figura: ABD à bafi AD-

Jam fi habetur centrum grav.figurae ABC habetur ejus diftantia tum

ab axe AB , tum à bafi AC. Ergo habebitur etiam diftantia tum ab

axe AB tum à bafi AD centri grav. figura: ABD ас proinde ejus cen

trum gravitatis.

5. I AEniquefi habeatur tangens in С curva: BС, habetur

JL— tangens in D curvae BD.

Sit enim AE infinité exigua , ergo curva: CF , DG haberi poííunt ut

partiente tangentium. Cum vero fit ( hyp. ) AC, EF:: AD , EG.

reéte CF , DG conveuiunt in idem pun<Stum H. Jam fi habetur tan

gens CH, habetur punátum H , ergo& reéte DH. Quod erat demon-

ftrandum.

PROPOSITIO XXIII.

CQnchoides genitae ex Figuris Homogeneis eodem Polo

eadémque bafi , funt etiam Figurae Homogeneas.

m* DEMON STRA TIO.

EX figuris Homogeneis ABC , ABD , (fig. 18. ) Polo eodem A , ea

démque bafi GX generetnut Conehoides HI , HK. Oftendendum

cft eas eíTe Homogeneas.

Super Bafi GX fint figura: fimiles, a:quales, & fi militer pofita:

GHO.GHP figuris ABC, ABD, $ ducatur qua:cunque LMNlKoc-

currens inM , N curvisHO, HP ,&in I , K Conchoidibus Hl, HK.

Ratio LI , LKcomponitur ex tribus 1. LI , LM ; 2.. Ш , LN 3. LN,

IJK. Prima putero ratio LI, LM eft eadem (</<; Çoncboid.ptop 4 ) cum

ratione AL, GL > cùm HM fit curva fimili? BС ex qua genita eft Con-

chois Hl. Tertia ratio LN , LKeftfimiliter eadem qua: GL , ALcùm

HN fit curva fimilis BD ex qua genita eft Conchois HK. Daa: ergo ra



tiones LI , MM ; LN , LK a:quale's duabus AL , GL: GL , AL fe mu

tuo elidunt. Ergo ratio LI, LK eft aequalis fecunda: rationi LM,LN. Et

hoc perpetuó evenir qua:cunque ducatur LK. Eft autem eadem femper

ratio LM , LN, ubicunque fumatur punctum L inter G , H. Ergo ea-

dem queque eft ratio LI, LK ubicunque fumatur punéhim L inter G,

H. Igitur figura: KLI , HLK Homogenea: funt. ídem dicendum de fi-

guris iutegns aut fpatiis CHIX , CHKX. Qiiod erat demonftrandum,

PROPOSITIO XXIV.

Cijfoictes gtnitл ex liguris Homogeneisfunt etiam Homogene*.

EXfiguris Homogeneis ABC, ABD {fig. 19.) Polo A,

Bafi GX , gencrentur Cifloides HI , HK. Oftendcndura

eft eas efle Homogéneas.

D€M ON S TRAT 10.

EAdem omninó eft qua: propofitionis pra:cedentis , nam fuper bafi

XG producía verfus G fint figura: GHO , GHP fiiniles & a:quales

fed fubcontrariè pofita: figuris ABC , ABD : tum qua:cunque ducatnr

NK parallelaGX, occurrens Cifloidibus in I, K, re#a: GH ill L.

&inM,NcurvisHO,HP.

Ratio LI , LK componitur ex tribus, I. LI, LM five (CiJp>id.prop, ц.\

AL , LG. 2. LM , LN. 3. LN , LK ( five LG , LA. ) Prima an tern

& tertia fe elidunt. Ergo ratio LI , LK a:quatur rationi LM , LN quae

cum fit femper eadem ex natura figurarum Homogencarum GHO,

GHP. Etiam eadem eft ratio LI ,LK qua:cunque ducatur LK. Ac proin-

de Fi«ura: HLI , HLK funt Homogenea: ( defin. ) idem dicendum de

Figuris aut fpatiis integris GHIX, GHKX. Quod erat demonftrandum.

ГРЕ CONCHOIDIBVS ET ClSSOlDlBVlS

ëllipticis.

PROPOSITIO XXV.

COnchoides Ellipticae Polum habentcs in centro vel in ex

tremo diametri , bairn autem axi perpendicularem Ho;

mogenca funt Conchoidi Njcomedes & Semicirculari.
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DEMON STRAT 10.

Sit femîellipfis BCZ cujus centrum A (fig. 18. ) & eodem axe BZ

iêmicirculus BDZ. Нзe dua: figura: funt Homogenea:.

Ducanturenim qua:cunqua: ordinata: ACD, RST: Sunt tam qua»

drata AC , RS, quàm AD , RT.ut Rectangula BAZ , BRZ. Ergo AC,

RS.: AD, RT.

Si ergo Polo A , bafi GX ad AB perpendiculari , exquadrantibus fe

miellipfis & circuli ABC , ABD generentur ConchoidesHI, HK. lila:

erunt Homogenea: ( prop. 23. praced. )

Et fi Polo Z bafi GX generari intelligantur alia: diia: Conchoides ex

icmiellipfe BCZ Sc femicirtulo BDZ , erunt ilia: etiam Homogenea:.

Quod erat demonftrandum.

CorolUrium. Hinc (prop.24. ) eodem modo habetur quadratura Con-

choidis Elliptica: HI , & Rotundum tam circa bafin quàm circa axem,

& centrum gravitatis & Tangens , quo modo ha:e haberi in Conchoidc

Nicomedeaoftenfum eft,ubi de illa egimus in Exercit.de Conchoidibus,

Similiter Ьэгс omnia habebuntur in Conchoide femielliptica,quomo-

do haberi demonftravimus in femicirculari ubi de illa egimus. • ,

PROPOSITIO XXVI.

Clfloidcs Ellipticae Polum habentes in centro vcl extremo

axis, bafin vero axi perpcndicularem , Homogenear funt

Cifloidibus ex femicirculo genitis , 'eodem Polo , eademque

bafi.

DE MO N STRAT 10.

SInt ( fig.19 ) femiellipfis BCZ,& femicirculus BDZ.habentes eum-

dem axem BZ , & idem centrum A. Polo A bafi GX ex quadrantc

ellipfis ABC & circuli ABD generentur Cifloides HI , HK.

Cum quadrantes ellipfis & circuli Homogenei fint ut diximus, etiam

CiiToides Homogenea: funt.

Idemdicendum de Ciffoidibus qua: generarentur ex femiellipfi BCZ

& femicirculo BDZ , Polo Z bafi GX.

CorolUrium. Quaeigitur in Dioclea haberi oftenfum eft circa Q¿ia-

draturam , Rotunda , Centrum gravitatis & Tangentes ubi de Cif

foidibus act'im eft , eodem modo habebuntur circa CiiToidem Ellipti-

cam Diocleas Homogeneam.

Qjiod attinet ad CiiToidem qua: generari poteft exquadrante circuli

ABD , Polo in centro A conftituto , de illa quidem non egimus fpcciali-

ter, fed cum cognata fit Conchoidi Nicomedea: eodem Polo eade'mque

bafigenitae ,ex ils qua:de Conchoidum & Cifloidum analogia in uni-

Oo
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verfum dicta funt, facile colligi poteftqua: habemtur circa Quadraturam,

Rotunda, ¿Ve.' in Conchoide Nicomedea, haberi etiam in hac Cifloidc

ipfi cognata. Ha:c igitur etiam habebimturin alia Cifloide Elliptica ipfi

Homogenea , genitâ niiuirum cx femiquadrante Ellipfcos ABC Polo

A , ba£i GX.

PROPOSITIO XXVII.

De CoBchoidibits&CijfoieUkus Hyfwboiicis Hom<ygneis,

С Int {fig. 20 ) duae Hyperbola: BD , BE habentes cumdem

^axem tranfverfum AB. vcrticcm B , tangentem BX. '

Dico Conchoides& Cifíoides genitas ex his Hyperbolis Po

lo eodem ut A , bafique cadem at BX efle Homogéneas.

DEMO N ST %,A T 10. '

HOc confiat ex prop. 23. & 44. pra:e, fi Hyperbola: BD, BE, Homo--

genea: fint. Has autem efle Homogeneas facile oftendetur.

Ducaiuur enim qua:cunque ordinaia: CDE , FGHoceurrentes Hy-

perbolis in D , E . G , H.

Tam quadrata CD , FG , quàm quadrata CE , FH fiiot ínter fe ut

Reclangula ACB , AFB, ex ptoprietate Hyperbola: , ergo quadrata

CD , FG , & CE , FH funt proportionna , quare CD , FG : : CE ,

FH. Et permutando CD, CE::FG, FH. Segmenta igitur BCD,

ВСЕ Homogenea funt. Quodíiat tkmonftrandum.

Corollarium. Supponatur BE eíTe Hyperbolam circularem five cujus

axes a:quales funt. Oftenfum eft in Exerc. de CoiKhoid. parce 4. Quo-

modo in Conchoide genita ex ilia Hyperbola Polo A, foafi BX, habean.

tur Dimenfio, Rotunda , Centrum gravitatis Sec. Eadem igitur eodem

modo habebuntur in Conchoidibus aliis omnibus genitis ex quacun-

que Hyperbola BD cumdem axem BС habente.

DE CQN С HOI DVM CON CHQ1DÍBVS

& Cijfoidum Ciffoidtbus, '

PROPOSITIO XXVIII.

COnchoides Conchoiduin eodei»Pôio,eadeaK}iiiet)aÎîgP-

nitae quo prima Conchois , funt Conchoides ipiius %u-

XX genkricis prima: Conchoidis.
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DEMONSTRATIO.

Sit (fy. ai. ) figura ABC , ex qua Polo A , bafi DX generetur Con-

chois GH ; Polo autem eodem A , bafique eadem DX , ex Conchoi-

de GH generetur alia Conchois 1K. Oftendendum eft IK eíTc Con-

choidem genitam ex figura ABC genitrice primae Conchoidis GH. Su-

matur DL aequalis AD. Et ducatur LQ^parallela DX. Dutatur item

quaecunque AK occurrens in N, O, P> Cs lineis BС ,DX, GH,

Quoniam AD , DL funt a:quales ( hyp. ) etiam AО , OQ äquales

fnnt. Sunt autem & AP, OK aequales, eô quod IK fit Conchois genita

ex GH, Polo A, bafi DX. Ergo fubtracüs AО , OQjequalibus ex AP,

OKitema:qualibus, remanent a:quales OP, QK. Eft autem OP a:qua-

lis AN eo quod GH fit ( hyp. ) Conchois genita ex BС , Polo A , bafi

DX. Ergo QK aequatur etiam ipfi AN. Quare cilm hoc femper eveniat

qua:cunque ducatur AK , manifeftum eft IK effe Conchoidem genitam

cx BС , Polo A , bafi LQj^ Quod erat oftendendum.

Similiter fi ex fecunda Conchoide IK generaretur tertia RS , Polo

eodem A,eademque bafi DX, oftendetur RS efle Conchoidem genitam

ex figura genitrice ABC.

Sumptâ enim LT aequali ipfis AD , DL , & ductâ TV parallel! DX

quae occurrat reéhe AKS in V. Quoniam AL , DT aequantur, etiam

aequantur AQ , ОV. Sed AK, OS etiam aequantur ( cum RS fir Con

chois ex IK , bafi DX , Polo A ; ergo fubtradis AQ , OV ex AK , OS,

remanet VS aequalis QK fiue ut antè probatum eft ipfi AN. Quare RS

eft Conchois ex BС. Polo A , bafi TV.

Similiter fi ex tertia Conchoide generetur quarta & ex quarta quinta

& fie in infinitum , oftendetur omnes has Conchoidum Conchoides in

infinitum eíle Conchoides genitas ex figura genitrice prima: Conchoi-

dis. Quod erat demonstrandum.

PROPOSITIO XXIX.

Cijfois Cijfoidis eß iffamet linea genitrix primx Cif-

foidis.

DSMONSTRATIO.

Sit (fig. tu) Ciflois DE genita ex linea BС , Polo A , bafi FG. Of

tendendum eft ipfam BС effe Ciffoidem fuae Cifíoidis DE , genitam

Polo A, bafi FG.
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Ducsmirqiticimqee AK oecurrens DE , ВС, in H , I > & baß FG In

K. Quoniam DE Ciflois eft ipfius BС bafi FG , AI a:quatur KH , ergo

additâ vel fnblatâ HI, AH aequaturKI. Ergo BС eft Ciflois« DE. Po

lo A, bafi FG. Quod erat demonftrandum.

FINIS.

- . r i -

£.



.1

  i



1

■

1

.Г":7 'с уф.



ï

:'1



Vi






	Front Cover
	  ...
	DE CONCHOIDIBÜS ...
	PARS PRIMA. ...
	m ...
	- . r i - ...

